TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 1. TÌM GIÁ TRỊ LỚN NHẤT - GIÁ TRỊ NHỎ NHẤT. 


1) PHƯƠNG PHÁP 


- Bước 1: Để tìm giá trị lớn nhất giá trị nhỏ nhất của hàm số y = f (x) trên miền \a\b\ ta sử 
dụng máy tính Casio với lệnh MODE 7 (Lập bảng giá trị) 

- Bước 2: Quan sát bảng giá trị máy tính hiển thị, giá trị lớn nhất xuất hiện là max , giá trị 
nhỏ nhất xuất hiện là min 

- Chú ý: 

Ta thiết lập miền giá trị của biến X Start a End b Step (có thể làm tròn để Step 
đẹp) 

Khi đề bài liên có các yếu tố lượng giác sinx,cosx,tanx... ta chuyển máy tính về chế 
độ Radian 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


Ví dụ l.[Thi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Tìm giá trị lớn nhất của hàm số y = x 3 -2x 2 -4x + l trên đoạn [l;3] 

A. max = B. max = -2 c. max = -7 D. max = -4 

_27___ _ 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1: CASIO 

> Sử dụng chức năng MODE 7 của máy tính Casio vói thiết lập Start 1 End 3 Step 
3-1 
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> Quan sát bảng giá trị F (x) ta thấy giá trị lớn nhất F(x) có thể đạt được là 

/(3) = -2 
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Vậy max = -2 , dấu = đạt được khi X = 3 => Đáp số chính xác là B 

Cách tham khảo: Tự luận 

X = 2 


Tính đạo hàm y ' = 3x 2 -4x-4 , y' = 0<^> 


2 


X 


3 


■ Lập bảng biến thiên 


Trang 1 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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• Bình luận: 

• Qua ví dụ 1 ta đã thấy ngay sức mạnh của máy tính Casio, việc tìm Max chỉ cần 
quan sát bảng giá trị là xong. 

• Phưong pháp tự luận tìm Giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số được tiến 
hành theo 3 buóc: 

+)Bưóc 1: Tìm miền xác định của biến X. 

+)Buóc 2: Tính đạo hàm và xác định khoảng đồng biến nghịch biến. 

+)Bưóc 3: Lập bảng biến thiên, nhìn vào bảng biến thiên để kết luận. 

• Trong bài toán trên đề bài đã cho sẵn miền giá trị của biến X là [l; 3] nên ta bỏ qua 

bước 1. 


Ví dụ 2. [Thi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lần 1 năm 2017] 

Hàm số ỵ = |3cosx-4sìnx+8| với xe[0;2^] . Gọi M,m lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị 
nhỏ nhất của hàm số. Khi đó tổng M +m bằng bao nhiêu ? 

A. 8 sỊĨ B. 7sj 3 c. 8^3 D. 16 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1: CASIO 

> Để tính toán các bài toán liên quan đến lượng giác ta chuyển máy tính về chế độ 
Radian 

ÍSÍÌTÌ ÍMÕDẼ1 [TỊ 

> Sử dụng chức năng MODE 7 của máy tính Casio với thiết lập Start 0 End 2 n Step 
2^-0 


> 
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Quan sát bảng giá trị F(x) ta thấy giá trị lớn nhất F (x) có thể đạt được là 


/ (5.2911) = 12.989* 13 = M 
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Ta thấy giá trị nhỏ nhất F (z) có thể đạt được là / (2.314) = 3.0252 « 3 = m 


Trang 2 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Vậy M + m = 16 => Đáp số D là chính xác 

❖ Cách tham khảo: Tự luận 

■ Áp dụng bất đẳng thức Bunhiacopxki ta được : 

(3cos X- 4sinx) 2 < Ị 3 2 + (-4) 2 j (sin 2 X + cos 2 x) = 25 

=> |3cosx-4sinx| < 5 <íí> -5 < 3cosx-4sinx< 5 <=> 3 < 3cosx-4sinx = 8 < 13 

■ Vậy 3<|3cosx-4sinx + 8| < 13 


❖ Bình luận: 

• Nếu bài toán liên quan đến các đại lượng lượng giác ta nên chuyển máy tính về chế 
độ Radian để được kết quả chính xác nhất. 

• Trong Bất đẳng thức Bunhiacopxki có dạng (ax + byỴ < (a 2 + z? 2 )(x 2 + y 2 ) . Dấu = 
xảy ra khi và chỉ khi — = — 

_ X y _ 

Ví dụ 3. [Thi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 3 năm 2017] 

Cho các số x,y thỏa mãn điều kiện y < 0, X 2 + X - V -12 = 0 Tìm giá trị nhỏ nhất : 

p = xy + x + 2y + 17 

A. -12 _ B. -9 _ c. -15 _ D. -5 _ 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1: CASIO 

> Từ x 2 +x-y-12 = 0 ta rút được y = x 2 +x-12 Lắp vào p ta được : 
P = (x + 2)(x 2 +x-12) + x + 17 

> Để tìm Min của p ta sử dụng chức năng lập bảng giá trị MODE 7, tuy nhiên việc 

còn thiếu của chúng ta là miền giá trị của X . Để tìm điều này ta xét 
y <0 X 2 +X-12 < 0 <=> -4 < X < 3 


. . _ __ 7 

Sử dụng MODE 7 với thiết lập Start -4 End 3 Start YẸ ta được: 

@00 MmmmmmMmBamMmBm CD E) (+) 

MmmmmíHiimRiniHiíTiíHirTimmiTìíHi 


Q _ Math 


9 

ỊỘ 

11 




I■9999 


F(KJ_ 
-I [,31 

_iĩ-Ẽ 

-1.Ẽ5M 


1.25 


Quan sát bảng giá trị ta thấy giá trị nhỏ nhất là / ( 1 .25) = —11.6 « —12 


Vậy đáp số chính xác là A 

❖ Cách tham khảo: Tự luận 

■ Dùng phưong pháp dồn biến đưa biểu thức p chứa 2 biến trở thành biểu thức p 
chứa 1 biến X 

=> p = (x+2)(x 2 +x—12) + x+17 = X 3 +3x 2 — 9x-7 
Đặt /(x) = X 3 +3x 2 -9x-7 

■ Tìm miền giá trị của biến X ta có: y<0<=>x 2 +x-12<0<=>-4<x<3 

X — \ 

■ Khảo sát hàm /(x) ta có : /'(x) = 3x 2 +ÓX-9 , / '(x) = 0 <=> 


So sánh / (1) = -12; / (-3) = 20; / (-ị) = 13; / ( 3 ) = 20 


Trang 3 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Vậy giá trị nhỏ nhất / (max) = -12 đạt được khi X = 1 

❖ Bình luận: 

• Một bài tìm Min max sử dụng phương pháp dồn biến hay. Việc tìm cận và tìm giá 
trị nhỏ nhất có sự đóng góp rất lớn của Casio để tiết kiệm thời gian. 


Ví dụ 4. [Khảo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 

Giá trị lớn nhất của hàm số y = ^ mx + l trên đoạn [2; 3] là khi m nhận giá trị bằng : 


m — x 


A. -5 


B. 1 


c. 0 


D. -2 


Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1: CASIO 


1 


> Ta hiểu nếu giá trị nhỏ nhất của y = -^ trên đoạn [2; 3] có nghĩa là phương trình 
y + ^ = 0 có nghiệm thuộc đoạn [2; 3] 

> Thử nghiệm đáp án A với m = —5 ta thiết lập — j— -f 2- = 0 .Sử dụng chức năng 

-5-x 3 

dò nghiệm SHIFT SOLVE 

m[+imc^)Rr5]RíÃĩPHÃìmc^)í+ií¥im(T)í3]M 

ÍCÃĨÕÌ [~2Ì R Í5l (=1 


+-=- 


Math 


^0.064516129 
L-R= 0 

Ta thấy khi y = i thì JC =-0.064... không phải là giá trị thuộc đoạn [2;3] vậy đáp án 
A sai 

> Tương tự như vậy ta thấy đáp án c đúng với m = 0 khi đó y có dạng — 

íiìíTi(T)RiÃLPHÃìmcR)míWìm(T)r3] isíiììicÃ[cì íTiRr5]iHi 

0 Math 

—Ị-T+-Ị- 

-X 3 

5Í=' 3 

L-R= 0 

Ta thấy khi y = khi JC = 3 là giá trị thuộc đoạn [2; 3] => đáp án c chính xác 

❖ Cách tham khảo: Tự luận 

2 m(m-v)-(2 mv + l)(-l) 2 m 2 +l 

■ Tính đạo hàm y' = -——-—-r-——- = ————r > 0 với mọi JC e D 

(m-x) ịm-x) 

=> Hàm y luôn đồng biến 

=> Hàm y đạt giá trị lớn nhất tại cận trên X = 3 

■ Vậy y(3) = -- <»——— = — 1 <=>m = 0 

3 m- 3 3 

❖ Bình luận: 

❖ Ta có thể sử dụng máy tính Casio theo VD1 và VD2 với chức năng MODE 7 

Ta thấy với đán án c hàm số y = - — đạt giá trị lớn nhất - khi X = 3 

X 3 

Tài liệu lưu hành nội bộ 


Trang 4 
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Ví dụ 5. [Thi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 


Cho hàm số y = asinx + Ễ>cosx + x (0<x<2;r) đạt cực đại tại các điểm x = ~~ và X = 7T . 
Tính giá trị của biểu thức T = a+b*J 3 

A.T = 2S B.T = 3S + 1 C.T = 2 D. T = 4 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1: CASIO 

> Ta hiểu hàm số đạt cực trị tại X = x 0 thì x 0 là nghiệm của phương trình y ' = 0 

> Tính y' = acosx-Z?sinx + l . 
n 

v3y 

Lại có y'(n) = 0<^>-a + 7ĩ = 0 =>a = 7T . Thế vào (1) ta được 

> SHIFT SOLVE 

íHRmíõiíÃLMim[+im(T)Rí5]RíÃĩPHÃìmc^)í+ií¥im^)í3iM 

ÍCÃĨÕÌ ÍTỊ R [5] [=1 


Ta có y' 


= 0<^ịa-ệb + ^ = 0 ( 1 ) 
2 2 3 


+ 


MỉLth 


x=l -0.064516129 
L-R= 0 

Ta thấy khi y = ^ thì X = -0.064... không phải là giá trị thuộc đoạn [2;3] vậy đáp án 
A sai 


> Tương tự như vậy ta thấy đáp án c đúng với m = 0 khi đó y có dạng 


-X 
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Ta thấy khi y = ì khi X = 3 là giá trị thuộc đoạn [2; 3] => đáp án c chính xác 

❖ Cách tham khảo: Tự luận 

2m(m-x)-(2mx + l)(-l) 2m 2 +l „ ^ 

■ Tính đạo hàm y' = - - —-—-r-——- = ————7 > 0 với mọi X e D 

(m-x) (m-x) 

=5> Hàm y luôn đồng biến 

=> Hàm y đạt giá trị lớn nhất tại cận trên X = 3 

_ ( r>\_ 1 6m + l -1 _ A 

■ Vậy y(3) = “ <=>———— = — 1 <=>m = 0 

3 m -3 3 

❖ Bình luận: 

❖ Ta có thể sử dụng máy tính Casio theo VD1 và VD2 với chức năng MODE 7 


Trang 5 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Ta thấy với đán án c hàm số y = - — đạt giá trị lớn nhất - khi X = 3 

X 3 
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BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1. [Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

^ x 2 

Gọi M, m là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số y = —- trên đoạn [-1; 1]. Khi đó 

1 ^ _ 1 _ 

A. M = -;m = 0 B. M = e;m = 0 c . M =e,m = — Đ.M=e;m = ì 

e e 

Bài 2. [Thi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Tìm giá trị lớn nhất M của hàm số y = \fx + 3 Wô-X 

A. M = 3 B. M = 3'JĨ C.M = 2yỊĨ D. M =2 + S 

Bài 3. [Thi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số y = (x 2 -2x + 3) -7 

A. min 1 / = -5 B. miny = -7 

c. min y = -3 D. Không tồn tại min 

Bài 4. [Thi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm m để hàm số y = ——— đạt giá trị lớn nhất bằng 5 trên [-2; 6] 

x + m 

A ™_ 2 R __ 4 r _ 3 6 

6 5 4 7 

Bài 5. [Thi thử THPT Vũ Văn Hiếu -Nam Định lần 1 năm 2017] 

Gọi M,n lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số y = |x 3 -3x 2 +l| trên 
đoạn [-2;l] thì: 


A. M = 19;m = l B. M = 0;m = -19 c. M=0;m = -19 D. Kết quả khác 

Bài 6. [Thi thử THPT Ngô Gia Tự - Vĩnh Phúc lần 1 năm 2017] 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số y = Vl + sin X + Vl + cosx là : 


A. miny = 0 B. miny = l 

c. min y = \j4-2-j2 D. Không tồn tại GTNN 

Bài 7. [Thi thử chuyên Trần Phú - Hải Phòng lần 1 năm 2017] 


Cho hàm số y = 3sinx-4sin 3 X. Giá trị lớn nhất của hàm số trên khoảng 
A. 1 . B. 7 c. -1 


r n n'' 

v~2 ; 2j 
D. 3 


bằng: 


Bài 8. [Thi HK1 THPT chuyên Ngoại Ngữ - ĐHSP năm 2017] 

Gọi M,n lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số /(x) = (x 2 -3 Je x trên 

đoạn [0;2]. Giá trị của biểu thức p = [m 2 -4M ) là : 

A. 0 B. e 2016 c. 1 D. 2 2016 


Trang 6 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1. [Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

, A/ x 2 

Gọi M,m là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số y = —- trên đoạn [—1; 1]. Khi đó 

e x 

1 _ m _ 1 _ 

A. M = -;m = 0 B. M = e;m = 0 c. M = e,m = — D. M=e\m = \ 

e e 

Hướng dẫn giải 

r 2 _ _ _ 2 

■ Lập bảng giá trị cho y = f (x) = —- vói lệnh MODE 7 Start -1 End 1 Step ỶỆ 

Bf7]íiìíÃ[MỊmí^(^ íÃLMỊM í^íÃ[MỊmf^[^Rmf^imf^iryimrn 
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□.ÕẼĩẼ 


-1 0.05263157895 

■ Quan sát bảng giá trị thấy ngay M = 2.7182 = e đạt được khi X = — 1 và m - 2.6x10 3 ai 0 Sử 
dụng Casio 

=> Đáp số chính xác là B 


Bài 2. [Thi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Tìm giá trị lớn nhất M của hàm số y - sfx +3+V6-X 

A. M = 3 B. M = 3\Ỉ2 c. M =2^3 D. M =2 +y/3 


Hướng dẫn giải 

íx + 3 > 0 

■ Theo điêu kiện xác định thì ị l -3 < k < 6 

[6-x>0 

■ Lập bảng giá trị cho y = a/x + 3 + >/6-X vói lệnh MODE 7 Start -3 End 6 Step 0.5 


ÍMÕDẼI [yi ívĩì lÃimì ÍTI í+1 ÍTỊC^) (+1ÍVĨ1 [6] R ỊÃimì (TI ỊHỊ ỊHỊ R [31 (=1 [6] ỊHỊ rõl R 
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4.24264Ũ687 


■ Quan sát bảng giá trị thấy ngay M = 4.2421 = 3 V 2 đạt được khi A' = — 1 và m = 2.6x10 3 « 0 


Sử dụng Casio 
=> Đáp số chứih xác là B 

Bài 3. [Thi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số y - ( X 2 - 2x + 3 ) - 7 

A. min I/ = -5 B. miny = -7 

c. min y = -3 D. Không tồn tại min 

Hướng dẫn giải 


Trang 7 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
























TÓM TẠTJKỸ THUẬT SỬ P_UN_G_ CAS_I_Q r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ T_HI_ MÔN TOÁN 2017, 

■ Đề bài không nói gì đến miền giá trị của X . Khi đó ta chọn Start -9 End 10 Step 1 

■ Lập bảng giá trị cho y = Ịx 2 -2v + 3j -7 với lệnh MODE 7 


íMõDẼií7imíÃĩPHÃìmí^iRr2iíÃĩPHÃìm[+ií3imí^ìRr7i[^ií^iRí9ií^imíõi 

@ 0 @ 

H Hs.th 

F(KJ_ 

ĩ 

-| 

Ẽ 

1 

■ Quan sát bảng giá trị thấy ngay min y = -3 đạt được khi X = 1 



Đáp số chính xác là c 


Bài 4. [Thi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm m để hàm số y = ——- đạt giá trị lớn nhất bằng 5 trên [-2; 6] 


x + m 


A . m = - 


6 


B. m = — 


c. m = 


D. m = ■ 


Hướng dẫn giải 

,. 2 

Thử với m = — thì giá trị lớn nhất là 25 => A sai 
6 & 

10101 rn R [6] R R (▼) ÍÃĨPHÃÌ rn R ỊTỊ R ỊẽỊ [=1 [=1R in [=1 f6i 
(U GO 0 d] (D 


K 

F(KJ 

■J li 

E.5 

ẼẼ 

ũ 

-ĩã 


Hs.th 


-0.5 


■ Tưong tự như vậy với m = 34 thì giá trị lớn nhất là 5. => Đáp số c chính xác 

ÍMÕDÌI ( 7 ] [Wì l~3~l [ 4 ] ÍÃĨPHĂÌ rn RI l~4l (▼) ÍÃĨPHĂÌ rn 1+1 Í3~l [4~1 [=1 [=] RI (~ 2"1 [=1 Ị~6~ì [=1 fÕỊ 

□ (Di) 

H . Mith 



K 

F(KJ 

15 

5 

M.ãSEM 

ii 

5. 5 

M.ẼÌẼ3 

iĩ 

Hfr 

5 


Bài 5. [Thi thử THPT Vũ Văn Hiếu -Nam Định lần 1 năm 2017] 

Gọi M,IĨ lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số y = |x 3 -3x 2 +l| trên 
đoạn [—2; 1] thì: 

A. M = 19;m = l B. M = 0;m = -19 c. M = 0; m = -19 D. Kết quả khác 

Hướng dẫn giải 

■ Hàm chứa dấu giá trị tuyệt đối ta thêm lệnh SHIFT HYP. Sử dụng MODE 7 vói Start -2 

End 1 Step Ậ 
* 19 

ImõdẽỊJ~ 7~|JsHÌFĨÌ|hỹpỊ|ÃLPHÃ| mí^líãK^RíTìíÃLrnimí^immíHlíHIRíTlíHimíHI 
[3] o (T| [9] (=] 


Trang 8 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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-Ị.ỊỊỊỊE 

-i.ẼBŨ 


H 

FÍKỊ_ 

ì 3 
15-ỹl 
IE.ẼBĨ 


Ms.th 


ỊỊỊ 

ii 

ã ũ 


Ũ.BMEỊ 
1 


H 

_F(Ịj) 

ỊỊ.gÌMi 
Ẽiriậ 
1 


Mlth 


-2 Ũ.6S42105263 

Quan sát bảng giá trị thấy M = 19;m = 0.=> Đáp số c chính xác 


Bài 6. [Thi thử THPT Ngô Gia Tự - Vĩnh Phúc lần 1 năm 2017] 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số y = Vl+sinx + V1 + cos X là : 

A. miny = 0 B. miny = l 

c. min y = V 4 - 2 V 2 D. Không tồn tại GTNN 

Hướng dẫn giải 

7 ^ 4 7Ĩ 

Vì chu kì của hàm sin, cos là 2 n nên ta chọn Start -2 n End 2n Step —— 

v 19 


Lập bảng giá trị cho y = Vl + sinx + Vl+cosx với lệnh MODE 7 

ÍSHÌFTÌ ImõdeỊ gpi ívĩì rn 1+1 ỊcõsỊ IIphãỊ 1711711=1 

1=1 R [TI |SHÌFTÌ IxỊÕ^Ì 1=1 m |SHÌFTÌ ỊxFÌ 1=1 ỊTỊ ÍSHÌFTÌ (xĩõ^ì in rn f~9~| (=1 

13 . Math 



F(KJ 

Ị.dBai 

■ ÌIIÉ 

i.Ẽũnã 


-1.65346931S 


Quan sát bảng giá trị thấy ngay M = 1.0162 w 1 => Đáp số chính xác là B 


Bài 7. [Thi thử chuyên Trần Phú - Hải Phòng lần 1 năm 2017] 

Cho hàm số y = 3 si n X - 4 si n 3 X. Giá trị lớn nhất của hàm số trên khoảng 

A. 1 . B. 7 c. -1 


r n 'Tĩ'' 

D. 3 


bằng : 


Hướng dẫn giải 


Lập bảng giá trị cho y = 3 sin X-4 sin 3 X vói lệnh MODE 7 Start -^r End Step 4 

2 2 19 

ÍSÍÌTÌ ÍMÕDẼ1 ỊTỊ imõdẽị [71 in ísỉĩtỊ íãĩphãì m m R [41ÍSỈĨĨIÍÃĨPHÃÌ m m í^ì Í31 [=1 [=1R [SHÌFTÌ 

í^mryif^ íiíiiFTií^ mryif^i íiíiiFTií^ì mmr9i[^i 

13 . Math 

H F0 

1 

E 

-1.570796327 


rin 

F(KJ 

1 

-1.MD5 

□.31311 

-1 - ăp 

Ũ.ẼLÌẼÌ 


Quan sát bảng giá trị lớn nhất là 1 => Đáp số chính xác là A 

Bài 8. [Thi HK1 THPT chuyên Ngoại Ngữ - ĐHSP năm 2017] 

Gọi M,n lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số f (x) = ịx 2 -3jc A trên 

đoạn [0;2]. Giá trị của biểu thức p = ịm 2 - AM ) là : 

A. 0 B. e 2016 c.l D. 2 2016 

Hướng dẫn giải 


Lập bảng giá trị cho y = Vl + sinx + Vl + cosx vói lệnh MODE 7 Start 0 End 2 Step 


2 _ 

19 


Trang 9 


Tài liệu lưu hành nội bộ 



























XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ P_ỤN_G_ CAS.ỊO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
ÍMÕDẼI f7~l m ÍÃLPHÃÌ m r^ì f3l m (ÃLPHÃÌ Ịxĩõ^l ÍÃLPHÃÌ m [=1 f=1 Í~Õ~I f=l f~2~| f=l [~2~| r^Ị 


□D [9] (=] 



K 

s 

F(KJ 

Math 


K 

s 

F(KJ 

9 

lũ 

ũ.Bugi 

fflPUiF 

-5.911 

-5.MẼẼ 


19 

Eũ 

^1 

9.9SM 1 
1.999 

11 

1 .ŨẼiẼE 

-5.ŨẼ 


Ẽĩ 




0.9473604211 2 


■ Quan sát bảng giá trị ta thấy m = —5.422 và M = 7.389 
^ P = (m 2 -4M) 2016 =(-0.1579ló) 2016 «0 
=> Đáp số chính xác là A. 


Trang 10 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 2. TÌM NHANH KHOẢNG ĐỒNG BIÊN - NGHỊCH BIẾN. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Tính đồng biến nghịch biến : Cho hàm số y = f(x ) có đạo hàm trên khoảng I . Nếu 
/'(x)>0 vói mọi xe/ (hoặc /'(x)<0 vói mọi xe/) và /'(x) = 0 tại hữu hạn điểm của 
/ thì hàm số V = / (x) đồng biến (hoặc nghịch biến) trên / 

2. Cách 1 Casio : Sử dụng chức năng lập bảng giá trị MODE 7 của máy tính Casio . Quan 
sát bảng kết quả nhận được , khoảng nào làm cho hàm số luôn tăng thì là khoảng đồng 
biến, khoảng nào làm cho hàm số luôn giảm là khoảng ngịch biến. 

3. Cách 2 Casio : Tính đạo hàm, thiết lập bât phưong trình đạo hàm, cô lập m và đưa về 
dạng m>/(x) hoặc m</(x) .Tìm Mỉn,Max của hàm /(x) rồi kết luận. 

4. Cách 3 Casio : Tính đạo hàm, thiết lập bất phương trình đạo hàm. Sử dụng tính năng 
giải bất phương trình INEQ của máy tính Casio (đôi với bất phương trình bậc hai, bậc ba) 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


VD1-I 

Hỏi hí 

A. 

Đề min] 

km số y 

( _ in 

2 

V 

ti họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm ' 

= 2x 4 + 1 đồng biến trên khoảng nào ? 

1 B. (0; + c. 1 

2017] 

( 1 1 

2 ;+CC 

\ z ) 

D. (-oc;0) 


Hướng dẫn giải 


❖ Cách 1 : CASIO MODE 7 

> Để kiểm tra đáp án A ta sử dụng chức năng lập bảng giá trị MODE 7 với thiết lập 
Start -10 End “ Step 0.5 

@@@10ịĩ9®(g)ffl(T](U(U0ỊT|(õ](D0[õ]0(i](D 

GDdld]© 

13 . Msrth 



FÍK> 

Ẽdũb 1 

-9.5 

ĨEẼ9I 

-9 

iiĨHÉ 


-10 

Ta thấy ngay khi X càng tăng thì / (x) càng giảm => Đáp án A sai 


> Tương tự như vậy, để kiểm tra đáp án B ta cũng sử dụng chức năng MODE 7 với 
thiết lập Start 0 End 9 Step 0.5 

IMÕDÌ [71 ryi ÍÃÍPHÃÌ m í^ì Í4| CR) m m f^Ị f^Ị [Õ1 [=1 rõi f^Ị fõi R Í5i f^Ị 



F (Kì 

□.5 

1. 195 

ĩ 

9 


Ms.th 


0 

Ta thấy khi X càng tăng thì tương ứng / (x) càng tăng => Đáp án B đúng 


❖ Cách 2 : CASIO ĐAO HAM 

> Kiểm tra khoảng 




r 1 ì 


ta tứih /' 

---0.1 

2J 

l 2 J 


Trang 11 


Tài liệu lưu hành nội bộ 























XÓM XẮT_KỸ THUẬT sử DUNG CASIO -_YỊNẠCALHỔ_TRỢ_GỊẢL ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
ÍSHÌFĨ1 Qg) m ÍÃLPHÃÌ m íã 5 ] ỊTỊ (►►) (+1 (TI (& R (g) m (▼) [TI (^) R [Õ1 n m 

(D 

£16 
■ 125 

Đạo hàm ra âm (hàm số nghịch biến) => Giá trị -^-0.1 vi phạm => Đáp án A sai 


> Kiểm tra khoảng (-oc;0)ta tính /'(0-0.1) 

® ® ® ® ® èiD (ÕĨD (ỘE) (ỘE) (ÕĨD (ỘĨD [=] 

0 Hath Á 


125 


Điểm 0-0.1 vi phạm => Đáp án D sai và c cũng sai => Đáp án chính xác là B 

1331 

> Xác minh thêm 1 lần nữa xem B đúng không . Ta tính /'(l + o.l) = 


125 


Chính 


xác 


<3) <3) <3) <3) <S) (ỊD JjH ffl [=] 

0 Hath À 

étex 4 *!)!*. +0> 


1331 

125 

❖ Cách 3 : CASIO MODE 5 INEO 

> Hàm số bậc 4 khi đạo hàm sẽ ra bậc 3. Ta nhẩm các hệ số này trong đầu. Sử dụng 
máy tính Casio để giải bất phưong trình bậc 3 

ImõdeỊ (3) [H [H © [8] (=] [E (ẩ CE (=] [E (=] (=] 

0 Mãth 

A<x 


0<x 

Rõ ràng > 0 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Tính đạo hàm y' = 8* 3 

■ Để hàm SỐ đồng biến thì y' > 0 <=> V 3 > 0 <=> V > 0 . 

Vậy hàm số đồng biến trên khoảng (0; + oc) 

❖ Bình luân : 

❖ Khi sử dụng Casio ta phải để ý : Hàm số đồng biến trên khoảng (a\b) thì sẽ luôn 
tăng khi X tăng. Nếu lúc tăng lúc giảm thì không đúng . 


Bải 2 -[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Hàm số y = X 3 + 3x 2 + mx + m đồng biến trên tập xác định khi giá trị của m là : 

A. m<l B. m>3 c. —1 < m < 3 D. m < 3 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Để giải các bài toán liên quan đến tham số m thì ta phải cô lập m 
Hàm số đồng biến <=> y ' > 0 -w> 3x 2 +6x + m>0<=>m> -3x 3 —6x = f (x) 


Trang 12 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Vậy để hàm số y đồng biến trên tập xác định thì ra > f (x) hay ra > f (max) với mọi 
X thuộc R 

> Để tìm Giá trị lớn nhất của / (x) ta vẫn dùng chức năng MODE 7 nhưng theo cách 
dùng của kỹ thuật Casio tìm min - max 

raf^Rf3iwiíTiỊgiRí6iMimí=ií=iRf9ií=imfõi[=irní=i 

Q . Msrth 




F (Kì 

1 


-1B9 

Ẽ 

-B 

-iũũ 

3 

-ĩ 

-105 


> Quan sát bảng giá trị ta thấy giá trị lớn nhất của / (x) là 3 khi x = -l 

13 . Msrth 



K 

F (Kì 

B 

- g 

D 

9 


i 

19 

□ 

9 


Vậy ra >3 

♦> Cách tham kháo : Tự luận 

■ Tính đạo hàm y ' = 3x 2 + 6x + ra 

■ Để hàm số đồng biến thì y ' > 0 <=> 3x 2 + 6x + m > 0 vói mọi xe/? (*) 

<=> A' < 0 ■€> 9 —3 ra < 0 <=> ra > 3 

❖ Bình luân : 

• Kiến thức (*) áp dụng định lý về dấu của tam thức bậc 2 : "Nếu tam thức bậc hai 
ax 2 +bx + c có À < 0 thì dấu của tam thức bậc 2 luôn cùng dấu với a " . 


VD3-[Đề minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho hàm số y = tan x —— đồng biến trên 


tan x — m 


khoảng 

A. 


0; C 


V 

m < 0 
1 < m < 2 


B. m <2 


c. l<ra<2 


D. m > 2 


Hướng dân giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Để bài toán dễ nhìn hon ta tiến hành đặt ẩn phụ : Đặt tan x = t . Đổi biến thì phải 
tìm miền giá trị của biến mới. Để làm điều này ta sử dụng chức năng MODE 7 cho 
hàm /(x) = tanx . 

ÍSHÌFĨ1ÍMÕDẼI [4] !D [7] Qãn) (ÃĨpRÃ) m m Í=1 Í=1 fÕ1 [=1 ÍSÍÌTÌ íxĩõ 7 ! SSiH ÍSHÌFĨÌ 
mmíTìmmmrõìíHi 



F (Kì 

9 

0.0MI3 

□.□mi 

9.9999 

9.9999 


MỉLth 


Ta thấy 0<tanx<l vậy íe(0;l) 

Bài toán trỏ thành tìm m để hàm số y = 


t-2 

t-m 


đồng biến trên khoảng (0;l) 


> Tính đạo hàm : y ' = 2 ) = 2 m 

(t-m) (í-ra) 


Trang 13 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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2 — m 

y'> — —-y>0<^m<2 (1) 

( t-m ) 

> Kết hợp điều kiện xác định (2) 

m < 0 


Từ (1) và (2) ta được 


1 < m < 2 


Đáp án A là chính xác 


• Bình luân : 

• Bài toán chứa tham só m ở dưới mẫu thường đánh lừa chúng ta. Nếu không tỉnh 
táo chúng ta sẽ chọn luôn đáp án B 

• Tuy nhiên điểm nhấn của bài toán này là phải kết hợp điều kiện ở mẫu số. m^t mà 
t e (0;l) vậy m Ể (0:1) • 


VD4 -fThi thử báo Toán học tuổi trẻ lân 3 năm 2017] 

Với giá trị nào của tham số m thì hàm số y = sin X - cos X +2()l7\Í2mx đồng biến trên R 

1 „ . 1 


A. m > 2017 


B. m<0 


c. m > 


2017 


D. m > -- 


2017 


Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Tính đạo hàm y ' = cos X +sin X+ 2017^2) 
-sinx-cosx 


m 


y' >0 <íí> m > 


= f( x ) 


2017^2 

Để hàm số luôn đồng biến trên R thì m > f (x) đúng với mọi X e R hay 
m > /(max) 

> Để tìm giá trị lón nhất của hàm số ta lại sử dụng chức năng MODE 7. Vì hàm / (x) 
là hàm lượng giác mà hàm lượng giác sin X, cos X thì tuần hoàn với chu kì 2n vậy ta 


sẽ thiết lập Start 0 End 2 n Step 


2n 

Ĩ9 


M^õDẼỊ f4ljõõẼỊ [gig) B jỊn) ÍÃĨPHÃÌ Q D DU B ^ÕỊỊ ÍÃLPHÃÌ DD QD cs> mil Gũ CD 

ỊT] ívĩl in [=1 [=1 fÕ1 [=1 ITI ÍSHÌFĨ1 íxĩõ^ì [=1 ÍTỊ ÍSHĨFTÌ ÍXĨĨẼ1 f?1 m [9] [=1 

13 Math 

K F (1 

I 

É 

3 


1 ■■ -3-IỘH 
É D.33DẸ —M-inỊỊ 
3 □.ẼẼĨi -ũ inũ 

0 

Quan sát bảng giá trị của F(x) ta thấy /(max) = /(3.9683) « 5.10" 

13 Math 

_ỊỊ_ F(KÌ 

IEÌÌ3TB M.TidM 


ỊẸ 

i 

iũ 



..F(KỊ . 

ỊỊ. j : iọH 
H- 9-iÌH 

ia Ù. Ẽ'InM_ 

3.960327562 


Đây là 1 giá trị 


1 


vậy m > 


2017 


Đáp án chính xác là c 


2017 

Cách tham khảo : Tự luận 

Tínhđạohàm y'= cosx+sin x+2017^2 m. y ' > 0 m > Slĩl x — c ° sx 

2017V2 


= f( x ) 


Theo bất đẳng thức 

(-sinx-cosx) 2 < Ị(-l) 2 +(-l) 2 j(sin 2 x + cos 2 x) = 2 


Bunhiacopxki 


thì 


Trang 14 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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=> -\ỊĨ < (- sin X -cos x) < sỊĨ 
_ -y/2 . w w V2 

2017 V 2 2017 V 2 

/ (x) đạt giá trị lớn nhất là — ^—Ị= = — —— => m > / ímax) = —!— 

w & 2017 V 2 2017 v ' 2017 


• Bình luân : 

• Vì chu kì của hàm sin X, cos X là 2 tt nên ngoài thiết lập Start 0 End 2n thì ta có thể 
thiết lập Start -n End -n 

• Nếu chỉ xuất hiện hàm tanx, cotx mà hai hàm này tuần hoàn theo chu kì n thì ta 
có thể thiết lập Start 0 End n Step ^ 


VD5 -[Thi thử chuyên Trần Phú - Hải Phòng lần 1 năm 2017] 

Tìm m để hàm số y = X 3 + 3x 2 +mx + m nghịch biến trên đoạn có độ dài đúng bằng 2. 
A. m = 0 B. m < 3 c. m = 2 D. m>3 

GIẢI 


> 


Cách 1 : CASIO 

Tính y ' = 3x 3 + 6x 2 + m 

Ta nhó công thức tính nhanh "Nếu hàm bậc 3 nghịch biến trên đoạn có độ dài bằng 
a thì phưong trình đạo hàm có hai nghiệm và hiệu hai nghiệm bằng a " 

Vói a là một số xác định thì m cũng là 1 số xác định chứ không thể là khoảng => 
Đáp SỐ phải là A hoặc c . 

Vói m = 0 phưong trình đạo hàm 3x 2 + 6x = 0 có hai nghiệm phân biệt 

khoảng cách giữa chúng bằng 2 
=> Đáp án A là chính xác 
Cách tham khảo : Tự luận 
Tính y ' = 3x 3 + 6x 2 + m. Để hàm số nghịch biến trên đoạn có độ dài bằng 2 thì 
phuơng trình đạo hàm có 2 nghiệm x 1 ,x 2 và |xj - x 2 | = 0 


X = -2 

X = 0 


và 


Theo Vi-et ta có 


x l +x 2 = -2 
m 

x,x 9 = — 

1 2 3 


Giải |x t — x 2 | = 2 <^>(xl —x 2 ) 2 =4 <íí>(x 1 +x 2 ) 2 -4xjX 2 = 4 
4 m 

<=> 4-—Ị- = 4 <=> m = 0 
3 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải 1 -ĨThi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Cho hàm số y = -X 4 + 2x 2 +1 . Mệnh đền nào duói đây đúng ? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng (- oc;-l) 

B. Hàm số đồng biến trên khoảng (- oc;0) 
c. Hàm số đồng biến trên khoảng (0;+ oc) 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng (l;+ oc) 


Trang 15 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Bài 2 -|Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Trong các hàng số sau, hãy chỉ ra hàm số giảm (nghịch biến) trên R 


A. y- 






B. y 




K 3ej 


c. y = (xf 


D. y = 


2V2 


Bài 3 -rThi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

( Ịfl — \\ X \ 

Tìm các giá trị thực của tham số m để hàm số y = - — — - đồng biến trên từng khoảng 


xác định 
A. m < 2 


B. 


m < -1 
m> 2 


2 x + m 


c. m ^2 


D. —1 < m < 2 


Bài 4 -ỊThi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lần 1 năm 2017] 

Tìm các giá trị thực của tham số m để hàm số y = —— S 2 ' 11 v nghịch biến trên khoảng 


cos 2 X 


V 0; C 


5 5 5 

A . m>— B. m < — c. m < 


D. m > 


2 2 4 

Bải 5 -!Thi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho hàm số y = 2sin 3 x-3sin 2 x + msinx đồng 


biến trên khoảng 


A. m > 0 


(*§) 


n .3 

B. m<-~ 

2 


c. m > -- 
2 


Đ. m> -- 
2 


Bài 6 -ỊThi thử chuyên Lưong Văn Tụy lần 1 năm 2017] 

Tìm m để hàm số y = mx 3 -X 2 +3x + m-2 đồng biến trên khoảng (-3; 0 ) ? 

A. m = 0 B. m = ±1 c. 3m^±l D. m = l 

Bài 7 -ỊThi thử THPT Bảo Lâm - Lâm Đồng lần 1 năm 2017] 

^ ^ ^ g x — ỊYI — 2 ^ ^ 

Tìm tất cả giá trị thực của tham số m sao cho hàm số y = — - đồng biến trong 


-m 


í 


khoảng 


1 


X 


ln4;0 

V 4 J 


A. me [—1; 2 ] 


B .me 


ỉ 1 

2’2 


c. me(l; 2 ) 


D .me 


1'1 

2’2 


u 


[ 1 ; 2 ) 


Bải 8 -rThi thử chuyên Trần Phú - Hải Phòng lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực m để hàm số y = 2x 3 +3(m-l)x 2 +6(m-2)x + 3 nghịch biến trên 

khoảng có độ dài lơn hơn 3. 

m> 6 


A. 


m < 0 


B. m > 6 


c. m<0 


D. m = 9 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải 1 -ĨThi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Cho hàm số y = -X 4 + 2x 2 +1 . Mệnh đền nào dưới đây đúng ? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng (- oc;-l) 

B. Hàm số đồng biến trên khoảng (- oc;0) 


Trang 16 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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c. Hàm số đồng biến trên khoảng (0;+ oc) 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng (l;+ oc) 

Hướng dẫn giải 

Giải bất phưong trình đạo hàm với lệnh MODE 5 INEQ 

Ẽõõa <5) rĩ! f2i Í31R f4i 1=1 rõi 1=1 Í41 [=1 rõi 1=1 Ỉ=1 

0 Hath 

X<AíB<X<C 


Rõ ràng hàm số đồng biến trên miền (- <x;-l) và (0;l) => Đáp số chính xác là A 

Bải 2 -ĨThi thử báo Toán học tuổi trẻ lân 3 năm 2017] 

Trong các hàng số sau, hãy chỉ ra hàm số giảm (nghịch biến) trên R 


A. y: 






B. y = 


v 3 e J 


c. y = (xf 


D. y = 


í ị V 


2V2 


Hướng dẫn giải 

Hàm số ngịch biến trên R tức là luôn giảm 

(jrỴ '. 

Kiểm tra tính nghịch biến y = -7 của hàm với chức năng MODE 7 Start —9 End 10 Step 1 

íMõDẼirnmíii m» (T)íyi(^mí^wmíHiíHiRr9iiH]mrõi[HimiH] 

0 Ms.th 

1 

ậ 

i 



F (Kì 

HH^5r 

D.BBŨ3 

-B 

□.Ẽ9ĩŨ 

-ĩ 

□. HẼLI1 


Ta thấy /(x) luôn tăng => A sai 
Tương tự như vậy, vói hàm y = 


f 1 ' 


2V2 


ta thấy / (x) luôn giảm => Đáp án chính xác là D 


B B m B <s> [2] l£) [2] (B> <B> E l£l Igl E (D (H E) 53 d) B [0] (H 

m(D 



F(KJ 

■He: 

1 15B5 

-B 

liũii 

-n 

IMMB.ĩ 


Ms.th 


Bải 3 -ĨThi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

(fYl — \\ ỵ \ 

Tìm các giá trị thực của tham số m để hàm số y = - — — - đồng biến trên từng khoảng 


xác định 
A. m < 2 


B. 


m < -1 
m > 2 


2x + m 


c. m ^2 


D. —1 < m < 2 


Hướng dẫn giải 

Chọn m = -3 . Khảo sát hàm y = --^-với chức năng MODE 7 

IP 0(p 0 0 [1] í—1ÍTỊ m IÃLPHÃÌ m 1+1 in (▼) [TI ÍÃĨPHÃÌ m R in 1=11=1 R fõi 
(=) Q] [0] (U Q] (D 


Trang 17 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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1 □ 


F (Kì 

-□.333 

11 

1 

3 

13 

3 

-ĩ 


Ms.th 


Ta thấy hàm số lúc tăng lúc giảm => m = -3 sai => A, B, c đều sai 
=> Đáp số chính xác là D 

Chủ ỷ : Việc chọn m khéo léo sẽ rút ngắn quá trình thử đáp án 

Bài 4 -[Thi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lần 1 năm 2017] 

Tìm các giá trị thực của tham số m để hàm số y = — — s * nx nghịch biến trên khoảng 0; Y 

cos X ' V 6 


A . m>-- B . m < — c. m < — D. m > — 

2 2 4 4 

Hướng dẫn giải 

Chọn m = 3 . Khảo sát hàm y = —— sin 1 vói chức năng MODE 7 

cos X 

10® [3] BỊẸỊỊÍÃMỊ mmg£5si»mmEF)fHif=irõií=i 
ÍSHĨrrl íxicFÌ FF1 í~6~| f=1 fsHĨFĩl kĩõ 7 ) FF1 íẽl [Tì rn í~9~ì 1=1 

Q _ Math 


13 

ỹ 

15 


D.35BẸ 

□.3050 


F(KJ 

ỈWFTĨT E.99D5 


3.ŨẸŨ1 

3.0555 


0.3306939635 

Ta thấy hàm số lúc tăng lúc giảm 


m = 3 sai => A, D đều sai 


13 — sin X 

Chọn m = 1.3 . Khảo sát hàm y = — — Y — vói chức năng MODE 7 

cos X 

ImõdẽI B (S) ŨH 000 ísĩiì ÍÃmìÃ] ITỊITỊ (▼) ỊcõsỊ ÍÃĨPHÃÌITIITI í^l f=l f=1 ÍÕỊ [=1ÍSÍÌTÌ 

mmíẽií^i Mm míẽimrnrõií^i 

Q Math 

!■! F c 

I 

ị 

3 



F(KÌ 

1.3 

D.DEH5 

I.EĨ3M 

□.□551 

I.ẼMÌÌ 


Ta thấy hàm số luôn => m = 1.3 đúng =í> B là đáp số chính xác (Đáp án c không chứa 1.3 
nên sai) 


Bải 5 -ĨThi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho hàm số y = 2sin 3 v-3sin 2 v + msin X đồng 


biến trên khoảng 
A. m > 0 




B. m < ■ 


c. m > 


D . m> 


Hướng dẫn giải 

Chọn m = 5 . Khảo sát hàm y = 2 sin 3 X - 3sin 2 X+ 5sin JC vói chức năng MODE 7 

ÍMÕDẼ1 in (TỊ ísiiĩl ÍÃĨTHÃ1 mmí^irãlCRlRíTlísinl ÍẦĨPHÃÌ m m í^ì R ỊTỊ [sinl ÍẦĨPHÃÌ m 

m f=l [=1 [~Õ~| f=l fSHĨFTÌ íxĩõ^ì f2l f=1 fSHĨFTÌ (~2i |~Õ~| r=Ị 


Trang 18 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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F (Kì 

□ 

0. 151 

-D.BMĨ 

□.3 lũi 

-1.113 


Ms.th 


Ta thấy hàm số luôn giảm => m = -5 sai => B sai 

Chọn m = 1 . Khảo sát hàm y = 2 sin 3 X - 3 sin 2 X + sin X với chức năng MODE 7 

|Ãẽ) <3) (3) <3) <3> 10 ỊỊD Ế) [=] (H (U (D (D 

0 _ Msrth 




F(KJ 

1 


ũ 

3 

0. 151 

Ũ.D9DẼ 

i 

□.3 lũi 

□■ũiĩ5 


Ta thấy hàm số lúc tăng lúc giảm => m = 1 sai => A sai 
3 3 

Chọn m = ^ . Khảo sát hàm y = 2 sin 3 X - 3 sin 2 X + ^ sin X vói chức năng MODE 7 


(Ãc) (3) 0) (3) ® CD ỊE 0 H] CO (D(D(D(U (=) 

13 . Msrth 




FÍK> 

1 


ũ 

3 

D. 151 

□.IEBB 

i 

O.ãĨMI 

□.335 


Ta thấy hàm số luôn tăng => m = 


3 

2 


đúng => c sai 


Bải 6 -[Thi thử chuyên Lương Văn Tụy lần 1 năm 2017] 

Tìm m để hàm số y = mx 3 —x 2 +3x + m — 2 đồng biến trên khoảng (—3; o) ? 

A. m = 0 B. rn = ±1 c. 3m^±l D. m = 1 

Hướng dẫn giải 

Tính đạo hàm y ' = 3mx 2 - 2x + 3 . Hàm số đồng biến 

<=> 3mx 2 - 2x + 3 > 0 <=> m > —~-J- = f(x) 

3x 2 w 

Vậy m > /(max) trên miền (—3; o) . Tìm /(max) bằng lệnh MODE 7 

ÍMÕDẼIITI m (TI IÃĨPHÃÌ (71R nncr) [TI ÍÃĨPHÃÌ mr^](=i(=ìR]r3]f=irõif=Ị[T][Tìrn 

®(=] 

13 . Msrth 



F (Kì 


-□.333 

-3.BH3 

-□.353 

-Ẽ.ẼBŨ 

-Õ.3HĨ 


Ta thấy / (max) = 0.3333... = ^ => m - 2 sa i => D là đáp số chính xác 

Bải 7 -ỊThi thử THPT Bảo Lâm - Lâm Đông lân 1 năm 2017] 


Tìm tất cả giá trị thực của tham số m sao cho hàm số V = 

e x —m 

r, 1 3 

khoảng ln -ị; 0 

A. me[-l;2] B. me ~2’2 c. me(l;2) D. me 


đồng biến trong 


1. J_ 
2’2 


u 


[ 1 ; 2 ) 


Trang 19 


Tài liệu lưu hành nội bộ 

























TÓM TẮT_KỸ_THUẬT SỬ DUNG CAS.ỊOr_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
Hướng dẫn giải 

x e x -\-2 w _ _VT~T 

Chọn m = 1 . Khảo sát hàm y = — -p với chức năng MODE 7 

ÍMÕDẼI [TI (ãì IÃĨPHÃÌ íxĩõ^ì [ã 5 ! ÍÃLPHÃÌ m (R) R m R in (▼) iãĩphãì íxĩõ^ì eẽ 5 ] íãĩphãì m (►►) R m 

© m m 03 m a a m (U [0] m B 03 m a a m a m [9] (U 


HỊ%nr 
- 1.313 
-1 .ÉM 


s 

_FÍỊO 

3.EEEE 

iĩĩiỆE 

3.31 Ũ 


Ms.th 


BArt 

F(KJ 

1 

-Ũ.E5E 

-□.503 

1 

1 


-1.336294361 

Ta thấy hàm số luôn tăng trên => m = 1 nhận => A, D có thê đúng 

X _ /_ Ị \ _ 2 

Chọn m = —1 . Khảo sát hàm y =- - —, vói chức năng MODE 7 

__ _ _ _ _ _ _ _ _ _ _ __ 

ẼD ® ® <E> <® <® CT] (=] ® DU ® ® <® ® <E> CXD [=] ® □□(=](=] 

13 Math 

!■! F ÍK1 
ỊD 

ĩ 

-0.7296236111 

Ta thấy hàm số luôn không đổi (hàm hằng) => m = — 1 loại => A sai và D là đáp số chính 
xác 

Bải 8 -ỊThi thử chuyên Trần Phú - Hải Phòng lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực m để hàm số y = 2x 3 + 3(m-l)x 2 +6(m-2)x + 3 nghịch biến trên 

khoảng có độ dài lớn hon 3. 

m> 6 

B. ra>6 c. m<0 

m< 0 

Hướng dẫn giải 

í Xj + x 2 = 1 — m 


A. 


D. m — 9 


Tính y ' = 6x 2 + 6(m-l)x + 6(m-2) . Theo Vi-et ta có : 


1 XjX 2 = m - 2 


Khoảng nghịch biến lớn hon 3 => |xj - x 2 1 > 3 -£í> (x t - x 2 ) 2 > 9 <=> (xj + x 2 ) 2 - 4xj x 2 -9>0 
<^>(l—m) 2 — 4(m — 2)—9>0 

Sử dụng MODE 7 với Start -3 End 10 Step 1 để giải bất phưong trình trên 

@0(I][I]QSE[II(i3H®[I]H)[II0 [2]CD E) [9] (U (U (=] [3] 
(U Q] 00 (=] Q] (D 


Hs.th 


!■! 

F (Kì 

n 

3 

K 

F (Kì 

-5 


□ 

lũ 


□ 

1 

-5 

11 

i 

ĩ 


Ms.th 


Ta nhận được 


m > 6 
m < 0 


A là đáp số chính xác 


Trang 20 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 3. CỰC TRỊ HÀM số. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Điểm cực đại, cực tiểu : Hàm số / liên tục trên (a;b) chứa điểm x 0 và có đạo hàm trên 
các khoảng (a;x 0 ) và ( x ữ \b ) . Khi đó : 

Nếu / '(x 0 ) đổi dấu từ âm sang duong khi X qua điểm x 0 thì hàm số đạt cực tiểu tại điểm 

x 0 

Nếu / '(x 0 ) đổi dấu từ dưong sang âm khi X qua điểm x 0 thì hàm số đạt cực đại tại điểm 

x 0 

2. Lệnh Casio tính đạo hàm Ịshift| íĩrl 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -IThi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Cho hàm số y = (x-5)\ịx* . Mệnh đề nào sau đây đúng ? 

A. Hàm số đạt cực tiểu tại x = ì 

B. Hàm số đạt cực tiểu tại x = 2 
c. Hàm số đạt cực tiểu tại X = 0 
D. Hàm số không có cực tiểu 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Để kiểm tra đáp án A ta tính đạo hàm của y tại X = 1 (tiếp tục màn hình Casio đang 

dùng)_ 

0 MỉLth À 

^ ? (cỉi-5) 3 iỉí F )| ;e t 

-1.666666667 

Ta thấy đạo hàm y '(l) 5* 0 vậy đáp số A sai 

> Tưong tự vói đáp án B (tiếp tục màn hình Casio đang dùng) 

Màth ầ, 

^U , A-5') 3 ĩỹF)\ x > 

Ũ 

Ta thấy V'(2) = 0 . Đây là điều kiện cần để X = 2 là điểm cực tiểu của hàm số y 
Kiểm tra /(2-0.1) =-0.1345... <0 

(3) (3) 0 QD EỊ Cũ (=) 

0 MỉLth Ả 

&((X-5)W| ỉe _> 

-0.1345646179 

Kiểm tra y'(2 + 0.1) = 0.1301... >0 


Trang 21 


Tài liệu lưu hành nội bộ 








XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_ỊO r_YlNẠCẠL HỔ_TRƠ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

® (Õ1D (ỘĨD (ÕĨD (ỘE) [+) [ÕIICZD □□ (=] 

0 Hath À 

&((X-5)W| se ! 

0.1301494443 

Tóm lại /'(2) = 0 và dấu của y' đổi từ - sang + vậy hàm số y đạt cực tiểu tại 
x = 2 

= 5 > Đáp án B là chính xác 

❖ Cách tham kháo : Tự luận 

, ,/—r - .21 3x + 2(x-5) 5(x-2) 

■ Tính đạo hàm: y' = yx 2 +(x-5).-Ệ.-4= =- 2 ^=—- = ^ - 

3 yjx 3 \lx 3 ị/x 

■ Tacóy' = 0<íí>5(v-2) = 0<íí>v = 0 


y'>0o 


5(jc-2) 
3 lfx 


>0o 


Ịx-2>0 

Ịx > 0 

, „ „<=> 
Jx-2 < 0 

1 V < 0 


V > 2 

V < 0 


y'<0<=>0<x<2 

Vậy y '(2) = 0 và y' đổi dấu từ âm sang dương qua điểm X = 2 


❖ Bình luân : 

❖ Trong các bài toán tính đạo hàm phức tạp thì cách Casio càng tỏ ra có hiệu quả vì 
tránh được nhầm lẫn khi tính đạo hàm và xét dấu của đạo hàm. 

VD2 -[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Với giá trị nguyên nào của k thì hàm số y = kx 4 + (4 k - 5) X 2 + 2017 có 3 cực trị 

A. k = \ B. k = 2 c. k = 3 D. k=4 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Tính đạo hàm y' = 4Ảx 3 +2(4£-5)x 

Ta hiểu : Để hàm số y có 3 cực trị thì y' = 0 có 3 nghiệm phân biệt (khi đó đương 
nhiên sẽ không có nghiệm kép nào) 

Ta chỉ cần giải phương trình bậc 3 : 4kx 3 + 2(4&-5)x = 0 với 

a = 4k,b = 0,c = Sk-l0,d =0 . Để làm việc này ta sử dụng máy tính Casio với chức 
năng giải phương trình bậc 3 : MODE 5 

> Thử đáp án A với k = 1 

ÍMÕDẼI Í5i f4~i [~4i r=Ị fõ~ì r=Ị í~8~ì [=1 m fõ~ì r=Ị rõi r=Ị r=Ị 


Xi= 

0 

MathT 

X2= 

s 

MathTầ 



72 


72 



2 


2 


s 

Math Ả 









Ta thu được 3 nghiệm 


0 

72 __V2. 


Trang 22 


Tài liệu lưu hành nội bộ 














TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌT_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

=> Đáp án A là chính xác 
♦> Cách tham khảo : Tự luận 

■ Tính đạo hàm y' = 4kx 3 +2(4£-5)jc 

■ Ta hiểu : Để hàm y có 3 cực trị thì y' = 0 có 3 nghiệm phân biệt (khi đó đương 
nhiên sẽ không có nghiệm kép nào) 

X = 0 

4kx 2 -(10-8&) = 0 (2) 

Để y ' = 0 có 3 nghiệm phân biệt thì phương trình (2) có 2 nghiệm phân biệt khác 0 


y' = 0o4h 3 + 2(4t-5)i = 0o 


2 18 — 8 k „ J _ 

<=> X = ——— > 0 <=> 0<&<2 


4 k 

Vậy k = 1 thỏa mãn 

Bình luân : 

Đạo hàm là phương trình bậc 3 có dạng ax 3 +bx 2 +cx+d = 0 (a 5* o) nếu có 3 nghiệm 
thì sẽ tách được thành a(x-Xj)(x-x 2 )(x-x 3 ) = 0 nên vế trái luôn đổi dấu qua các 
nghiệm. => Có 3 cực trị 

Tuy nhiên nếu đạo hàm là phương trình bậc 3 chỉ có 2 nghiệm thì sẽ tách thành 
a(v-v 1 )(x-v 2 ) 2 =0 và sẽ có 1 nghiệm kép. => có 1 cực trị 

Mở rộng thêm : nếu đạo hàm là 1 phương trình bậc 3 có 1 nghiệm thì chỉ đổi dấu 1 
lần => có 1 cực trị 

VD3 -fThi thử THPT Kim Liên - Hà Nội lần 1 năm 2017] 

SỐ điểm cực trị của hàm số y = \xf -4x 2 + 3 bằng : 

A. 2 B. 0 c. 3 

Hướng dẫn giải 
❖ Cách 1 : T. CASIO 

dấu 


> Tính đạo hàm chứa dí 
(\ 4 )'= ( V * 1 ) 3 '= (x 2 )2 ' = ị(x 2 ỷ.2x = 3x\ 

Vậy y' = ịì i xf -4x 2 + 3 Ỵ = 3x\x\-Sx 


giá 


trị 


tuyệt 


đối 


> SỐ điểm cực trị tương ứng với số nghiệm của phương trình y’ = 0 . Ta sử dụng 
chức năng MODE 7 để dò nghiệm và sự đổi dấu của y ' qua nghiệm. 

mMíháíiPHÃìm(^)Rí8]íÃĩPHÃìmí^ikRr9]f^irn 

QD (D E (D 




E 

MỉLth 

E 


K 

F <KJ 


K 

F(KJ 

E 

-Ụ 

-1E 

9 

- 1 

5 

ĩ 


-3 

lõ 


□ 

B 

-E 

M 

11 

1 

-5 




-3 




E 

Mith 




F(KJ 



1E 


-U 



ii 

3 

3 



lũ 

Ũ 

IẼ 




Msrth 


Ta thấy y ' đổi dấu 3 lần => Có 3 cực trị 
=> Đáp án c là chính xác 

VD4 -[Kháo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 


Trang 23 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Tìm tất các các giá trị thực của ra để hàm số y = x 3 -3mx 2 +3(ra 2 -Ỷjx-3m 2 +5 đạt cực đại 

tại X = 1 

m = 0 
ra = 2 


A. 


B. ra = 2 


c. m = l 


D. m = 0 


Hướng dân giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Kiểm tra khi m = 0 thì hàm số có đạt cực đại tại JC = 1 không. 

Mí^líÃĨPHÃìmí^ìrãlC^RÍãlíÃĩMimí+líslC^íTI^ 

0 Hath À 


£(X 3 -3X + 5)|* =1 

_0 

® (3) 0 QD EỊ EI (=] 

0 Math À 

£(X 3 -3X+5)|* = 7> 

57 


100 


® (Ộ1D (E) (ÕĨD (ỘE) CB Cõ] CZD □□ (=] 


0 Math À 

£(X 3 -3X + 5)| x= 7> 

63 

100 


Vậy y' đổi dấu từ âm sang dương qua giá trị JC = 1 => m = 0 loại => Đáp án A hoặc 
D sai 

> Tương tự kiểm tra khi m = 2 

(Ịhd Ễ§(ẶiÃ) mí^Rc^RRíÃĩPHÃìmí^RRíÃĩPHÃìmRíTic^rní^i 


0 Math À 

^(X 3 -6X 2 +9X-7:i> 

_ 0 

® (3) B [0] [Ịl co (=] 

0 Hath À 

^CX 3 -6X 2 +9X-7^ 

63 


_ 100 

® <3) ® <3) ® 1D [+] [=] 

0 Math À 

^CX 3 -6X 2 +9X-7:> 

57 


100 

Ta thấy V' đổi dấu từ dương sang âm => hàm y đạt cực đại tại x = ỉ => Đáp án B 
chính xác 

♦> Cách tham kháo : Tự luận 

■ Tính đạo hàm : y' = 3x 2 -6mx + 3ịm 2 -l) 
x = m — 1 
x = m +1 


Ta có y' = 0<=> 

Điều kiện cần: X = 1 là nghiệm của phương trình y ' = 0 <=> 


ra -1 = 1 
m + 1 = 1 


<=> 


ra = 2 
ra = 0 


Tài liệu lưu hành nội bộ 


Trang 24 
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■ Thử lại với m = 2 khi đó y' = 3x 2 -12x + 9 . 

y' = 0» 


/>0o 


X = 1 

x = 3 
x>3 


X < 1 


và y'<0<íí>l<x<3 


Vậy _y' đổi dấu từ dương sang âm qua điểm X = 1 => Hàm y đạt cực đại tại x = \ 

❖ Bình luân : 

• Việc chọn giá trị m một cách khéo léo sẽ giúp chúng ta rút ngắn quá trình chọn để 
tìm đâp án đúng. 

VD5-[Thi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 


Cho hàm số y = asinx + bcosx + x ( 0 <x< 27 ĩ) đạt cực đại tại các điểm x = ~~ và x = n ■ 
Tính giá trị của biểu thức T = a+b\Ỉ3 

A.T = lS B. T = 3\Ỉ3+1 C.T = 2 Đ.T = 4 

Hướng dẫn giải 
❖ Cach 1 : T. CASIO 

> Tính đạo hàm y' = (asinx + ỉ>cosx + x)' = acosx-Ễ>sinx + l 

n n K ỉ y/3 

Hàm số đạt cực trị tại x = -f =>ucos-f-ỉ>sin-^- + l = 0<?í>-7tì!-—-è + l = 0 (1) 

3 3 3 22 

Hàm số đạt cực trị tại X = — => acos^-ốsin 7Ĩ+1 =0 -a -Ob+Ỉ =0 (2) 

3 

Từ (2) ta có a = l . Thế vào (1) => b = \Ỉ3 
Vậy T = a + bsỈ3 = 4 => Đáp án D là chính xác 


VD6 -[Thi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lân 1 năm 2017] 

Viết phương trình đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 

y = Ị X 3 - 2x 2 + 3x 
3 

A. 2x + 3y + 9 = 0 B. 2x + 3y-6 = 0 c. 2x-3y + 9 = 0 D. 

—2x + 3y + 6 — 0 


Hướng dân giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Gọi 2 điểm cực trị của đồ thị là A(x 1 ;y 1 ),fi(x 2 ;y 2 ) .Ta không quan tâm đâu là điểm 

cực đại, đâu là điểm cực tiẻu. Chúng ta chỉ cần biết đường thẳng cần tìm sẽ đi qua 2 
điểm cực trị trên. 

Xj; x 2 là nghiệm của phương trình V' = 0 . Để tìm 2 nghiệm này ta sử dụng chức 
năng giải phương trình bậc 2 MODE 

ÍMÕDẼI à [EmÉQESd] (=](=] 

s M;-.thT 

Xi = 


X£= 


H Ms.thTA 


Trang 25 


Tài liệu lưu hành nội bộ 













XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CAS.ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Ta tìm được X, = 3; x 2 = 1 

> Để tìm y l ;y 2 ta sử dụng chức năng gán giá trị CALC 

íiìm(T)í3i(^wmí^r3i^R[Tiwmi^mr^wmícÃLcìr3] 

(D 

0 Hath Ả 

4x 3 -2X 2 +3X 

0 

Khi x = 3 thì y = 0 vậy A(3;0) 

ÍCÃĨÕÌ m [=1 

4x 3 -2X 2 +3X 

a 4 


Mj.th Ả 


Khi X = 1 thì y = ^ vậy B 


3 

y£ 


Ta thấy đường thẳng 2x + 3y - 6 = 0 đi qua A và B => Đáp án chính xác là B 

♦> Cách tham khảo : Tự luận 

■ Phương trình đường thẳng đi qua 2 điểm cực trị là phần dư của phép chia y cho 

■ Tính y' = x 2 — 4x + 3 

1 í 1 2^/ 2 

Thực hiện phép chia được : 4X 3 -2x 2 + 3x= -fx-4(x 2 -4x + 3|-4x-2 
F F 3 13 3 ) K ’ 3 

2 

Vậy phương trình cần tìm có dạng y = - 4 X + 2 2x + 3 V - 6 = 0 

❖ Bình luân : 

• Cách Casio có vẻ hơi dài hơn nhưng lại có ưu điểm tránh phải thực hiện phép chia 
y cho y' . 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải Ị -fThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Hàm số y = X 4 + X 2 +1 đạt cực tiểu tại: 

A. x = -l B. X = 1 c. X = 0 D. x = — 2 

Bải 2 -fThi thử THPT Yên Thế - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Giá trị của m để hàm số y = -X 3 - 2x 2 +mx + 2m đạt cực tiểu tại X = -1 là : 

A. m < -1 B. m^-1 c. m = — 1 D. m> —1 

Bải 3 -fĐê minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 

Tìm giá trị cực đại của hàm số y = X 3 - 3x + 2 

A. 4 B. 1 c.o D. -1 

Bải 4 -ĨThi HK1 THPT Chu Văn An - Hà Nội năm 2017] 

ĐỒ thị hàm số y = e x (x 2 - 3x-5j có bao nhiêu điểm cực trị ? 

A. 1 B. 0 c. 2 D. 3 

Bải 5 -ĨThi HK1 THPT Việt Đức - Hà Nội năm 2017] 

Hàm số y = |x| 3 -X 2 +4 có tất cả bao nhiêu điểm cực trị 

A. 2 B. 1 c. 3 D. 0 


Trang 26 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Bài 6 -rKháo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 

Cho hàm số y = f(x ) có đạo hàm /'( jc ) = jc ( x - 1 ) 2 ( 2 x + 3) . Số điểm cực trị của hàm số 
y = f(x) là: 


A. 2 B. 3 c. 1 D. 0 

Bải 7 -[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lân 3 năm 2017] 

Cho hàm số y = (x-l)(jc + 2) 2 . Trung điểm của đoạn thẳng nối hai điểm cực trị của đồ thị 

hàm số nằm trên đường thẳng nào dưới đây. 

Bài 8 -]Thi thử chuyên VỊ Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho hàm số y = x 3 - 3x 2 + mx có 2 điểm cực trị 
trái dấu . 

A. m<0 B. 0<m<3 c. m<3 D. Không có m 

thỏa 

Bải 9 -ĨThi HK1 THPT Chu Văn An - Hà Nội năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để hàm số y = mx 4 + (m -1) X 2 + 2 có đúng 1 cực 


đại và không có cực tiểu 
A. m < 1 B. 


m < 0 
m > 1 


c. m<0 


D. m> 1 


Bải 10 -ĨThi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Tìm tập hợp tất cả các tham số m để đồ thị hàm số y = X 3 + X 2 +mx-m- 2 có 2 cực trị nằm 
ở hai nửa mặt phang khác nhau với bờ là trục hoành 

A. (-oc;0) B. (-oc;-l)\{-5} C.(-oc;0] D. (— oc;l)\{—5} 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải l -ỊThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Hàm số y = X 4 + X 2 +1 đạt cực tiểu tại: 

A. X = —1 B. X = 1 c. JC = 0 D. x = —2 

Hướng dẫn giải 

■ Ngoài cách thử lần lượt từng đáp án đê lấy kết quả. Nếu ta áp dụng một chút tư duy thì 

phép thử sẽ diễn ra nhanh hơn. Đồ thị hàm bậc 4 đối xứng nhau qua trục tung. Nếu hàm 
số đạt cực tiểu tại X = -1 thì sẽ đạt cực tiểu tại x = l. => Đáp án A và B loại vì ta chỉ được 
chọn 1 đáp án. 

■ Thử với X = 0 

íshìftỊ[ jglÍ ãĩphãì míãịHỊT^I+l IÃĨPHÃ1 m1+1 m(g)00 (Hì(3)(g)R lõi n ÍTỊ f=ì 

® ® ® ® (ỘE) c=) 

Máỉ 0 Máẳ 0 MỉLth Ả 

£(X 4 + XM )|” 0 £tx 4 + x 2 + i)|” 9 \ £CX 4 + XMW 

_ _51_ _51_ 

Ũ "250 250 


Trang 27 


Tài liệu lưu hành nội bộ 















XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CAS.ỊO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Ta thấy /'(0) = 0, /'(x) đổi dấu từ âm sang dương => X = -1 là cực tiểu =>Đáp án c 

chính xác 

Bải 2 -ĨThi thử THPT Yên Thế - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Giá trị của m để hàm số y = -X 3 - 2x 2 + mx + 2 m đạt cực tiểu tại x = —l là : 

A. m < -1 B. m^-1 c. m = — 1 D. m>— 1 

Hướng dẫn giải 

Thử đáp án, ưu tiên thử giá trị xác định trước. Với đáp án c khi m = -l 
=> y = -X 3 -2x 2 -x-2 

m © (g) B d] ÍTIÍ^IHÍãlMI ỊTIB d] (g) B co (=] 

0 Math i 0 MỉLth A 0 Math Ả 

^t(-X 3 -2X 2 -X-2> ^(-X 3 -2X 2 -X-2> ^j(-X 3 -2X 2 -X-2> 

' £3 17 

0 "100 100 

Ta thấy /'(-l) = 0, f'{x) đổi dấu từ âm sang dương => X = - 1 là cực tiểu =>Đáp án c 


chính xác 

Bài 3 -[Đề minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 

Tìm giá trị cực đại của hàm số y = X 3 -3x + 2 

A. 4 B. 1 c.o D. -1 

Hướng dẫn giải 

Tính y ' = 3x 2 - 3 . Tìm điểm cực đại của hàm số là nghiệm phương trình y' = 0 <=> 


Khảo sát sự đổi dấu qua điểm cực trị JC = -1 bằng cách tính /'(-1-0.l) và /'(-l + o.l) 

Mí^iRíÃĩMimí^ìíãic^Rí^íÃLPHÃìmí^ìRíÃLMimRỉTK^Rm^i 

® ® B ® EỊ co (=] <3) <3) <3) <3) <3) Ịp (+] (=] 

s Math Ả s Hath À 

^(X 3 -3X + 2)| £(X 3 -3X+2)| ZỊ> 

63 57 

100 "100 

Ta thấy f'{x) đổi dấu từ dương sang âm => X = -1 là điểm cực đại của hàm số 


Giá trị cực đại /(-l) = (-l) 3 -3(-l)+2 = 4 =>Đáp án chính xác là A chính xác 

Bải 4 -ĨThi HK1 THPT Chu Văn An - Hà Nội năm 2017] 

ĐỒ thị hàm số y = e x (x 2 -3x-5| có bao nhiêu điểm cực trị ? 

A. 1 B. 0 c. 2 D. 3 

Hướng dẫn giải 

Tính y' = e x (x 2 -3x-5^j + e x (2x-3) 


Dùng MODE 7 để tìm điểm cực trị và khảo sát sự đổi dấu qua điểm cực trị 


Trang 28 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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ÍMÕDẼI itị iãĩphãì ÍXĨĨẼI íã 5 ) iãĩphãì m CR) m IÃÍPHÃ1 m 1^1 RITỊIÃĨPHÃ1 m R f~5~ì m (+1 (ÃLPHÃÌ 
@03 @ IẶÍPHÃ) (TI (g) (TỊ d] (ẶỊp§ (T| 0 [3] E) (U (U 0 [9] (U m [E (U m (U 

0 . Msrth . 0 Msrth 


H 

FÍKJ 


K 

F >: j 

-LỊ 

□.3191 

13 


-MM.33 


□.1991 

13 

1= 

-MD.11 

-3 

-□.31 

lũ 

M 

319.39 


-3 3 

Ta thấy f'(x) đổi dấu 2 lần => Hàm số có hai điểm cực trị 


=>Đáp án chính xác là A chính xác 


Bải 5 -ĨThi HK1 THPT Việt Đức - Hà Nội năm 2017] 

Hàm số y = |x| 3 - JC 2 + 4 có tất cả bao nhiêu điểm cực trị 

A. 2 B. 1 c. 3 D. 0 

Hướng dẫn giải 


X = 0 


Tính y' = 3x|x|-2v . y' = 0<=> 



. Dùng MODE 7 với thiết lập sao cho X chạy qua 3 


giá trị này ta sẽ khảo sát được sự đổi dấu của y ' 


BBgBỊỊ] ísììtI Ịiiỹfl ỊIphãỊ ITI (^) R ỊTỊ ỊIphãỊ ITI [=1R ÍDẼLl [=1 R ỊTỊ [=] ỊTỊ 
(=) CO EE) (3] (D 


0 _ Msrth 

F(KJ 

-1 

_ậ 

□.3333 

-0.6666666667 




13 

_F(KJ 

□.3333 

_ 

-ũ.333 


Mìth 


.3 

10 


H _ 

□ , 3333 

fflnrrl; 

I 


0 Msrth 

F(KJ_ 

□.333 

□ 

0.6666666667 


Ta thấy f'(x) đổi dấu 3 lần =>Đáp án chính xác là c chính xác 


Bải 6 -fKhảo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 

Cho hàm số y = f(x ) có đạo hàm /'(jc) = jc(x-1) 2 (2x + 3) . Số điểm cực trị của hàm số 
y = f(x) là: 

A. 2 B. 3 c. 1 D. 0 

Hướng dẫn giải 


Tính y' = 0 <=> 


X = 0 

X = ỉ . Dùng MODE 7 vói thiết lập sao cho X chạy qua 3 giá trị này ta sẽ 
3 

X = —— 

2 


khảo sát được sự đổi dấu của y ' 

ÍMÕDÌIITỊ ÍÃÍPHÃ1 m ID ÍÃĨPHÃỊITI R (TỊ ITỊ íã?ì (TỊ (TỊ ÍÃĨPHÃÌ m f+1 í~3l m f=l r=1 [—1 l~2l f=1 

□□ CZD cm [=] CÕ] CZD cm cm 


K 

F«: :« 

Ms.th 

K 

F i: j 


5.5111 

ũ 

9 

9 

■CĨhi 5 

-□.919 

□ 

-1.35 

-3.IBM 

lõ 

-1.5 

□.35 

□■U9Bĩ 


Trang 29 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Ta thấy /' (X) đổi dấu 2 lần =>Đáp án chính xác là A chính xác 


Chủ ỷ : Nếu quan sát tinh tế thì ta thấy ngay (x-l) 2 là lũy thừa bậc chẵn nên V' không 


đổi dấu qua X = 1 mà chỉ đổi dấu qua hai lũy thừa bậc lẻ X (hiểu là X 1 ) và 2x+3 (hiểu là 
(2x + 3)‘) 

Bài 7 -[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Cho hàm số y = (x-l)(x+2) 2 . Trung điểm của đoạn thẳng nối hai điểm cực trị của đồ thị 

hàm số nằm trên đường thẳng nào dưới đây. 

A. 2x-y-4 = 0 B. 2x-y + 4 = 0 c. 2x+y + 4 = 0 D. 2x+y-4 = 0 

Hướng dẫn giải 

Hàm số có dạng y = (x-l)(x + 2) 2 <=>y = x 3 +3x 2 -4 Có đạo hàm y' = 3x 2 +6x . 


y' = 0 o 


X = -2 

=> 

X = 0 


y = 0 
y = 4 


Vậy đồ thị hàm số có hai điểm cực trị M (-2;0),/v(0;4) . Trung điểm của hai điểm cực trị 
này là I (-1; 2) . Điểm này thuộc đường thẳng 2x + y + 4 = 0 => Đáp số chính xác là B 

Bải 8 -IThi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho hàm số y = X 3 - 3x 2 + mx có 2 điểm cực trị 
trái dấu . 

A. m<0 B. 0<m<3 C. m <3 D. Không có m 

thỏa 

Hướng dẫn giải 

Tính y ' = 3x 2 -6 x + m . Để hàm số có 2 điểm cực trị trái dấu thì phưong trình V' = 0 có hai 


nghiệm phân biệt trái dấu => Tích hai nghiệm là số âm <=>y<0<=>m<0 =>Đáp án 
chính xác là A chính xác 

Chủ ỷ : Nếu quên định lý Vi-et ta có thể dùng phép thử. Vói đáp án A chọn m = -5 chẳng 
hạn sẽ thấy luôn y ' = 0 có hai nghiệm phân biệt và hai nghiệm này đổi dấu. 

Bải 9 -ĨThi HK1 THPT Chu Văn An - Hà Nội năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để hàm số y = mx 4 +(m-l)x 2 +2 có đúng 1 cực 
đại và không có cực tiểu 

_ u<0 „„ 

A. m<l B. c. m<0 D. m > 1 

m > 1 

Hướng dẫn giải 

Tính y' = 4mx 3 + 2(m-l)x . Để hàm số có đúng 1 cực đại và không có cực tiểu thì y ' = 0 có 
đúng 1 nghiệm và >’’(x) đổi dấu từ dưong sang âm qua điểm đó. 


Trang 30 


Tài liệu lưu hành nội bộ 











TÓM TẮTKỴTHUẬT SỬ DUNG CASIO r_YLNẠCALHỌ_TR_Ợ GIẢI_ĐÌ THI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

Chọn m = — 5 . Dùng MODE 7 tính nghiệm V' = 0 và khảo sát sự đổi dấu của y'(x) 

S00S0El@0ii_[ĩ] í^íTic^míTimRRRmmiÃLPHÃim 

ElElSdK^ECẸElCĩlE) 

0 _ Hath 



K 

F (Kì 

9 

-1 

99 

lũ 


ũ 

11 

1 

-3Ẽ 


Ta thấy / '(jc) đổi dấu 1 lần từ dưcmg sang âm=> m = — 5 thỏa => Đáp án đúng có thể là A, 

B, c 

Chọn m = 5 . Dùng MODE 7 tính nghiệm y' = 0 và khảo sát sự đổi dấu của >’’(x) 

ẼD <® ® ® mo® <® ® ® <® <® ® ® (ỘĨD (=][=][=][=][=] 

0 Msrth 



K 

F«: :« 

9 

-1 

-99 

lũ 


ũ 

11 

ggnal 

99 


Ta thấy / '(x) đổi dấu 1 lần từ âm sang dương => m = 5 loại => Đáp án B sai 
Chọn m = 0.5 . Dùng MODE 7 tính nghiệm y' = 0 và khảo sát sự đổi dấu của v'(v) 

ẼD <® ® ® (=] CÕD CZD ® ® <® ® <E> <® ® B [ÕIICZD [=](=][=] [=] 

(U ' " 

0 _ Msrth 


9 

K 

F (Kì 

5 

19 


9 

11 

1 

-5 


Ta thấy f'(x) đổi dấu 1 lần từ dương sang âm=> m = 0.5 thỏa => Đáp án A chính xác 

Bải 10 -rrhi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Tìm tập hợp tất cả các tham số m để đồ thị hàm số y = X 3 + X 2 + mx - m - 2 có 2 cực trị nằm 
ở hai nửa mặt phang khác nhau với bờ là trục hoành 

A. (-oc;0) B. (-oc;-l)\{-5} C.(-oc;0] D. (-oc;l)\{-5) 

Hướng dẫn giải 

Tính y ' = 3x 2 +2 x+m . Để hàm số có đúng 2 cực đại thì y' = 0 có 2 nghiệm phân biệt 

<=>À' = l-3m>0<=>m<i =>Cả4 đáp án đều thỏa 

Chọn m = —5. Hàm số có dạng V’ = X 3 + A' 2 - 5x + 3. Tính hai điểm cực trị của hàm số bằng 
lệnh giải phương trình MODE 5 

Bõar 5 ií 3 if 3 if=ìf 2 ìí=ìRf 5 ií=ìí=ìí=ì 

0 MỉLthT 0 MathTầ 

Xl= X2= 


1 


5 

3 


Trang 31 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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í 


256 


Từ đó suy ra /(*i) =/(l) = 0;/(x 2 ) = / 

0 Hath Ả 

X 3 +X 2 -5X+3 X j +X z -5X+3 


V 3y 

'3 . v2 


0 


27 

H Mith ã 

256 

27 


Để hai cực trị nằm về hai phía trục hoành thì / (Xj) / (x 2 ) < c 
có thể đúng. 

Chọn ra = 0 . Hàm số có dạng y = X 3 + X 2 - 2. Tính hai điểm 
giải phương trình MODE 5 

ÍMÕDẼI f5| rãi |T| [=1 in [=1 fÕỊ [=1 [=1 [=1 

0 MathT 0 MỉLthm 

Xl= X2= 

■f Ũ 

Từ đó suy ra /(*,) = =- ĩ Ệ--J(x 2 ) = f {Ò) = -2 


0 Hã.th Ả 

'3.y2_o v3 J_v2. 


0 MỉLth À 






50 

27 


Để hai cực trị nằm về hai phía trục hoành thì / (xj) / (x 2 ) < 0 
chính xác 


Trang 32 


4lĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 


. => ra = —5 loại => B hoặc D 


cực trị của hàm số bằng lệnh 


. => ra = 0 loại => B là đáp số 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 4. TIẾP TUYÊN CỦA HÀM số. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại một điểm : Cho hàm số y = f(x) có đồ thị (c) và một 
điểm M (x 0 ;y 0 ) thuộc đồ thị (c) . Tiếp tuyến của đồ thị (c) tại tiếp điểm M là đường 
thẳng d có phương trình : y = /'(x 0 )(v-x 0 ) + y 0 

2. Lệnh Casio : qy 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


Bài l -[Thi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm hệ số góc của tiếp tuyến của đồ thị hàm số y = -—- ln X tại điểm có hoành độ bằng 2 

X 

1 _ 1 „3 _ 1 

A. ị-ln2 B. -ị c. -4 D. 4 

2 4 4 4 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Gọi tiếp điểm là M ( x 0 ; y 0 ) => Phương trình tiếp tuyến y = /' (- x "o) (V - x 0 ) + y 0 

> Sử dụng máy tính Casio để tính hệ số góc tiếp tuyên tại điểm có hoành độ bằng 2 
=>*=/'( 2) 

§D ® E) (B) CD ® H) Q] ® E) Qãl ỄH □] QD ® [3 (=) 

s MỉLth Jầ 

ắ(-Ì-ln(X))|“> 

-0.25 

> TathâyẤ: = /'(2) = -0.25 = -^ . 

=> B là đáp án chính xác 

Bải 2 -ỊThi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lần 1 năm 2017] 

Cho hàm số y = -x i + 3x-2 có đồ thị (c) . Viết phương trình tiếp tuyến của (c) tại giao 
điểm của (c) với trục tung. 

A. y = — 2x + l B. y = 3x-2 c. y = 2x + l D. y = —3x — 2 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Gọi tiếp điểm là M ( x 0 ; y 0 ) => Phương trình tiếp tuyến y = f '(y) (V - x () ) + y 0 

> M là giao điểm của đồ thị (c) và trục tung => M có tọa độ (0;-2) 

Tính / ’(0) = 0 

ÍSHÌFTÌ í^ì R lÃLPiiÃì m í^ 5 ] [TỊ C^) (+1 [TI IÃĨPHÃ] m R in C^) fõi (=1 

s Hath A 

^(-X 3 + 3X-2)| x= ê 

3 


Trang 33 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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> Thế vào phương trình tiếp tuyến có y = 3(x-0)-2<=>y = 3x-2 
=> B là đáp án chính xác 

Bài 3 -[Thi thử chuyên Nguyễn Thị Minh Khai lần 1 năm 2017] 

SỐ tiếp tuyến với đồ thị (c) : y = x 3 - 3x 2 + 2 đi qua điểm M (l;0) là : 

A. 4 B. 2 c. 3 D. 1 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Gọi tiếp điểm là M (x 0 ; y 0 ) => Phương trình tiếp tuyến y = /'( x (l )(x- x (l ) + y 0 Trong 
đó hệ số góc k = f'(x 0 ) = 3 xq -6x 0 

> Thế f'(x 0 ) vào phương trình tiếp tuyến được y = (3x 2 -6x 0 j(x-x 0 ) + Xy - 3xị + 2 
Tiếp tuyến đi qua điểmM(l;0) =>0 = (3x 2 -6x 0 )(l-x 0 ) + x 3 -3x 2 + 2 

<=> —2x 0 + 6x 0 — 6x 0 + 2 = 0 

Sử dụng máy tính với lệnh MODE 5 để giải phương trình bậc 3 trên 

SESaQ [2] (U EilQẺảdlấ 

Q Hath 

x= 


> Ta thấy có 1 nghiệm x 0 => Chỉ có 1 tiếp tuyến duy nhất. 

=> D là đáp án chính xác 

Bải 4 -|Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Cho hàm số y = x 3 -3x 2 + 2 có đồ thị (c) . Đường thẳng nào sau đây là tiếp tuyến của (c) 
với hệ số góc nhỏ nhất 

A. y = -3x + 3 B. y = -3x-3 c. y = —3x D. y = 0 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

>• Gọi tiếp diêm là M(x 0 ;y 0 ) => Phương trình tiếp tuyến y = /' (A 0 ) (X - A 0 ) + y 0 Trong 
đó hệ số góc k = f '(x 0 ) = 3xị -6x ồ 

> Tìm giá trị nhỏ nhất của k bằng chức năng MODE 7 

ÍMÕDẼ1 Í7~1 m ÍÃĨPHÃÌ m (ặpỊ R Í6Ì ÍÃĨPHÃÌ mí=i[=iRr9i[=imrõi[=iíTìí=i 

13 . Math 



K 

F (Kì 

1 □ 


D 

11 

■1 

-3 

là 

Ẽ 

ũ 


1 

Ta thấy /'(min) = /'(l) = -3=>x 0 = -3 ^>y 0 =l 3 -3.1 2 +2 = 0 
> Thế vào phương trình tiếp tuyến có y = -3 (X -1) + 0 y = -3x + 3 

=> D là đáp án chính xác 


Bải 5 -ĨThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

ỵ -\-2 

Cho hàm số y = (c) Gọi d là khoảng cách từ giao điểm hai tiệm cận của (c) đến 

JC “ 1 “ 1 

một tiếp tuyến bất kì của (c) . Giá trị lớn nhất d có thể đạt được là : 

A. 3yÍ3 B. s c. sÍ2 D. 2 V 2 


Trang 34 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : T. CASIO 

> Gọi tiếp điểm là M (x 0 ;y 0 ) => Phương trình tiếp tuyến y = /'(x 0 )(x-x 0 ) + y 0 Trong 

1 


đó hệ số góc k = f '(x 0 ) = ■ 


(x 0 +l) 


r r r 1 / \ 2 

Thế k, y 0 vào phương trình tiếp tuyến có dạng : y = - -——ỵ (x - x 0 ) + — 


(x 0 +1) 


x 0 +1 


<»■ 


1 


(x 0 +l)' 


-x+y- 


(x 0 +l) 


5l±Ị = 0 

x n +1 


> Hàm số có tiệm cận đứng X = —1 và tiệm cận ngang V = 1 nên giao điểm hai tiệm 
cận là /(-l;l). 

Áp dụng công thức tính khoảng cách từ 1 điểm đến 1 đường thẳng ta có : 

1 


h = d (/;(d)) = 


(x 0 + l)' 


(- 0 + 1 - 


x 0 +2 


(x 0 +l) *0 + l 


1 


1 v 

(x 0 +l) 


+1 2 


Dùng máy tính Casio với lệnh MODE 7 để tính các giá trị lớn nhất này. 

101 Ịshìft1 (hỹpỊ [|] 0 ggrịỊiiỊQỊiS DỊ HẸ (£> E) 001 

BỊ[Ị](z)[I 3 BỊ|T|E]ỊT||T|(^(S)B(M)B) 

mggmígmgmíÃíPHÃìmmmmí^c^mí^mmí^í^i 

B [9] (=] [H ỊTỊ (=] (TỊ (=] 


H 

F(KJ 

_-3 

9191 


Ĩ.MIMẼ 

-1 

Ẽ F; F; >:■ FÌ 


0 Msrth 


n 

ị 

9 

-2 

> Ta thấy /ỉ(max) = sfĩ 

=> c là đáp án chính xác 

Bải 6 -ĨThi HK1 THPT Việt Đức - Hà Nội năm 2017] 

Hàm số y = — Y (//) , M là điểm bất kì và M e (//) . Tiếp tuyến với (//) tại M tạo với 

hai đường tiệm cận một tam giác có diện tích bằng : 

A. 4 B. 5 c. 3 D. 2 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Gọi tiếp điểm là M (x 0 ; y 0 ) => Phương trình tiếp tuyến y = /'(x 0 )(x-x 0 ) + y 0 Trong 

1 


đó hệ SỐ góc k = f '(x 0 ) = ■ 


u-0 2 


Thế k, y 0 vào phương trình tiếp tuyến có dạng : y = 


■— —0—(x-x 0 ) + — (d) 

(* 0 -l) x 0-l y ’ 


> Hàm số có tiệm cận đứng X = 1 và tiệm cận ngang y = 2 và giao điểm 2 tiệm cận là 

/( 1 ; 2 ) 


Trang 35 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Gọi E là giao điểm của tiếp tuyến d và tiệm cận đứng => E 


í 2x„ ^ 

ị. 

V ’ x 0-b 


Gọi E là giao điểm của tiếp tuyến d và tiệm cận ngang => F(2x 0 -1;2) 

1 7 ( 07 7 9 

> Độ dài IE= IE = (ì-1) 2 + -—^-2 =r-=—T 

T Uo-1 J k-i| 

Độ dài IF = aJ(2x 0 -l-l) 2 +(2-2) 2 = 2|x 0 -l| Áp dụng công thức tính khoảng cách 

từ 1 điểm đến 1 đường thẳng ta có : 

\ _ 2 2 . _ 

> Diện tích A IEF = T /E./i 7 = 7. —— .2 |x 0 -1| = 2 => D là đáp án chính xác 

2 2 x 0 -l| 


BÀI TẬP T ự LUYỆN 


Bải 1 -ĨThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Cho hàm số y = 7—7 • Tiếp tuyến tại điểm có hoành độ bằng -1 có hệ số góc bằng : 


2x-l 


A.I 

3 


B. ị 
6 


C.-I 

3 


D.-i 

6 


Bài 2 -fThi thử chuyên Quốc Học Huế lần 1 năm 2017] 

_Ị 

Tìm tọa độ của tất cả các điểm M trên đồ thị (c) của hàm số V = —— 7 sao cho tiếp tuyến 

“ 1 “ 1 

17 

của (c) tại M song song với đường thắng d : y = 2 + 2 


A. (0;1),(2;3) B. (l;0),(-3;2) c. (-3;2) 

Bài 3 -[Thi thử chuyên Thái Bình lần 1 năm 2017] 

X — 1 


Cho hàm sô V = ■ 


X + 2 

hoành có phưong trình là : 

A. y = 3x B. y = 3x-3 


D. (1;0) 

có đồ thị (c) . Tiếp tuyến của (c) tại giao điểm của (c) và trục 


C.y = x-3 D.y = -X-- 

3 3 


Bải 4 -fThi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 3 năm 2017] 

Viết phưong trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số y = x 3 -3x biết tiếp tuyến song song với 
đường thẳng y = 9x - 16 

A. y = 9x + 16 B. y = 9x + 12 c. y = 9x —10 D. y = 9x-12 

Bải 5 -fThi thử Group nhóm toán Facebook lần 5 năm 2017] 

Tìm tọa độ điểm M có hoành độ âm trên đồ thị (c): >’ = T X 2 - X + ^ sao cho tiếp tuyến tại 

1 2 

M- /V r r • \ .-tổ 1 " 


M vuông góc với đường thẳng y = - ^ X + 


A. M(-2;0) 


B. M 


16 7 


( , 4^1 


7 ^ 

-3;-— 

c. 

-1;- 

D. M 


3j 


l 3j 


v 2 ; 8 y 


Bải 6 -ĨThi tốt nghiệm THPT năm 2012] 

Cho hàm số >’ = ^ X 4 -2x 2 (c) . Viết phưong trình tiếp tuyến của (c) tại điểm có hoành độ 
x = x 0 biết /”(x 0 ) = -l 


Trang 36 


Tài liệu lưu hành nội bộ 





TÓM TẮTKỴTHUẬT SỬ DUNG CASIO r_YLNẠCAL_HỔ_TRƠ GIẢI_ĐÌ T_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


A. 


V = -3x - — 
y 4 

5 

1 / = 3x + — 

4 


B. 


y = 3x~ — 

* 4 

5 

y = -3x + — 
4 


c. 


y = ~3x -— 
4 

,5 

y = 3v - — 

4 


D. 


y = -3x + — 
4 

y = 3v + — 

4 


LỜI GIẢI BÀI TẬP T ự LUYỆN 


Bài l -[Thi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Cho hàm số y = £■ . Tiếp tuyến tại điểm có hoành độ băng -1 có hệ số góc băng : 


2x-l 


A. 


1 


B. 


1 


c. - 


1 


D. - 


1 


Hướng dẫn giải 


Hệ số góc của tiếp tuyến là đạo hàm tại tiếp điểm => k = f '(-l) = “ 

íshìftị IÃĨPHÃ] (TI (+1ITỊ (▼) (TI IÃĨPHÃ] ITIR (TI C^) C^) R rn 1=1 

B MỉLth i 

JLf2ị±lV_ 

dKlsx-l Jlx=-1 


1 

3 


=i> Đáp số chính xác là c 

Bải 2 -IThi thử chuyên Quốc Học Huế lần 1 năm 2017] 

J_ Ị 

Tìm tọa độ của tất cả các điểm M trên đồ thị (c) của hàm số y = ——- sao cho tiếp tuyến 

X “1“ 1 


17 

của (c) tại M song song vói đường thắng d : y = 2 JC+ 2 

c (-3; 2) 


D. (1;0) 


A. (0;l),(2;3) B. (l;0),(-3;2) 

Hướng dẫn giải 

Đề bài hỏi các điểm M nên ta dự đoán có 2 điểm, lại quan sát thấy đáp án B được cấu tạo 
từ đáp án c và D nên ta ưu tiên thử đáp án D trước. 

Tiếp tuyến song song vói d nên tiếp tuyến có hệ số góc bằng hệ số góc của d và bằng ^ 

Tính / ’(l) = ^ => Điểm M (l;0) là một tiếp điểm 

ÍSHĨFĨÌ íĩri [W\ ÍÃLPHÃ1 m R m (▼) ÍÃĨPHẤÌ m í+1 m (^) (^) m [=1 

13 Mith Á 


iíặỊịìl 

dxlK+l )\x=l 


1 

2 


Tính / '(-3) = -^ => Điểm M (-3; 2) là một tiếp điểm 


Trang 37 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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® (3) 1D 0 (3] (=) 

E Hs.th A 


JLị 

'X-1ÌI 

ứx\ 

Jl 


*=-3 


0.5 


B là đáp án chính xác 


Bài 3 -[Thi thử chuyên Thái Bình lần 1 năm 2017] 

Y _1 

Cho hàm số y = — — 7 - có đồ thị (c) . Tiếp tuyến của (c) tại giao điểm của (c) và trục 

X “ỉ - 2 

hoành có phưong trình là : 

A. y = 3x B. y = 3x-3 c. y = x-3 

Hướng dẫn giải 

Gọi tiếp điểm là M (x 0 ;y 0 ) => Tiếp tuyến y = /'(x 0 )(x-x 0 ) + y 0 


n 11 

u. V = —X —— 
3 3 


■ M là giao điểm của đồ thị (c) và trục hoành => M (l;0) => x 0 = 1; y 0 = 0 


Tính hệ số góc k = f'(l) 


@2§(l]S00lJ](ẵ)HỊITIE)(I](S>(S>E(=) 

0 Hã.th Ả 

irặ=ll| " 

ứxy.x+2)\x=i 

3 


Thay vào ta có tiếp tuyến y 


= 5<*-l)+0oy 


1 

— X — 

3 


1 

3 


=> Đáp số chính xác là D 

Bải 4 -ỊThi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 3 năm 2017] 

Viết phưong trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số y = x i -3x biết tiếp tuyến song song vói 
đường thẳng y - 9x -16 

A. y = 9x + 16 B. y = 9x + 12 c. y = 9x — 10 D. y = 9x-12 

GIẢI 

■ Gọi tiếp điểm là M(x 0 ;y 0 ) => Tiếp tuyến y = /’(x 0 )(x-x 0 ) +y 0 vói hệ số góc 

k = f'(x ũ ) = 3xị-3 


■ Tiếp tuyến song song với y = 9x-16 nên có hệ số góc k = 9<=> 3Xq -3 = 9 <=> x 0 = ±2 
Vói x 0 =2=> y 0 =2=> Tiếp tuyến : y = 9(x-2) + 2 <=> y = 9x-16 Tính hệ số góc & = /'(!) 


=> Đáp số chính xác là A 

Bải 5 -ĨThi thử Group nhóm toán Facebook lần 5 năm 2017] 

12 

Tìm tọa độ điểm M có hoành độ âm trên đồ thị (c) : y = ^x 2 _x+ 2 sao c ^° tiếp tuyến tại 

12 

M vuông góc vói đường thăng y = - ^ X + 

Trang 38 Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A. M(-2;0) B. M 

f , 16^ 

' 3 

V ° ) 

c. 

K) 

D. M 

T 9^ 

U ; sJ 



GIẢI 

Gọi tiếp điểm là M(x 0 ;ỵ 0 ) => Tiếp tuyến ỵ = /'(x 0 )( X-x 0 ) + y (l với hệ số góc 

k = f'(x 0 ) = x 2 0 -l 


^ ^ r " 12 

Tiếp tuyến vuông góc với ^ = _ 3 + 3 


nên có hệ số góc 


k. 




— 1 o- k — 3 •w > x 0 1 — 3 <=í> x ữ — +2 


V 3y 

=> Đáp số chính xác là A 

Bài 6 -[Thi tốt nghiệm THPT năm 2012] 

Cho hàm số y = ^x 4 -2x 2 (c) . Viết phương trình tiếp tuyến của (c) tại điểm có hoành độ 


: = x 0 biết f”(x 0 ) = -1 


A. 


r , 5 

V = -3x — 

* 4 

B. 

r o 5 

y 4 

c. 

y = -3x - — 

4 

D. 

„ 5 


„ 5 


5 


V = 3x + — 

L 4 


y = -3x + — 

L 4 


y = 3x~ — 

4 



y = -3x + - 
4 

V = 3x + — 

4 


Hướng dẫn giải 

Gọi tiếp điểm là M(x 0 ;ỵ 0 ) => Tiếp tuyến ỵ = /'(x 0 )( x-x 0 ) + y (l với hệ số góc 


k = f'{x 0 ) = x 4 -4x 0 


Ta có / "(x) = 3xị -4 => 3x 0 2 -4 = -1 <=> xị = 1: 


*0 =!; y 0 


Xo=-i‘,y 0 = — 


Với x 0 = 1 Tính hệ số góc k = f '(l) 

ÍSHÌFĨÌ íĩrl fiì [TỊ (▼) [~4"| (R) [ÃĨPỈiÃÌ [Tì íã*l [~4"Ị (R) R [TỊ [ÃLPỈiÃÌ [Tì HẼ*] (►) m ÍHỊ 

-3 


7 5 

Thay vào ta có tiếp tuyến y = -3 (x - 1) - -Ị <=> y = -3x + -ị 


=> Đáp số chính xác là D 

Với x 0 = -1 Tính hệ số góc k = f '(l) 

®®®0(D 


Trang 39 


Tài liệu lưu hành nội bộ 

















TÓM TẮT_KỸ THUẬT SỬ P_UN_G_ CAS.ỊOr_YLNẠCẠL_HỔ_TR_0 

£ỊÌX 4 -2X 2 )|“_> 

3 

7 5 

Thay vào ta có tiếp tuyến y = 3(x + l)-^-<=>y = 3x + ^ 


=> Đáp số chính xác là D 


Trang 40 


GỊẢI_ĐÊ T_HL MÔN TOÁN 2017, 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 5. GIỚI HẠN CỦA HÀM số. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Quy ước tính giơi hạn vô định : 

■ x-»+oo=>.x = 10 9 

■ X —> -00 => X = -10 9 

m X — >x 0 ^>x = Aq+10 

■ X X — X r) — 10 

a X —^ Xq X = x 0 + 10 

2. GĨƠĨ hạn hàm lượng giác : lim = 1 , lim — — = 1 

*Ao X «40 u 

3. GÌỚÌ hạn hàm siêu việt: lim-—- = l,lim—-—— = 1 

X—>0 ỵ X—>0 ỵ 

4. Lệnh Casio : r 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


_ _ _ e 2x _ I 

Bải 1 -ĨThi thử THPT chuyên Ngữ lần 1 năm 2017] Tính giới hạn lim—7==— bằng : 

Jt_>0 Vx + 4—2 

A. 1 B. 8 c. 2 D. 4 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Vì X —» 0 => X = 0 +10“ 6 Sử dụng máy tính Casio với chức năng CALC 

Ị|Ị Q ÍTI (▼) ívĩì IÃĨPHÃÌ m í+1 [4~1 (R) R (TI ÍCÃĨCÌ 

fõi m m fõi(g| R fẽi m Í=1 

0 Math À 

■ỈK+4 -2 1000001 

125000 

> Ta nhận được kết quả « 8 

n 125000 

=> B là đáp án chính xác 

Chủ ỷ : Vì chúng ta sử dụng thủ thuật để tính giới hạn , nên kết quả máy tính đưa 
ra chỉ xấp xỉ đáp án, nên cần chọn đáp án gần nhất. 

^sinx _ Ỵ 

Bải 2 -[Thi thử chuyên Amsterdam lần 1 năm 2017] Tính giới hạn lim--- bằng : 

■ x^o X 

A. 1 B. -1 c. 0 D. + oc 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Vì X —» 0 => X = 0 +10" 6 Sử dụng máy tính Casio với chức năng CALC 

ÍCÃĨCÌ (H ÍÃĨPHÃI íxĩõn ÍX 5 ! ísinỊ ÍẤĨPHÃ1 ÍT] 17] R rn (ỹ) ÍÃĨPHÃI 1)1 ÍCÃĨCI [~Õ~1 [+1 rn fõ~Ị 

@0d][I]§ 


Trang 41 


Tài liệu lưu hành nội bộ 























XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_ỊO r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

H Hs.th A 

ẼSin ÍK)1 

1.ŨŨŨŨŨŨ49 


> Ta nhận được kết quả 1.00000049 «1 
=> A là đáp án chính xác 



❖ Cách 1 : CASIO 

> Đề bài không cho X tiến tới bao nhiêu thì ta hiểu đây là giói hạn dãy số và Jt —> + cc 

ỊE) «mjg)(ặ] ® E) ® @00 [T](T)í3iMmí^[T](^miiPHÃì 

m í+1 f7ì ÍCÃĨCÌ m [Õ1 í^Ị [91 m [HỊ 

0 Hath À 

K 3 +4K-5 

3K 3 +k2+7 

0.3333333332 

> Ta nhận được kết quả 0.3333333332 « ì 


=> A là đáp án chính xác 



❖ Cách 1 : CASIO 

> Đề bài không cho X tiến tói bao nhiêu thì ta hiểu đây là giói hạn dãy số và X — » + oc 
. Tuy nhiên chúng ta chú ý, bài này liên quan đến lũy thừa (số mũ) mà máy tính chỉ 
tính được số mũ tối đa là 100 nên ta chọn X = 100 

® ® H E ffl [ 2 ] <s> [3] s CD <s> E) [ 2 ] (X) H] Ẽ9 H 

m ÍÕÃLCÌ m fõ~ì 

0 Mãth £ 

3 K +2x5 K 25 

'2 

> Ta nhận được kết quả 
=> A là đáp án chính xác 

Chú ý : Nếu bạn nào không hiểu tính chất này của máy tính Casio mà cố tình cho 
X = 10 9 thì máy tính sẽ báo lỗi 

ÍCÃLCÌ ÍTỊ Í~Õ~I í~9~l m (=1 

ũth ERROR “ 

iCancel 
z*1L ► ]:Goto 


Trang 42 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Bài 5 : Tính giói hạn : lim 
A. 3 B. 1 


^11 1 A 

1 + —+ ——— + ••• H-,— 77 - 

1.2 2.3 n(n + l) 


J 

c. 2 


D. 0 


Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta không thể nhập vào máy tính Casio cả biểu thức n số hạng ỏ trong ngoặc được, 
vì vậy ta phải tiến hành rút gọn. 

1 


11 

+ 1.2 2.3 n(n + l) 


. 2-1 3—2 n+l—n 

= 1 +- 1 + --+ ... + ■ 


1.2 


1 


, 1 ,1 2 , 1 
= i+i-4+4-4+...+- 

223 n n +1 


= 2 - 


2.3 

1 

n +1 


n 


(n + l) 


> Đề bài không cho X tiến tói bao nhiêu thì ta hiểu đây là giói hạn dãy số và X —> + cc 

[Tì R ÍW1Í1Ì (^) ÍÃĨMÌ m í+1 m ÍCÃĨÕÌ m [Õ1 Í^Ị f9i m [HỊ 

0 MỉLth À 

2-rrịr- 

1.999999999 

> Ta nhận được kết quả 1.999999999 « 2 


Bài 6 : Cho S = --- + — ~... 

3 9 27 

+ (-if 

3" 

. Giá trị của 5 bằng : 


A. - B. - 

4 4 


c.i 

2 

D. 1 


Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1: CASIO 


> Ta hiểu giá trị của s bằng lim s 

n —>+00 


1 


1 


> Ta quan sát dãy số là một cấp số nhân vói công bội í/ = - Ỷ và Uị = Ỷ 


Vậy s = u 


1 -q" _ 1 

1 -q ~ 


1- 


f 1Y 

v~3y 

i\ 


V -V 


100000(100001000000 ÍÃĨPHÃ1 rn (▼) 

ÍT1R rn R ÍWÌ rn (▼) Í3i [71 ÍCÃĨÕÌ rn ÍÕ1 íãi 5 ] [91 rn [=1 


ỉ x . 

3 X 


-l-Ạ 

‘-(-í) 


Ms.th Á 


1 

4 


> Ta nhận được kết quả 


1 


=> B là đáp án chính xác 

Chủ ỷ : Trong tự luận ta có thê sử dụng công thức của cấp số nhân lùi vô hạn để 
tính 


Bài 7: Tính giới han : lim 2 JIC + ^ 

*“ô + 5 x-4x 


Trang 43 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A. + oc 

B. - 

c. — oc 

D. -1 


5 




Hướng dẫn giải 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Đề bài cho X — > 0 + => X = 0 +10“ 6 

ỊIỊ DỊỊ ggmmgì ÍTI (▼) ITỊ lÃĨPHÃÌ [71R ívĩì lÃĨPHÃÌ (TỊ ÍCÃĨCÌ fõ1 (+1 (TI 

ÍÕỊ |g| R [61 m [=1 

0 Math À 

5K-VK _ lũũ2 

" 995 

> Ta nhận được kết quả — « -1 

n 999 


=> D là đáp án chính xác 



❖ Cách 1 : CASIO 

> Đề bài cho X — > r => X = 0 + lO" 6 

gígígggwíTỊíã^[7i(T)r7ỊMíTi£Ẽii+ìiÃLPHÃirTiícÃLcìíTiFirĩi 

iaBdlEi 

0 Mãth À 

1 l-x3 

J s7660257287xm 4 

❖ Ta nhận được kết quả chứa 10“ 4 «0 
=> c là đáp án chính xác 

Bải 9 : Tính giói hạn : L = lim(cos x + sin x) cotx 

A. L=oc B. L = 1 c. L = e D. L = e 2 

Hướng dẫn giải 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Đề bài cho X — >0 => X = 0 + 1CT 6 . Phím cot không có ta sẽ nhập phím tan 

EỊ @ S00S)@p m m m í^ì m ítãn] ÍAĨPHĂÌ m m ÍCÃLCI fõi 

CB □□ Cõ] E) (HI em 

0 Mãth A 


CcosCX)+sin(X))t; 

2.718279033 

❖ Ta nhận được kết quả chứa 2.718... ~e 
=> c là đáp án chính xác 


Trang 44 


Tài liệu lưu hành nội bộ 





















XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 6. TIỆM CẬN CỦA Đồ THỊ HÀM số. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Tiêm cận đứng : Đồ thị hàm số y = f (x) nhận đường thẳng X = x 0 là tiệm cận đứng nếu 
lim / (x) =oc hoặc lim / (x) = oo (chỉ cấn một trong hai thỏa mãn là đủ) 

X—KXq X—»xõ 

2. Tiệm cận ngang : Đồ thị hàm số y = /(x) nhận đường thẳng y = y 0 là tiệm cận ngang 
nếu lim f(x) = y 0 hoặc lim /(x) = y 0 

3. Tiệm cận xiên : Đồ thị hàm số y = /(x) nhận đường thẳng y = ax + b là tiệm cận xiên 
nếu lim[/(x)-(ax + z?)] = 0 

4. Lệnh Casio : ứng dụng kỹ thuật dùng CALC tính giới hạn 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

/ X \xr X -\~ỉ 

Có bao nhiêu đường tiệm cận của đồ thị hàm số y = , = 

y4x + 2x +1 

A. 1 B. 2 c. 3 D. 4 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Giải phưong trình : Mau số = 0 <» V4x 2 + 2x + l = 0 <=> 4x 2 + 2x +1 = 0 vô nghiệm 
=> ĐỒ thị hàm số không có tiệm cận đứng 

> Tính lim , === — = ^. Vậy đưong thẳng y = \ là tiệm cận ngang của đồ thị 

™x/ 4 x 2 + 2x + 1 2 2 

hàm số 

^ S) □] í+1 rn (▼) ívĩì [~4i ÍÃĨPHÃÌ ÍTI ÍX^I í+ì [Tì ÍÃĨPHÃÌ m í+ì m ÍCÃĨCI m fõi íx 5 ] 

cm DD (=] 

Q Hs.th A 

ỵ.+Ị 

V4K2+2K+1 

0.5ŨŨŨŨŨŨŨŨ4 

> Tính lim , ==1 Vậy đương thẳng V = - là tiệm cận ngang của đồ thị 

“V4x 2 +2x + 1 2 2 

hàm số 

rplO A 9)= 

Q Hs.th í 

x+l 

ĩĩĩĩ+ĩx+ĩ 

-0.49999999% 

=> Tóm lại đồ thị hàm số có 2 tiệm cận ngang và c là đáp án chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 


Trang 44 


Tài liệu lưu hành nội bộ 




















TÓM TẮTKỴTHUẬT SỬ DUNG CASIO. r_YLNẠCAL_HỔ_TRƠ GIẢI_ĐÌ T_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


Tính lim , x + l ^= 

^ + °W4x 2 + 2x + l 


ngang 


1 + I 


= lim - 

X—»+oc 


4+ ỉ + ? 


ỉ 

2 


đường thẳng y = -^ là tiệm cận 


Tính lim 


x + 1 


“W4x 2 +2x + 1 


= lim 


44 

X X 


2_ 

2 


đường thẳng y = “ là tiệm cận 


ngang 

Bình luận: 


■ Việc ứng dụng Casio để tìm tiệm cận sử dụng nhiều kỹ thuật tính giới hạn của hàm 
số bằng Casio. Các bạn cần học kỹ bài giói hạn trước khi học bài này. 

■ Giói hạn của hàm số khi X tiến tói + cc và khi X tiến tói — oc là khác nhau. Ta cần 

hết sức chú ý tránh để sót tiệm cận ngang y = ~ 2 

VD2 -[Thi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 


ĐỒ thị hàm số y = 


c — 3x + 2 
1-x 2 
B. 2 


A. 4 
GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Tính Um =■* ~ 3x + 2 


1-x 2 


(c) có bao nhiêu đường tiệm cận ? 

c. 1 

= -l 


D. 3 


íMìíÃLPHÃìíTỉí^RrãiíÃĩPHÃìmí+ií^c^mRíÃĩPHÃìm^ìícÃLcìmíõií^ìíõ] 

m (D 

s 

R2-3X+2 


HỉLth À 


1-^2 

-0.999999997 

X 2 - 3x + 2 


Tính lim = 

Jt—»-oc 

rplO A 9)= 

K2-3K+2 


1-x 2 


= -l 


HỉLth À 


1-^2 

-1.ŨŨŨŨŨŨ0Ũ3 

Vậy đưong thẳng y = -1 là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

~ X — \ 

> Giải phưong trình : Mau số = 0 <=> 1 - X 2 = 0 <=> 


X = -1 


Đến đây nhiều học sinh đã ngộ nhận X = 1 và X = —1 là 2 tiệm cận đứng của (c) 

Tuy nhiên X = ±1 là nghiệm của phưong trình Mầu số = 0 chỉ là điều kiện cần. Điều 


kiện đủ phải là Um 

v V-Li 


X — 3x + 2 

*->±l 1 - X 2 

Ta đi kiểm tra điều kiện dủ 


■ = 00 


Trang 45 


Tài liệu lưu hành nội bộ 






















XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

m/ 1 X 2 -3x+2 

1 inh lim — ——r— = -00 
l-x 2 

(5) gQ@0@g[3ffl[Ẹ®[I] HÍÃĨPHÃÌÍTIÍ^IÍCÃLCÌHÍTIHÍÕI 
Q®[Õ](Õ][Õ][Õ][Õ](Õ](Õ][Õ]CĨI(=] 

0 Hath Jl 

K 2 -3K+£ 

l-*2 

-3xiũ 10 

Vậy đương thẳng X = -1 là tiệm cận đứng của đồ thị (c) 

X 2 - 3x + 2 _ 1 
= 2 


*-»+! 1 -x 2 

ícÃLcìmi+irõirnrõirõirõirõirõirõirõirõirõimiHi 

Vậy đường thẳng X = 1 không phải là tiệm cận đứng của đồ thị (c) 

=> Tóm lại đồ thị hàm số có 1 tiệm cận ngang y = -1 và 1 tiệm cận đứng X = -1 
=> Đáp số chính xác là B 

♦> Cách tham khảo : Tự luận 

A' _ x2-3x + 2 _ ( x-1 )( x-2 ) _ 2 ~ x 

& 1-x 2 -(x-l)(x + l) x+1 

_ .., , 

■ Tính lim —— 7 - = lim-= -1 => đường thắng y = -1 là tiệm cận ngang 

X—»+x ỵ I X—»+x 1 0 

x 1 + - 

X 

2—X ( 3 

■ Tính lim ——— = lim -1 -\—— = + cc => đường thẳng y = -1 là tiệm cân đứng 


X +1 

❖ Bình luận 


■ Việc tử số và mẫu số đều có nhân tử chung dẫn tới hàm số bị suy biến như ví dụ 2 
là thường xuyên xảy ra trong các đề thi. Chúng ta cần cảnh giá và kiểm tra lại bằng 
kỹ thuật tìm giới hạn bằng Casio 

VD3 -fThi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

ĐỒ thị hàm số nào sau đây không có tiệm cận ngang ? 


X + 2 

GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 


> Tính lim 


x 2 +l 


■ = + oc 


X —1 

0 Math À 

+ l 




lũũũũũũũũl 


> Tính lim — + 1 = - cc 

x ~*~ x x -1 


rplO A 9)= 


Trang 46 


Tài liệu lưu hành nội bộ 



























TÓM TẮT KỸTHUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


E Mith A 

K 2 + l 

K-l 

-999999999 

X 2 +1 

Vậy đồ thị hàm số y = ——không có tiệm cận ngang 

x-ỉ 

=> Tóm lại c là đáp án chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

. 1 

X 2 +1 x+ t: 

■ Tính lim ——= lim- f- = + cc 

X—»+oc ỵ — ỵ X—»+x ^ 1 

X 

. 1 

X 2 +1 x+ t: 

■ Tính lim ——= lim - f= oc => Đồ thị hàm số không có tiệm cận ngang 

»-x — Ị X —>—X ^ 1 

X 


❖ Bình luân : 

■ ĐỒ thị hàm số y = f (x) không có tiệm cận ngang nếu lim ỵ bằng 00 


VD4 -[Kháo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 

\ r , , r r \ \ r 5jc — 3 , 

Tìm tất các các giá trị của tham số rn sao cho đồ thị hàm số y = — —^—-—- không có tiệm 


X -2mx+l 


cận đứng 
A. m = l 

GIẢI 


B. m = -1 


c. 


m<-\ 
m > 1 


D. — 1 < rn < 1 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Để đồ thị hàm số không có tiệm cận đứng thì phưong trình mẫu số bằng 0 không có 
nghiệm hoặc có nghiệm nhưng giới hạn hàm số khi X tiến tói nghiệm không ra vô 
cùng.: 

^ 

> Vói m = 1 . Hàm số <=> y = —-——— . Phương trình X 2 - 2x +1=0 có nghiệm JC = 1 

X — 2x +1 

5x-3 

Tính lim— 7———7 = + X. => Đáp số A sai 

-JC + 1 

® © WmR^W_m í^c 2 ] R ÍTỊ ÍẦĨPHÃÌ m [+1 rn ÍCÃĨCÌ rn f+| ÍÕỊ fx] 

mo 1D (T| d] ® El H] dl (D 

s Mi-.th A 

K2-2K+1 

2.00Ũ0Ũ5xm 12 

5 X _3 

> Với m = 0 hàm số y = J . Phương trình X +1 = 0 vô nghiệm => Đồ thị hàm 
số không có tiệm cận đứng => m = 0 


=> D là đáp án chính xác 

❖ Cách tham kháo : Tự luận 

■ Để đồ thị hàm số không có tiệm cận đứng thì phương trình mẫu số bằng 0 vô 
nghiệm <=>A< 0 <=>m 2 -l< 0 <=>-l<m<l 


Trang 47 


Tài liệu lưu hành nội bộ 





















XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

■ Trường hợp 2 phương trình mẫu số bằng 0 có nghiệm nhưng bị suy biến (rút gọn) 
với nghiệm ở tử số. => Không xảy ra vì bậc mẫu > bậc tử 

❖ Bình luân : 

■ Việc giải thích được trường hợp 2 của tự luận là tương đối khó khăn. Do đó bài 
toán này chọn cách Casio là rất dễ làm. 

VD5 -fĐê minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 


Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho đồ thị của hàm số y = 

B. Không có m thỏa c. /77 = 0 


x + 1 


tiệm cận ngang 
A. m < 0 


Vmx 2 + 1 
D. m >0 


có hai 


GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Thử đáp án A ta chọn 1 giá trị m < 0 , ta chọn m = -2,15. Tính lim 


x + 1 


V-2.15x 2 +1 

Í11 ÍÃĨPHÃÌ ÍTI [+1 rn (^) ÍVĨ1 R [2] nn m Í5] ÍÃĨPHÃÌ (TI Í^I [+1 m ÍCÃĨCI m ÍÕ1 í^ì 

cm DD (=] 

Math ERRŨR 

iCancel 
í 41 L :Goto 

X \ , x + l ? 

Vậy lim , — không tồn tại => hàm số y = I - - không thể có 2 tiệm 


V-2.15x 2 +l 
x + l 


V-2.15x 2 +1 
cận ngang 

> Thử đáp án B ta chọn gán giá trị m = 0. Tính lim 1 === = lim (x + 1 ) 

^ + °W 0 x 2 +l *** 

íiMỊmmmícÃĩcimrõií^ì (91171(^1 

x+1 


s Hath À 


1000000001 

Vậy lim (x + l) = + oc => hàm số y = (X +1 ) không thể có 2 tiệm cận ngang 

JC-»+ 0 C v 7 v ' 

JC +1 

> Thử đáp án D ta chọn gán giá trị m = 2.15. Tính lim . ==== = = 0.6819... 

™V2.15x 2 +l 

íiìwmmm(T)í^iTinm[TiiÃLPHÃìmi^ìí+irnicÃ[cìm [01(7=1 [91 
0 @ 

Q Hs.th A 

■ 5+1 

■Ĩ2. 15^2 + 1 

0.6819943402 

Tính lim , === _= -0.6819... 

" V2.15x 2 +1 

rplO A 9)= 

Q Hs.th í 

■ 5+1 

■Ĩ2. 15^2 + 1 

-0.6819943388 


Trang 48 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Vậy đồ thị hàm số có 2 tiệm cận ngang y = ± -0.6819... 

=> Đáp số D là đáp số chính xác 

❖ Bình luân : 

■ Qua ví dụ 4 ta thấy sức mạnh của Casio so vói cách làm tự luận.. 

VD6-[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017] 

T' lXl > ' i-_ A' _, 4.VV _ X .. lx-\-4x 2 + X + 3 

Tìm tat cá các tiệm cận đứng cua đo thị hàm so y = - 


X -5x + 6 


A. 

GIẢI 


X--3 

X--2 


B. x = -3 


c. 


x = 3 
x = 2 


D. x = 3 


Đuờng thẳng x = x 0 là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số thì điều kiện cần : x 0 là 

nghiệm của phuong trình mẫu số bằng 0 

Nên ta chỉ quan tâm đến hai đường thẳng X-3 và X-2 

Với x = 3 xét lim —— \ +JÍ + ^ = + oc=>jt = 3 1à một tiệm cận đứng 

x 2_ 5x + 6 

O (UÍÃĨPHÃ1 00E0®@[ĩ]iiB[ĩ]i[ĩ]®B[ĩ]@0 
Í5]ÍÃLMimf+1f6líCÃLCir3][+1ÍÕ1RÍÕ1ÍÕ1ÍÕ1ÍÕ1ÍÕ1ÍÕ1ÍÕ1ĨÕ1ÍÕimf^1 

2X-l-ĨÌ<2+X+3 


.MỉLth ifc 


ỉí2-5ỉí+6_ , 

1.1270Ỉ6654xm10 


2 Y_2_+ .V_3 

Với X = 2 xét lim- v ' —— -= + oc Kết quả không ra vô cùng => X = 2 không 

' >2 - X — 5x + 6 

là một tiệm cận đứng 

ÍCÃLCÌITỊ ffl®H®®®®®[Õ](Õ]®[Õ][I)(=) 

B _ 

2K-l-^2+K+3 


.MỉLth Ả 


X2-5X+6 . 

-1.1667 

Đáp số chính xác là B 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải l -fThi thử chuyên Lưcmg Văn Tụy lần 1 năm 2017] 

SỐ tiệm cận của đồ thị hàm số y = -ặ- là : 

x 2 -l 

A. 1 B. 2 c. 3 D. 4 

Bải 2 -iThi thử THPT Vũ Văn Hiếu -Nam Định lần 1 năm 2017] 

' -A A ^ \x'-ì\ 

SỐ đường tiệm cận của đồ thị hàm số y = là : 

Vx 2 -4 

A. 4 B. 3 c. 2 D. 1 

Bài 3 -fThi thử chuyên Thái Bình lần 1 năm 2017] 

? \ r 2x 2 — 3x “l" ĩn 

Tìm các giá trị thực của m để đồ thị hàm số y = — — -không có tiệm cận đứng ? 

x-m 


Trang 49 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A. m = 0 


B. 


m = 0 
m = l 


c. m>— 1 


D. m > 1 


Bải 4 -ĨThi thử THPT Quảng Xương -Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

X _ x+yịx 2 + X + 1 , 1 , . A i V_ ,, A A ~ 

Hàm so y = --r—- có bao nhiêu đường tiệm cận ? 

X + X 

A. 1 B. 2 c. 3 

Bải 5 -!Thi HK1 chuyên Nguyễn Du - Đắc Lắc năm 2017] 


D. 4 


Tìm tất cả các số thực m để đồ thị hàm số y = 


X 2 -m 


có 3 đường tiệm cận 


D. m <0 


A. m^O B. m = 0 c. m>0 

Bải 6 -ĨThi thử chuyên Lương Văn Tụy lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để đồ thị hàm số y = x + ỉỉiaIx 2 + X + 1 có đường 
tiệm cận ngang 

A. m = -1 B. m < 0 c. m > 0 D. m = ±l 

Bài 7 -[Thi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

m^Ịx 2 +1 _, 


Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô m để đô thị hàm sô y = - 
y = -2 là một tiệm cận ngang. 

A. mej-2;2j B. m G (l;2| c. me|l;-2Ị 

Bài 8 -[Thi thử chuyên VỊ Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho đồ thị hàm số y = 


x-ỉ 


có đường thẳng 

D .me {—1; 1} 
x-2 


X +mx + m 


có đúng 1 


tiệm cận. 


A. 

0 < m < 4 

4 

B. me\o;4;-ị\ 

c. 


m- — 

L 3 

1 3j 

- 


m < 0 
m > 4 


D. Không có m 


thỏa 

Bải 8 -ÍThi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

\ r r -\ 1 1 \ /y' 2x — \j f ì ỉ.\ 2 + 1 ^ ^ 

Tìm tất cả các giá trị thực của m sao cho đồ thị hàm số y = - - - có đúng 2 tiệm 


x-ỉ 


cận ngang. 
A. m < 0 


B. 


c. m>0 


D. m = 0 
D. 4 


0<m<3 
m> 3 

A. 1 B. 2 c. 3 

Bải 10 -ĨThi HK1 THPT Việt Đức - Hà Nội năm 2017] 

Hàm số V = * (H ) , M là điểm bất kì và M & {H) . Khi đó tích khoảng cách từ M 

X 1 

đến 2 đường tiệm cận của (H) bằng : 

A. 4 B. 1 c. 2 D. 5 

Bải 11 -ĨThi thử Sở GD-ĐT Hà Tĩnh năm 2017] 

Cho hàm số y = + m Vói giá trị nào của m thì đường tiệm cận đứng, tiệm cận ngang 

X - 1 

của đồ thị hàm số cùng hai trục tọa độ tạo thành một hình chữ nhật có diện tích bằng 8 
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A. m = 2 

B. m = ±— 

c. /77 = ±4 

ĩl 

II 

5 

D' 


2 




LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -[Thi thử chuyên Lương Văn Tụy lần 1 năm 2017] 

SỐ tiệm cận của đồ thị hàm số y = * là : 

x 2 -l 

A. 1 B. 2 c. 3 D. 4 

GIẢI 

■ Phương trình mẫu số bằng 0 có 2 nghiệm X = ±1 

■ Tính lim 2 X = + oc => X = 1 là tiệm cận đứng 

íiiMrTỊc^Mmi^RmmmmmRí^ìRrẽimiH] 

E Ms.th Ả 

X 

x2-i 

5ŨŨŨŨŨ.25 

■ Tính lim - X = + oc => X = — 1 là tiệm cận đứng 

/4 r X 2 -1 6 

ÍCÃLCÌ RITỊRíTirõ1Ịg|RỊ6irní=1 

E Maxh Ả 

X 

x2-l 

499999.75 

=> Đáp số chính xác là B 

Bải 2 -ĨThi thử THPT Vũ Văn Hiếu -Nam Định lần 1 năm 2017] 

' _ A A ^ \x'-ỉ\ 

SỐ đường tiệm cận của đồ thị hàm số y = là : 

V* 2 - 4 

A. 4 B. 3 c. 2 D. 1 

GIẢI 

■ Phương trình mẫu số bằng 0 có 2 nghiệm X = ±2 

■ Tính lim Ị * -1 ! = + oc^x = 2là tiệm cận đứng 

; “ 2 Wx 2 -4 

g (Mì ísírn (í^ ÍÃmiÃÌ ITI R (TỊ (▼) ÍVĨÌ ÍÃĨPHÃÌ ITỊ í^ì R f4] ÍCÃĨCÌ (TỊ R |T| fõ] Ị^ 5 ] R 

©[ 11 ( 1 ] 

0 Math À 

I ■■■-! I 

■ịXi^ - 4 - _ 

5ŨŨ.ŨŨŨ4375 

|x-l| 

■ Tính lim = + GC => X = —1 là tiệm cận đứng 

,4-2- 

ÍCÃĨÕÌ R ÍTỊ R rn Ị~Õ1 íã 5 ] R R [71 (=1 
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TÓM TẮT_KỸ_THUẬT SỬ DUNG CASIOr_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

H Hs.th Ả 

1 ^-1 I 

Vk 2 -4 __ 

1500-000313 

=> Đáp số chính xác là c 

Bài 3 -[Thi thử chuyên Thái Bình lần 1 năm 2017] 


Tìm các giá trị thực của m để đồ thị hàm số y = 


A. m = 0 

GIẢI 


B. 


m = 0 
m = 1 


1x -3 x + m 
x-m 

c. m>— 1 


không có tiệm cận đứng ? 

D. m>\ 


Với m = 0 hàm số y = — —— , Tính lim ——— = -3, lim ——— = -3 => Không có tiệm 

X *-> 0 + X *-> 0 “ X 

cận đứng => m = 0 thỏa. 

101 0 Ịp 0 (3 HỊQỊ® ỈÃĩPHÃllTlícÃLcìrõlí+ìmrõlí^ìRlẽimíHi 
ÍCÃĨÕÌ íõiRmíõií^iRíẽim^i 

0 Hath A 0 MỉLth Ả 

2K 2 -3K_ 2K 2 -3ĩ*; 

n K 1500001 

- 2.999998 




2x 2 - 3x 


500000 

Tưcmg tự m = 1 cũng thỏa => Đáp số chính xác là B 
Chủ ỷ: Nếu chúng ta chú ý một chút tự luận thì hàm số y = 

X 

thành y = 2x-3 là đuờng thẳng nên không có tiệm cận đứng. 

Bải 4 -ỊThi thử THPT Quảng Xương -Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

Hàm số y = x + ^ +x + l có bao nhiêu đường tiệm cận ? 


sẽ rút gọn tử mẫu và 


X + x 


D. 4 


A. 1 B. 2 c. 3 

GIẢI 

Phương trình mẫu số bằng 0 có 1 nghiệm duy nhất X = 0 . Tính lim XXẤẢ +x + l _ + QC 

>» X + X 

(S) ÍÃLPHÃI ITI m ©Ịp) Síp fflHmí+Ị[ĩi(T)Hm^f3i(^í+iHm 
ÍCÃĨÕÌ íõimmíõií^ìRíẽim^Ị 

K++K+1 


Hath À 


Tính lim 

X—»+oc 


ttS+K_ _ 

100000 1.5 

X + \fx + X + 1 


X + X 

ÍCÃLCÌ m fÕ1 A 91= 

_ H 

K+Jk 2 +ÍÍ+1 


= 0 => y = 0 QặnỊà ((■)) (Ịộộ^)ệi+) Hậ(s«ộ) ls*01 põg| m ÍS^pỊ põgỊ 


Hĩth A 


2.00000000lxm ls 


Tính lim 


X + ■v/x + X + 1 


X + X 


= 0 => y = 0 là tiệm cận ngang 
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ÍÕÃLCIR m fõi Í^Ị [~9Ì m Í=1 

_0 MỉLth À 

H + + H+ 1 

___ +x ... 5x,ĩ» 

Tóm lại đồ thị hàm số có 1 tiệm cận đứng và 1 tiệm cận ngang => B chính xác 
Chủ ỷ : Học sinh thường mặc định có 2 tiệm cận ngang => Chọn nhầm đáp án c 

Bài 5 -[Thi HK1 chuyên Nguyễn Du - Đắc Lắc năm 2017] 

Tìm tất cả các số thực m để đồ thị hàm số y = —T-—— có 3 đường tiệm cận 

X — m 

A. m^O B. m = 0 c. m>0 D. m<0 

GIẢI 

Thử với m = 9 Tính lim * = lim * = 0 =>ĐỒ thị hàm số chỉ có 1 tiệm cận ngang 

X—»+oc -ỵ — Ọ X—»-oc ỵ — Ọ 


ÍW1 íÃĩmi m (^) íÃĩmi m ÍF1R [TỊ ÍCÃĨCÌ m [Õ1 Í^Ị [91 m [HỊ ÍCÃĨÕÌ R m fõi í^ì f9ì 

m(U 


X 

0 

Ms.th Á 

X 

0 HỉLth Ả 

X%-9 


x2-9 




lx.i* 

"lx.ĩ* 


Phương trình mẫu số bằng 0 có hai nghiệm X = 3; x =-3 

lim = + °c; lim = + CC => có 2 tiệm cận đứng 

-9 *->-? X -9 

ÍÕÃLCI ITỊ [Õ1 íã 5 ] f9i Í71 [=1 

H Math À. 0 Hs.th A 


Tính 


X 


X 


X^-9 


X^-9 


500-0833194 499999.9167 

Vậy m = 9 thỏa => Đáp số chứa m = 9 là c chính xác. 

Bải 6 -[Thi thử chuyên Lương Văn Tụy lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để đồ thị hàm số y = X + m\[x 2 + X + 1 có đường 
tiệm cận ngang 

A. m = -l B. m < 0 c. m > 0 D. /77 = ±1 

GIẢI 


Với m = -1 . Tính lim Ịx - >/j? + x + lj = - ^ => X = -1 thỏa => Đáp số đúng là A hoặc D 

«mRí^«mirimwmmmramRí^r9imiHi 


Hs.th Á 


X-Jx 2 +X+1 

"2 

Với m = 1 . Tính lim Ịx + yịx* +X + 1 j = -^ => x= \ thỏa => Đáp số chính xác là D 

IÃĨPHÃÌ ÍTIR ívĩì IÃĨPHÃÌ (TỊ l^ì RIÃĨPHÃÌ í)i R rn Í^Ecì R [TỊ fõỊ í^ 5 ] fõ1 (TỊ í=ì 


x+lx 2 +x+l 


Hith Á 


1 

2 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 7. BÀI TOÁN TƯƠNG GIAO GIỮA HAI Đồ THỊ. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Phương pháp đồ thị tìm số nghiệm của phương trình : Cho phương trình /(x) = g(x) 
(1), số nghiệm của phương trình (1) là số giao điểm của đồ thị hàm số y = f(x ) và đồ thị 
hàm số y = g (x) 

Chủ ỷ : SỐ nghiệm của phương trình / (x = o) là số giao điểm của đồ thị hàm số y = f (x) 
và trục hoành 

2. Bài toán tìm nghiệm của phương trình chứa tham số : Ta tiến hành cô lập m và đưa 

phương trình ban đầu về dạng /(x) = m (2) khi đó số nghiệm của phương trình (2) là số 

giao điểm của đồ thị hàm số V = / (x) và đường thẳng y = m. 

Chủ ỷ : Đường thẳng y = m có tính chất song song với trục hoành và đi qua điểm có tọa 
độ (0;m) 

3. Lệnh Casio : Đê tìm nghiệm của phương trình hoành độ giao diểm ta dùng lệnh SHIFT 
SQL VE 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -rThi thử chuyên KHTN lần 2 năm 2017] 

Tìm tập hợp tất các các giá trị của m để phương trình log 2 x-log 2 (x-2) = m có nghiệm : 

A. l<m< + oc B. l<m< + oc c. 0< m < + cc D. 0<m< + oc 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Đặt log 2 x-log 2 (x-2) = /(x) khi đó m = /(x) (1). Để phương trình (1) có nghiệm 
thì m thuộc miền giá trị của /(x) hay / (min) < m < f (max) 

> Tới đây bài toán tìm tham số m được quy về bài toán tìm min, max của một hàm 
số. Ta sử dụng chức năng Mode với miền giá trị của X là Start 2 End 10 Step0.5 

□D QD (=) QD CH H] (U 

. H . Mith 


15 


F«: :« 
□.9595 

15 

9.5 

□.341 

n 

lũ 

□.9919 


9 

> Quan sát bảng giá trị F ( X ) ta thấy / (10) « 0.3219 vậy đáp số A và B sai. Đồng thời 
khi X càng tăng vậy thì F(x^ càng giảm. Vậy câu hỏi đặt ra là F(x) có giảm 
được về 0 hay không. 

Ta tư duy nếu F (x) giảm được về 0 có nghĩa là phương trình / (x) = 0 có nghiệm. 
Để kiểm tra dự đoán này ta sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE 

raí^(^wmc^Rrai2i(^Mí)ỊRfTi ísíiíìicÃ[cì [3iíH] 


Trang 54 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
















TÓM TẮT KỸTHUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


H Hs.th 

Cari ? t Solve 

CAC] iCancel 
í 41L ► ]: Goto 


Máy tính Casio báo phưong trình này không có nghiệm. Vậy dấu = không xảy ra 
> Tóm lại /(x)>0 <íi> m > 0 và D là đáp án chínhxác 

❖ Cách tham kháo : Tự luận 

■ Điều kiện : X > 2 

/ 

X 


Phuong trình <=> m = log 2 


r - ' r 2 ^ 


x — 2 


om = log 2 


1 + 

V x-2 J 


Vì X>2 nên X-2>0=>1 + - 


x — 2 


>1 


log 2 




1 +- 


x — 2 


> log 2 1 = 0 


Vậy m = log 


1 + - 


x — 2 


>0 


• Bình luân : 

• Một bài toán mẫu mực của dạng tìm tham số m ta giải bằng cách kết hợp chức 
năng lập bảng giá trị MODE 7 và chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE một cách 
khéo léo 

• Chú ý : /77 = f(x) mà f(x) > 0 vậy m > 0 một tính chất bắc cầu hay và thường 
xuyên gặp 


VD2 -[Thi thử chuyên KHTN -HN lần 2 năm 2017] 

Tìm tập hợp tất cả các giá trị của tham số m để phưong trình X 3 - 3x 2 + m = 0 có 3 nghiệm 
phân biệt 

A. -4<m<0 B. -4<m<0 c. 0<m<4 D. 0<m<l 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Cô lập m , đưa phưong trình ban đầu về dạng m = -X 3 + 3x 2 . Đặt X 3 -3x 2 =/(x) 
khi đó m = /(x) (1) , số nghiệm của (1) là số giao điểm của đồ thị y = /(x) và 
y = m 

> Để khảo sát hàm số y = f(x ) ta sử dụng chức năng MODE 7 Start -2 End 5 Step 
0.5 

ra [7] R ÍÃÍPHÃIITI í^ì f3] C^) m rã] ÍÃĨPHÃÌ m í^ì Í^I f^Ị R r^Ị f^Ị f5] f^Ị [Õ1 

□ d]@ 

Q . Msrth . s Math 



H 

FÍKJ 


K 

F(KJ 

u 

5 

mM 

□.015 

□ 

B 

i 


3.315 

q 

Ẽ 

□.5 

Ũ.EE5 

10 

E.Ẽ 

3. 135 


ũ 2 

Quan sát bảng giá trị E(v) ta thấy giá trị cực tiểu là 0 và giá trị cực đại là 4 vậy ta 
có sơ đồ đường đi của / (x) như sau : 
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> 



Rõ ràng hai đồ thị cắt nhau tại 3 điểm phân biệt nếu 0 < m < 4 


VD3 -[Kháo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 

Cho hàm số y = + 2 có đồ thị (c) . Đường thẳng (d ): V = JC + 1 cắt đồ thị (c) tại 2 điểm 

phân biệt M , N thì tung độ điểm I của đoạn thẳng MN bằng : 

A. -3 B. -2 c. 1 D. 2 


GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Phương trình hoành độ giao điẻm 


2x + 2 
x-ì 


= X +1 . Nhập phương trình này vào máy 


tính Casio và dò nghiệm : 

101 G3 BD C Ị](z)Iãĩpì m R ÍT1 (►) R rn ÍÃLPHÃÌ m í+ì m ÍTÌ ÍSHÌFTÌ 
ÍCÃĨCl m [=1 ÍSHÌFTÌ ỊcÃĨCÌ R nri [=1 

iịrf-cx+l3 

£= 3 & -1 

L-R= 0 L-R= 0 


Math 


Ta có ngay 2 nghiệm 
= 5 > Đáp số chính xác là D 


•^I = 3=>y 1 =^!+i = 4 


1 _ >yi= ỵi±ỵ2 = 2 

X 2 — 1 y 2 - x 2 +1 - 0 2 


VD4-[Thi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho đồ thị hàm số y = x 3 +mx +16 cắt trục 
hoành tại 3 điểm phân biệt 

A. 7«>12 B. m <-12 c. m<0 D. Không có m 

thỏa 


GIÁI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Để đồ thị hàm số y = X 3 +mx + 16 cắt trục hoành tại 3 điểm phân biệt thì phương 
trình X 3 + mx + 16 = 0 (l)có3 nghiệm phân biệt 

> Với m = 14 sử dụng lệnh giải phương trình bậc 3 MODE 5 

ÍMÕDẼI [5] ÍÃI cntầ [Õ](ý[l][4](=][T][l]Ẽ](=](=][=] 

Q MathV □ 

Xl= X2= 


MỉLth WJk 


- 1.058213891 Ũ.5291069456+3.► 

Ta thấy nghiệm x 2 ;x 3 là nghiệm ảo => không đủ 3 nghiệm thực =>m = 14 không 
thỏa => A sai 
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> Với m = —14 sử dụng lệnh giải phương trình bậc 3 MODE 5 

Boar5if4Ìmí=ìrõií=ìf4iBẼamf4ií=ìmf6ií=ìí=ìí=ìí=ì 


Xi= 


MỉLthT 


X2= 


MỉLthTÌ 


X3= 


-4.218186702 

H HỉLth À 


2.918522599 


1.299664103 

Ta thấy ra 3 nghiệm thực => Đáp án đúng có thể là B hoặc c 
Thử thêm một giá trị m = — 1 nữa thì thấy m = — 1 không thỏa 
=> Đáp số chính xác là B 

VD5 -fThi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

13 

Cho hàm số y = T X 4 -3x 2 + d có đồ thị là (c) . Biết đường thắng ỵ = -4x + 3 tiếp xúc với 

(c) tại điểm A và cắt (c) tại điểm B . Tìm tung độ của điểm B 

A. 1 B. 15 c. -3 D. -1 

GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 


> Thiết lập phương trình hoành độ giao điểm ^ X 4 


- 3x 2 + d = -4x +3 . Sử dụng SHIFT 

SOLVE để dò 2 nghiệm phương trình trên 

[§] E DỊ @0®0@B0®J)i (D (▼) (TỊ (g) 

[B [4] (ẶỊp§ 0 Q d] (=] (shỊfx) @ (Ăl (=] dỹịEĨ) s 0[E§ 

2 íí -3X + 2 = 4 M X+3 

X=^ 1 x= -3 

L-R= 0 L-R= 0 

> Nếu A là tiếp điểm thì y'( jc a ) = 0 , B là giao điểm => y'(*£>) ^ 0 . 

1®® IÃĨPHÃÌ ÍTI í^ 5 ] [T] (^) ỊTỊ C^) R [TI IÃĨPHÃÌ (TỊ 1^1 (+1 ru (TỊ (▼) [TI C^) 

00Ì 

s Hath À 

-4 

=> = 1 y B = — 4x b + 3 = — 1 

=> Đáp số chính xác là D 

VD6 -[Thi HK1 THPT HN-Amsterdam năm 2017] 

Cho hàm số y = X 4 -2mx 2 +m 2 -4 có đồ thị (c) . Với giá trị nào của tham số m thì đồ thị 
(c) cắt trục Ox tại bốn điểm phân biệt trong đó có đúng 3 điểm có hoành độ lớn hơn -1 ? 

m<-\ 


A. -3 < m < -1 


B. —2<m<2 


c. 2<m<3 


D. 


m > 3 


GIẢI 

❖ Cách 1: T. CASIO 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G LẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

> SỐ nghiệm của đồ thị (c) và trục hoành là số nghiệm của phương trình hoành độ 
giao điểm. X 4 - 2mx 2 +m 2 - 4 = 0 (1) . Đặt X 2 =t thì (l) t 2 - 2 mt + m 2 -4 = 0 (2) 

> Ta hiểu 1 nghiệm t >0 sẽ sinh ra 2 nghiệm X = ±yft . Khi phương trình (2) có 2 
nghiệm t x > t 2 > 0 thì phương trình (1) có 4 nghiệm -yịt^ < -*JĨ ~2 < ^/b < Jtĩ ■ Vậy để 

phương trình (1) có 4 nghiệm phân biệt trong đó có đúng 3 điểm có hoành độ lớn 
hơn -1 (tức là 1 điểm có hoành độ nhỏ hơn -1) thì 0<t 2 <l<t l (*) 

Thử với m = —2.5 Xét phương trình t 2 - 2 mt + m 2 - 4 = 0 

ÍMÕDẼlf5lÍ3imíH1Rr5lẩ1fTìR[T1Í^ÌR[níH1[H1[H1 

0 MathT 0 MỉLthTA 

Xl= X2= 

9 Ị_ 

2 2 

Thỏa mãn (*) => m = 2.5 thỏa => c là đáp số chính xác 

BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -ỊThi thử chuyên VỊ Thanh - Hậu Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 2;c 3 + 3x 2 
nghiệm dương 



m<-7 „ 

m = -7 _ 

A. 

B. 

c. 


m > 0 

m> 0 


-12jc = ot có đúng 1 


D. Không có m 


thỏa 

Bải 3 -ỊThi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả giá trị m để đường thẳng ỵ = m cắt đồ thị hàm số y = x 3 - 3x 2 +2 tại 3 điểm 
phân biệt có hoành độ lớn hơn - ^ 


9 „ _ 

A. 0<m<2 B. -2<m<2 c. -~<m<2 D. — 2<m<2 

8 

Bài 3 -ỊThi HSG tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 4 X - 2 ' +2 + 6 = m có 3 nghiệm 
phân biệt ? 

A. m = 3 B. m>2 c. 2 < m < 3 D. 2<m<3 

Bài 4 -ỊThi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

SỐ nguyên dương lớn nhất để phương trình 25 1+ ^ _ - (m + 2) 5 1+ '^" + 2 m + 1 = 0 có nghiệm 
? 


A. 20 B. 35 c. 30 D. 25 

Bài 5 -ỊThi HK1 chuyên Amsterdam -HN năm 2017] 

Tập giá trị của tham số m để phương trình 5.16* -2.81* = m. 36* có đúng 1 nghiệm ? 

m<-sj2 
m > \Ỉ2 


A. m > 0 


B. 


c. Với mọi m 


D. Không tồn 


tại m 

Bải 6 -ĨThi HK1 THPT Ngô Thì Nhậm - HN năm 2017] 

Phương trình log 3 X - log 3 ( X - 2) = log ^ m vô nghiệm khi: 


Trang 58 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A. m>\ B. m<0 

c. 0 <m<\ 

D. m < 1 

LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 




Bài 1-rThi thử chuvên Vi Thanh - Hâu Giang lần 1 năm 20171 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 2x 3 +3x 2 -12 x = m có đúng 1 

nghiệm dương 



A. 

m<-7 B 

m > 0 

m = -7 

m> 0 

m < -7 , 

D. Không có m 
m> 20 & 

thỏa 





GIẢI 

■ Đặt f (x) = 4' 2 -2 %2+1 +6. Khi đó phương trình ban đầu -w> /(x) = m (1) . Để (1) có đúng 1 

nghiệm dương thì đường thẳng y = m cắt đồ thị hàm số y = f(x ) tại đúng 1 điểm có 
hoành độ dương. 

■ Khảo sát hàm số y = f(x) với chức năng MODE 7 

p@j)g[gp [TỊ c^) (+1 (TI IÃĨPHÃ1 m 1^1 R m [TI IÃĨPHÃ1 m 1=11=1 R [4~1 [=ì 

[EiSlũdli 

0 _ Msrth . 0 Msrth 


K 

F(KJ 


K 



í 1.5 
Ẽũ 

1 □ 
11 

mM 

-5 

-ĩ 

-1.5 

ĩi 

ÌẼ 

1.5 

-U.5 


-2 1 


■Ta thấy đồ thị có giá trị cực đại là 20 và giá trị cực tiểu là -7 và ta sẽ mô tả được đường đi 
của / (*) như sau : 



B chính xác 

Bải 3 -ĨThi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm tất cả giá trị m để đường thẳng y = m cắt đồ thị hàm số y = X 3 - 3x 2 +2 tại 3 điểm 


phân biệt có hoành độ lớn hơn - Ỷ 

9 „ _ 

A. 0<m<2 B. -2<m<2 c. --< m <2 D. —2 < m < 2 

8 

GIẢI 

■ SỐ giao điểm của đường thẳng và đồ thị hàm số trên là số giao điểm của phương trình 

X 3 - 3x 2 + 2 = m <=> X 3 - 3x 2 + 2 - m = 0 

■ Thử với m = — 2 . Giải phương trinh bậc 3 với tính năng MODE 5 4 


Trang 59 


Tài liệu lưu hành nội bộ 












































XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ P_ỤN_G_ CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
ÍMÕDẼl[5l[Tim[HìR[3líHirõ1íHì[TìRmRíTim[H1íH1[H1 

0 HathT 0 MỉLth À 

Xl = X2= 


-1 2 

Ta thấy chỉ có 2 nghiệm => 2 giao điểm => m = -2 không thỏa mãn => Đáp án D sai 
Thử với m = -1 . Giải phương trinh bậc 3 với tính năng MODE 5 4 

ÍMÕDẼ1 f~5~1 f4~1 m f=l HR [~3~1 f=| f~Õ~1 f=ì [~3~| f=l f=1 f=1 

0 Mã.thT 

Xl = 


-0.8793052416 


Ta thấy có nghiệm < 


Ị_ 

2 


=> m = —1 không thỏa mãn => Đáp án B sai 


Thử với ra = 1 . Giải phương trinh bậc 3 với tính năng MODE 5 4 

ÍMÕDẼI [5]E[3(=]H[I](=)[3(=)[3](=](=)(ẩ 

0 Math À 

X3= 


-0.5320388362 

Ta thấy có nghiệm < - ^ => m = 1 không thỏa mãn => Đáp án A sai 

=> Đáp án c còn lại là đâp án chính xác 

Bải 3 -ĨThi HSG tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 4 X -2 X +2 + 6 = m có 3 nghiệm 
phân biệt ? 

A. m = 3 B. m>2 c. 2 < rn < 3 D. 2<m<3 

GIẢI 

Đặt / (x) = 4 A ' 2 - 2 X +2 + 6. Khi đó phương trình ban đầu <íi> / (x) = m 

Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = / (x) với thiết lập Start -4 
End 5 Step 0.5 

@000110® R Í2l í^l ÍÃĨPHẤÌ R r^ì R ÍTỊ (^) R |6l [=1 [=1 R (Tì 

i(Ul(õ]0(l]i 

H . Mith 


K 

F (Kì 

-E 

I3B 


9.EDDĨ 

Ẽ 


Quan sát bảng biến thiên ta vẽ đường đi của hàm số 


Trang 60 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Rõ ràng y = 3 cắt đồ thị hàm số y = f(x ) tại 3 điểm phân biệt vậy đáp án A là chính xác 

Bải 4 -ĨThi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

SỐ nguyên dương lớn nhất để phương trình 25 1+ ^”" J - (m + 2) 5 U 'JĨ-* Ĩ + 2m +1 = 0 có nghiệm 
7 

A. 20 B. 35 c. 30 D. 25 

GIẢI 


Cô lập m ta được m = 
Đặt f(x) = 


251+Ậ-x 2 2 ^ 1+^1— X 2 _|_ ^ 


25 1+ '^ ĩ -2.5 1+ ' /ĩ=? +l 


^ 1 +\jĩ—x* _ 2 


_2 

. Khi đó phương trình ban đầu / (x) = m 


Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = f(x) với thiết lập Start -1 
End 1 Step 2 

HẸgBl @000000® © © (T| ffl 

@00 HỊGỊ1®1®Kg>3:ÍTI (+1 ívĩì ÍTỊ R [Ãĩml m í^ì C^) (^) 
E)(T|(D(D0[7](U(T|(D[Õ][U[I](U 


^^1 

F(KJ 

5.3333 

B 

13.333 

-Ũ.Ẽ 

ii.ĩiĩ 


Mìth 


-1 

Quan sát bảng biến thiên ta thấy f(x) < /( 0 ) = 25.043... hay m</( 0 ) vậy m nguyên 

dương lớn nhất là 25 => D là đáp án chính xác 

Bải 5 -ĨThi HK1 chuyên Amsterdam -HN năm 2017] 

Tập giá trị của tham số m để phương trình 5.16' - 2.8 T = m.36' có đúng 1 nghiệm ? 

A. m > 0 B. ^ c. Với mọi m D. Không tồn 

m > V2 


tại m 
GIẢI 

Cô lập m ta được m = 


5.16" -2.81" 
36" 


Đặt / (x) = ■ Khi đó phương trình ban đầu / (x) = m 

36" 


Trang 61 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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■ Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = /(x) với thiết lập Start -9 
End 10 Step 1 

íMõDẼiíTiíMìísiíximíẽií^ìíÃĩPHÃìrTK^Rí^íxirsimí^ìíÃLMiíTK^íãirẽií^ì 

^mmmBSíumtaẼiEiẼi 


0 . Hath 



F (Kì 


H3B3.M 

-B 

3ẼBM.È 

-ĩ 

ĨŨ59.Ẽ 


Quan sát bảng biến thiên ta thấy / (x) luôn giảm hay hàm số y = f (x) luôn nghịch biến. 
Điều này có nghĩa là đuờng thẳng y = m luôn cắt đồ thị hàm số y = f{x ) tại 1 điểm => c 
chính xác 

Bải 6 -ĨThi HK1 THPT Ngô Thì Nhậm - HN năm 2017] 

Phuong trình log 3 X - log 3 (x - 2) = log ^ m vô nghiệm khi: 

A. m> 1 B. m< 0 c. 0< /77 < 1 D. m<\ 

GIẢI 


Điều kiện : X > 2. Phưong trình ban đầu <íí> log 3 


X ^ 

v x-2y 


= 21og 3 m«^log 3 


r X ^ 

v x-2y 


= log 3 m 


<=> log 3 — = log 3 mom = , 


x-2 


Để phương trình ban đầu vô nghiệm thì đường thẳng y = m không cắt đồ thị hàm số 

wW- Ễĩ 

Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = f (x) vói thiết lập Start 2 End 


10 Step 0.5 

ÍMÕDẼI Í7l ÍVĨ1 ílì lÃimì ÍTI (T) lÃĨPHÃÌ ITIR [TI ỊHỊ ỊHỊIT1ỊHỊ m [Õ1ỊHỊ rõl R f5l í=ì 


0 . Math 




F«: :« 

1 


ERR0R 

ã 

E.5 

Ẽ.E3E 

i 

i 

Ĩ.Ĩ3Ẽ 


■ Để khảo sát chính xác hơn ta tính giới hạn của hàm / (x) khi X tiến tới 2 cận là 2 và + X 

ívĩì ÍW1 ÍÃĨml m(^)ÍÃĨml m R ÍT1 ícÃĩcl m [Õ1 í^l Í9l m [HỊ 

13 Mãth Ả 

pc 

J 2 

1.000000001 

Vậy lim =1 

X—»+oc 

saQ)RQ)p2r2+0.0000001= 

0 Math Ả 

CHT 

a ị _2 

4472.136067 

Vậy lim/(x) = + oc 


Trang 62 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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■ Quan sát bảng giá trị và 2 giới hạn ta vẽ đường đi cả đồ thị hàm số >’ = f(x) và sự tương 
giao 



Ta thấy ngay m < 1 thì 2 đồ thị không cắt nhau hay phương trình ban đầu vô nghiệm 


Trang 63 


Tài liệu lưu hành nội bộ 







XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 8. ĐẠO HÀM. 


1) KIẾN THỨC NÊN TẢNG 


1. Lệnh tính đạo hàm cấp l:qy 

„ _ tus—ư-u /(ao+O- 000001 ) - }’^) 

2. Công thức tính đạo hàm cầp 2 : y (x,) = — _ _ _ __—- 

& r v 0J 0.000001 

3. Dự đoán công thức đạo hàm bậc n : 

■ Bước 1 : Tính đạo hàm cấp 1, đạo hàm cấp 2, đạo hàm cấp 3 

■ Bước 2 : Tìm quy luật về dấu, về hệ số, về số biến, về số mũ rồi rút ra công thức 
tổng quát. 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


Bài l -[Đẻ minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 

x + ỉ 


Tính đạo hàm của hàm số y = ■ 
l-2(x + l)ln2 

A * y' = ỳỵr 

l-2(x + l)ln2 

c. y' =- ^-2- - 

2 X 

GIẢI 


l + 2(x + l)ln2 

B. y' = — y ’ 


■>2x 


„ , l + 2(x + l)ln2 

D - y' =- 

2 X 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Chọn x = 1.25 rồi tứửi đạo hàm của hàm số y = ^^Ta có : y '(1.25) = -0.3746.... Sử 
dụng lệnh tính tích phân ta có : 

ÍSHÌFĨÌ í^ì (Mì ÍÃĨPHÃÌ ni f+Ị ỊTỊ (▼) |T| í^ỊỊÃiMỊm CR) (R) C^) (TỊ rn in in [=1 

0 Math A 

4?í JIk=1.25 

-0.3746185104 

> Nếu đáp án A đúng thì y '(1.25) cũng phải giống y ' ở trên . Sử dụng lệnh tính giá 
trị CALC ta có 

ỊgmggmwmmrnmrnifT]m(T)[T]í^ì[2iiÃLPHÃìmmm 

H cu [5] (D _ 

H Hs.th Ả 

1—2 0^+11 ỵuzj 

-073746185104 

Ta thấy giống hệt nhau => Rõ ràng đáp án đúng là A 
Bải 2 -ĨThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Cho hàm số y = e x (3 - X 2 ) . Đạo hàm của hàm số triệt tiêu tại các điểm : 

A. x = l;x = -3 B. X = 1; X = 3 c. X = -l;x = 3 D. x = 0 

GIẢI 


❖ Cách 1: CASIO 


Trang 64 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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> Ta hiểu : Đạo hàm bị triệt tiêu tại điểm X = x 0 tức là / '(x 0 ) = 0 
Xét / '(l) = 0 => X = 1 thỏa => Đáp số đúng là A hoặc B 

ÍSHÌFTÌ í!fì íầĩphãì íxĩõn Í-Ẽ 5 ] ÍẦĨPHÃÌ m (^) (TỊ fãi R ÍẦĨPHÃÌ m m CR> m [=1 

0 Hath À 

^Ce x (3-X 2 ))|“^ 

0 

> Xét / '(-3) = 0 => X = -3 thỏa => Đáp số chính xác là A 

!!op3= 

H Math Á 

0 

Bải 3 -ĨThi HK1 THPT Kim Liên - Hà Nội năm 2017] 

Cho hàm số y = 2016.C * . Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng ? 

A. y'+2yln2 = 0 B. y'+3yln2 = 0 c. y'—8yln2 = 0 D. 

y'+8yln2 = 0 
GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chọn x = 1.25 rồi tính đạo hàm của hàm số y = 2016.<? *. Ta có : 
y '(1.25) = -0.3746.... Luu giá trị này vào biến A cho gọn. 

BjpjỊ]jjD nn [6] ÍÃLPHÃ1 í^ĩõn r^ì ÍÃĨPHÃÌ m rxi íiTn m rR ran m c^> CR) m rn 

[Tì [~5~1 Í=1 ÍSHÌFTÌ ÍRCĨÌ F)ì 

0 Maith À 0 HỉLth À 

^(2ũl6e Xxlnil -t> Ans+A 

-311.5837213 -311.5837213 

> Tính giá trị của y tại X = 1.25 . Ta có y(l.25)= Nếu đáp án A đúng thì y'(l.25) 
cũng phải giống ỵ' ở trên . Sử dụng lệnh tính giá trị CALC ta có 

ỉgmRíTimiÃLMimm (TIco Qn) (TỊCH f2i r^Ị f2~ì ÍÃĨPHÃÌ m ÍCÃLCÌ m 

EDIXICEKI) 

0 MỉLth À 0 M 3 Lth Ả 

2016e Xxlníl - ểỉ Ans+B 

149.8400965 149.8400965 

A 

Ta thấy — — = -3 => A + 3B ln 2 = 0 => Đáp án chính xác là B 

[D HI O ® HI E3 Qn) d] Q] (D 

0 Ms.th í 

M 

Bln(2J 

-3 

Bài 4 -ỊThi thử THPT Quảng Xương -Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

Tính đạo hàm cấp hai của hàm số sau y = (l - 2x) 4 tại điểm X = 2 là / 

A. 81 B. 432 c. 108 D. -216 


Trang 65 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 


, A . . f'(x ( ,+Ax)-f'(x Cl ) 

> Áp dụng công thức /" (JC 0 ) = — -— --—- 

Ax 0 


13 Mít lì Á 


Chọn Ax = 0.000001 rồi tính đạo hàm của hàm số ỵ = ịl-2x) 4 . Tính 
y'(2 + 0,000001) = A. 

ÍSHĨFTÌ Ẹg gĩPHÃìgãn r^Ị ÍÃĨPHÃÌ m c^> íimì ÍÃĨPHÃ1 mmc^rõir+irõinnrõirõim 

[=1ÍSÍÌTÌ ÍRÕ1 F)| 

0 Hã.th A 

^(u-2X) i )| 5t ” 2 Ệ Ans->A 

216.000432 216.000432 

> Tính/'(2) = B . 

(Ã) (3) (S) ÍDẼLl ÍDẼLÌ ÍDẼLl ÍDẼLÌ IdẽlI Idẽlì ÍDẼLÌ IdẽlI Idẽlì 1=1 |SHÌFTÌ Irclì F^ì 

0 Math Ả 


0 Math À 

^(a-2X) a )|JI £ Ans+B 


216 


216 


Lắp vào công thức / "(x 0 ) = ^ ( x 0 + A-*) — / ( x o) _ 432 => Đáp số chính xác là B 

Ax 0 

ÍWÌ ÍÃLPHÃÌ R=)ì f=ì ÍÃLPHÃÌ F^10^ fõi rn CÕI fõi rõi fõi fõ~ì m Í^I 

13 Math Á 

hì-E 

O.OOOOOl 

432.000247 


Bải 5 -ĨThi Học sinh giỏi tính Phú Thọ năm 2017] 

Cho hàm số fi y x) = e x . sinx .Tính /"(o) 

A. -le B. 1 c. 2 


D. le 


GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 

v A , . /’(x 0 +Àx)-/'(x 0 ) 

> Áp dụng công thức /" (x 0 ) = — -— —- 

Ax 0 

✓^1-1_ » A AAAAA1 V\ • ,/ 1 4. 1 \_ _? 


Chọn Ax = 0.000001 rồi tính đạo hàm của hàm số /(x) = e\sin X . Tính 
y'(0 + 0,001) = A. 

(Chú ý bài toán có yếu tố lượng giác phải chuyển máy tính về chế độ Rađian) 

ỊsHỊFTìfe SỊ_@ É3 S) (TỊ(é ísrnìMmm^ỊTỊi+ìrõirirõirõirn 

[=1 fsHĨFĩl ÍRCLI F)ì 

0 Hath À 0 Math A 

^(e*sinQO) Ans*A 

500001 


_Ẹ=ý 

500001 


500000 500000 

> Tính/'(0) = 5. 

ÍSHÌFTÌ r^ì ÍÃLPHÃÌ [ĩnõ^l í^ì ÍÃLPHÃÌ m C^) ísỉnl ÍÃĨPHÃÌ m m c^) rõl f+1 fÕ1 f=1 ÍSHÌFTÌIRCLÌ 


Trang 66 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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E Mith ầ, 0 Hs.th Ả 

g£(e x sinGO)| :t=1 Ị> Ans*B 

1 1 

f f'(X AjcÌ — f'(Xn ì 

Lắp vào công thức / " (x 0 ) = ——— - ±JLL = 2 => Đáp số chính xác là c 

íii«iRR«R(T)RRiõirõirõifõi[õi[Tií=i 

E Mith A 

O.OOOOOl 


1.999999610 

Bải 6 -ĨThi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Cho hàm số y = e~ x sin V , đặt F = V"+ 2 V' khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. F = -ly B. F = y c. F = -y D. F = 2y 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

v ^ . /’(x 0 +Ax)-/'(x 0 ) 

> Áp dụng công thức / "(x 0 ) = — -— --—- 

Ax 0 

Chọn X = 2, Ax = 0.000001 rồi tính đạo hàm của hàm số y = e~ x sin X. Tính 
y’(2 + 0,00l) = A. 

ÍSHÌFĨ1ÍMÕDẼI f4] ÍSHÌFĨ1 Í^Ị ỊÃLPHÃỊ íxF| í^l R ÍÃĨPHÃÌ rn c^) ísíĩiì ỊÃĨPHÃỊ rn rn CR) ỊTỊ [+1ÍÕỊ 
rn f~õ~ì [~Õ1 fõ~ì fõ~ì Í~Õ~| m f=Ị ÍSHÌFTÌIRCLÌ 

0 Mãth À 0 HỉLth À 

^(É _x sỉnGO)|j> Ans+A 

-ũ.1793792622 -ũ.1793792622 

> Tính/'(0) = 5. 

(Ã) (^) ÍDẼLl ídẽlI ídẽlỊ ídẽlì ídẽlỊ ídẽlì ídẽlì ídẽlI ídẽlì [=1 ÍSHÌFĨ| ÍRÕ1IR 

0 Mãth À 0 Hãth A 

^(Ẽ^sinQO)!^ Ans+B 

-0.1793793740 -0.1793793748 

T _ \_f'( X 0 +Ax )-f'( X o)_^ 

Lăp vào công thức / (x 0 ) = — ---—- = c 

íMìíÃĨPHÃ]F)ÌRÍÃ[pHÃÌÍR(?)íõ1Ríõ1íõ1íõ1íõ1íõimf^1 

0 MỉLth ầ, 0 MỉLth ẳk 

-ê=g— Ans+C 

0.000001 


0.112638413 0.112638413 


> TínhF = y"+2y' = c + 2B = -0.2461... = —2y => Đáp số chính xác là A 


Bải 7 : Một vật chuyển động theo quy luật 


s 



+ 91 2 với thòi gian t ( 5 ) là khoảng thòi 


gian tính từ lúc vật bắt đầu chuyển động và s (m) là quãng đuờng vật đi đuợc trong thời 
gian đó. Hỏi trong khoảng thòi gian 10 ( 5 ) kể từ lúc bắt đầu chuyển động, vận tốc lớn nhất 
của vật đạt đuợc bằng bao nhiêu ? 

A. 216(m/s) B. 30(m/s) C. 400(m/s) D. 54(m/í) 


Trang 67 


Tài liệu lưu hành nội bộ 













TÓM TẠT_KỸ THUẬT SỬ DUNG CASIOr_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta hiểu : trong chuyển động biến đổi theo thòi gian thì quãng đường là nguyên 
hàm của vận tốc hay nói cách khác, vận tốc là đạo hàm của quãng đường 

=>v(t) = -^-t 2 + ỈSt 
v ’ 2 

> Để tìm giá trị lón nhất của vịt) trong khoảng thòi gian từ 0 đến 10(í) ta sử dụng 
chức năng MODE 7 vói thiết lập Start 0 End 10 Step 1 

ÍMÕDẼIỊTỊ R [Mì ỊTỊ ỊTỊ (R) ÍÃÍPHÃ] ITỊ f+1 ÍTỊ fã1 ỊãìmỊ ITỊ f=l [=1 fõỊ [=1ỊTỊ 

[EIUEKU 

Ms.th 


Ẹ 5 sa.5 

ĩ __sỹ 

B n 52.5 

6 

Ta thấy ngay vận tốc lớn nhất là 54(m/ s) đạt được tại giay thứ 6 
=> Đáp số chính xác là D 


Bải 8 : Một vật roi tự do theo phưong trình s = ~rgt 2 với g =9.8(m/,v 2 j . Vận tốc tức thòi 


của vật tại thòi điểm t = 5s là : 
A. 122.5(m/s) B. 29.5 


c. 10(m/ s) 


D. 49(m/ s ) 


GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta hiểu : Vận tốc tức thòi trong chuyển động biến đổi tại thòi điểm t = tị có giá trị là 

yo_____ 

lãiĩrl lĩ^l lãi m (ỹ) IT) (S) 1x1 rãi F1 rãi IĨĨPĨ5I m lã?l (g) in 1=1 

s Mã.th À 

^(ị X 9.8X 2 )| ;c=5 

49 

Ta thấy vận tốc tại í, = 5 là 49 => Đáp số chính xác là D 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải 1 -ỊĐề minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 

Tính đạo hàm của hàm số y = Ỉ3 X 


A. y' = x,13 x ~ l B. y' = 13*.lnl3 c.y' = 13* 


Bải 2 -fThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Đạo hàm của hàm số y = 2 A .3 A bằng : 


A. 6*ln6 B. 6 X c. 2 X +3 X 

Bải 3 -fThi thử chuyên Nguyễn Thị Minh Khai lần 1 năm 2017] 


í _ ^ 

K 


Cho hàm Số /(x) = ln|cos3x| giá trị /' Ệ- bằng: 


vl2y 


A. -3 B. 3 


c. 2 


D. y' = 


13 X 

ĨĨĨĨ3 


D. 2 x ~ 1 +3 x ~ l 


D. 1 


Trang 68 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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3 2 

Bải 4 : Cho hàm số / (x) = + + x • Khi đó tập nghiệm của bất phương trình / ’(x) < 0 


là : 

A. (0; + oc) B. [-2;2] c. (-oc;+oc) 

thỏa 

Bài 5 : Cho hàm số / (x) = x.e' 2 . Khi đó / "(l) bằng : 

A. 10e B. 6e c. 4e 2 

Bài 6 : Tính vi phân của hàm số y = sin X tại điểm x (l = 


A. dy = ^-dx 


B. dy = ^dx 


c. dy = cos xdx 


Bải 7 : Đồ thị hàm số y = ax 3 + bx 2 - X + 3 có điểm uốn I (-2; l) khi: 


1 3 _ 3 

A. a = ~-,b = ~ B. a = ~}b = ~ 1 
4 2 2 


n 1,3 
c. a = — ;b = — 
4 2 


JJ X . o . , X_ .. sin 3 X + cos 3 X u , . , 

Bài 8 : Cho hàm so y =- — - . Khi đó ta có : 


A. y" = y 


1 -sinxcosx 
B. y" = -y 


c. y" = 2 y 


D. Không có m 


D.10 


Đ.dy = -coxdx 


r» „-Lu-A 

D.a = —;b 

4 2 


D.j" = -2j 


LỜI GIẢI BÀI TẬP T ự LUYỆN 


Bải 1 -ỊĐê minh họa thi THPT Quốc Gian lần 1 năm 2017] 

Tính đạo hàm của hàm số y = Ỉ3 X 

A. y' = x.l3 * _1 B. y' = 13Mnl3 C.y' = ỉ3 x D ,y' = A— 

lnl3 

■ Chọn x = 2 .Tính y '( 2 ) = 433.4764... = 13 2 .ln 13 => Đáp án chính xác là B 

Íshìft1 ÍIpI (TỊ Ị~3"Ị í# 5 ] ÍÃĨPHÃ1 m (R) (►) l" 2 "l 1=1 


0 Maith À 

£(13*)|J 2 

433.4764414 

Bải 2 -rThi thử báo Toán học tuổi trẻ lân 4 năm 2017] 

Đạo hàm của hàm số y = 243' bằng : 

A. 6 *ln 6 B. 6 X c. 2 X +3 X D. 2 *- 1 + 3 *-‘ 

GIẢI 

■ Chọn X = 3 tính y '(3) = 387.0200... = 6 3 ln 6 => Đáp số chính xác là A 

@(Ị§[2]@(B(T|(g)[X][3](*3(ẶỊp§(T|(g)(g)[3](=] 

0 MỉLth Jầ 


387.0200454 

Bải 3 -ĨThi thử chuyên Nguyễn Thị Minh Khai lần 1 năm 2017] 

Cho hàm số /(x) = ln|cos3x| giá trị /' 77 - bằng: 

V 12 J 


Trang 69 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A. -3 B. 3 c. 2 D. 1 

GIẢI 


Tính (ln| cos 3x|)' = I—ị(|cos3x|)' 

Tính (|cos3x|)' = ÍVcos 2 3xj' = — . = (cos 2 3x)' = 

' ' 2vcos 2 3x 

/, I _ IX, -3sin3xcos3x 
=> lln|cos3x|J =- - 

|cos3x| 

/ ^ \ 


-3cos 3xsin 3x 


cos 


3x| 


=>y [l2 j _ 

ÍSHÌFĨÌ ÍMÕDẼI (4] (M) 0 (3] (Hõ) ỮL) S) Q][D§® H [7] [7] ® (sỊỊỊẼĩ) Ịhỹ§ (Ẽ2ĨI ỮL) H 
m m (^) 1^1 ÍCÃLCÌ |SHÌFTÌ |xFÌ [Tì [TI ÍTI [=1 

E Hs.th ầ, 

-3siri C3HÌ CQS <3?^ 

IGOS Í3K)I 2 

-3 

=> Đáp số chính xác là A 

Bải 4 : Cho hàm số / (x) = + X . Khi đó tập nghiệm của bất phương trình / '(x) < 0 


3 2 

B. [- 2 ; 2 ] 


c. (-oc; + oc) 


là: 

A. (0; + oc) 

thỏa 

GIẢI 

Tính y ' = X 2 + X +1 . y'<0<=>x 2 +x + l<0 

Nhẩm được luôn hoặc sử dụng tính năng giải bất phương trình MODE INEQ 

gạ Cr) rh m f4i m í=ì m í=ì m í=ì í=ì 


D. Không CÓ m 


Math 


No-Sũlution 

=> Đáp số chính xác là D 

Bải 5 : Cho hàm số / (x) = X.C * 2 . Khi đó / "(l) bằng : 

A. lOe B. 6e c. 4e 2 D.10 

GIẢI 

Tính /'(l+ 0.000001) rồi lưu vào A 

@®g0|] Mí^ í^wmi^i(^)CR)mi+ìrõiRíõi[õirõi[õirõi 
rn (=1ÍSĨÌTÌ ÍRCLI r 

0 Hath Aị 0 Mã.th À 

8.154872668 8.154872668 

Tính / '(l) rồi lưu vào B 

(Ã) (3) <S) ÍDẼLÌ ÍDẼLÌ IdẽlI Idẽlì IdẽE) IdẽE) IdẽlI ÍDẼLÌ IdẽlI 1=1 ÍSHÌFĨÌ ÍRCĨÌ F^1 


Trang 70 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Hs.th ầ, 


x=í 


tìns+B 


Math Ăk 


8.154045485 8.154845485 

Thiết lập ỹ' = ^^^ = 27.1828... = 10e 
r 0.000001 

|g| ÍM ÍR R ígia P^l <T) fõ1 R fõ1 fõ1 fõ1 fõ1 fõ1 m Í=1 

0 Math À 

0.000001 


27.18286827 

=> Đáp số chính xác là A 

Bải 6 : Tính vi phân của hàm số y - sin V tại điểm x 0 = ~^ 


A. dy = ^-dx 


B. dy = ^-dx 


c. dy = cos xdx 


D. dy = -coxdx 


GIẢI 

Từ y = sin V tiến hành vi phân 2 vế: (y')dy = (sin xỴdx <=> dy = (sin x)' dx 


Tính (sinx)' tại x 0 = 

(ậm Ge) (Hộ) s CD CD (£) ® @ H (3) [3] (=1 

0 Math Á 

^jCsinOÍ)í| x= n 

0.5 

=> Đáp số chính xác là B 

Bải 7 : Đồ thị hàm số y = ax 3 + bx 2 - X + 3 có điểm uốn 7 (-2; 1 ) khi: 

1 3 _ 3 _ 1 3 _ 1 3 

A. fl = -4;& = -T B. a = -ị}b = -l c. a = 4;£ = 4 D.a = 4;6 = -4 

4 2 2 4 2 4 2 

GIẢI 


Hoành độ điểm uốn là nghiệm của phương trình y " = 0 

Tính y' = 3ax 2 + 2bx + c => y" = 6ax + 2 b. 

2 b „ , ^ 

y' = 0o x = -^— = -2ob = 6a => Đáp số đúng là A hoặc c 
6a 

13. 

Với a = -^\b = tính tung độ của điểm uốn : V(2) = 1 

E) 5 Cũ (g) SI (S) B) mí^[3i(^Rí^[y)(?)íTi(^«mí^RíÃLPHÃim 

R í~3l ÍCÃĨCÌ R (TỊ [=1 

0 MỉLth À 

-ÌX 3 -§X 2: X+3 


1 

=> Đáp số chính xác là A 

vx: o . ux_ X _ SÌn 3 X + COS 3 X 

Bài 8 : Cho hàm so y = - - 7 - . Khi đó ta có : 

1-sinxcosx 

A. y" = y B. y” = -y c.y" = 2y Đ.y" = -2y 

GIẢI 

Trang 71 Tài liệu lưu hành nội bộ 
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rồi lưu và A 


Chọn x = y- Tính y'( 71 
12 


^- + 0.000001 
V 12 


|SHIFT| (ẶỊp§ỊT|ỊT| @ [S m Í35ÌỊ ÍIMỊ m m f3l ITIR íiíiì ÍÃĨPHÃÌ 

mm[33iiíÃLPHÃìmm(^c^)íMì Mm (T)mí2if^i 


ỊHỊFTj [^]LsJ[sịnJ ỊấlphaỊ Ị) II) I [x^[p (►) I 
71 rn (cõii ÍÃĨPHÃÌ rn rn c^) (R) fii ÍSÍÌTÌ í 

0 Hath À 

4-ị 5 ị n j K lfA c ýl,t> Ans*A 

ứxl l-sin(KJcos 

0- 7071055564 0 


Hs.th Á. 


0.7Ũ71055564 


Tính y' 


í „ \ 

n 


vl 2 J 


rồi lmi và B 

(Ã) (^) <^) IdẽlI ÍDẼLÌ IdẽlI Idẽlì IdẽlI IdẽlI IdẽlI ÍDẼLÌ IdẽlI 1=1 [SHÌFTÌ ÍRCĨÌ IR 

0 Hath Ả 0 MỉLth À 

g f Sintttis+Gos : Ans+B 

ứxK 1-sinÍK1COS 

Ũ.7Ũ71Ũ67012 

= -1.2247... = -y 


□-7071067812 

A-B 


Tính y" 


f jc' 


vl 2 J 


O.OOOOOl 


íiiMic=)ìRiÃLPHÃìR(T)rõiR[õi[õi[õirõirõimiHi 

0 Mith À 

0.000001 

-1.224735667 

Tính y 


( n\ y/ỏ 


vl 2 7 


(H(^_ ỈÃg(TỊ ( TỊ(73g Kg)ifflj||IÃĨPHÃlR R [Tì (▼) [TI R Isiiil IÃĨPHÃ1 (71ÍTI ỊcõsỊ 

ÍÃĨPHÃÌ n~ì n~ì ÍCÃLÕI fsHÌFĨl Rõn fR1 f~2l f=1 


0.. . Math .4 

tuũb L J 

i-sin í Kìcos(X) 

2 

í> Đáp số chính xác là B 


Trang 72 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 9. TÌM SÔ NGHIÊM PHƯƠNG TRÌNH - LOGARIT (Pl). 


1) PHƯƠNG PHÁP 


Bước 1: Chuyển PT về dạng vế trái = 0 . Vậy nghiệm của PT sẽ là giá trị của X làm cho vế 
trái =0 

Bước 2 : Sử dụng chức năng CALC hoặc MODE 7 hoặc SHIFT SOLVE để kiểm tra xem 
nghiệm . Một giá trị được gọi là nghiệm nếu thay giá trị đó vào vế trái thì được kết quả là 
0 

Bước 3: Tổng hợp kết quả và chọn đáp án đúng nhất 

*Đánh giá chung: Sử dụng CALC sẽ hiệu quả nhất trong 3 cách 

Chủ ỷ : Nhập giá trị log ứ b vào máy tính Casio thì ta nhập log a : log b 


2)VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -rChuvên Khoa Học Tự Nhiên 2017] 

Phương trình log 2 V log 4 xlogg X = log 2 X log 4 X + log 4 xlogg X + logg xlog 2 X có tập nghiệm là : 
A. {1} B. Ị2;4;6} c. {l;12} D. {l;48} 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển phương trình về dạng 

log 2 xlog 4 xlogg X - log 2 xlog 4 X -log 4 xlogg X - logg xlog 2 X = 0 

Nhập vế trái vào máy tính Casio 



13 Mith 


^g 6 Q01og 2 0® 

> Vì giá trị 1 xuất hiện nhiều nhất nên ta kiểm tra xem 1 có phải là nghiệm không. 
Nếu 1 là nghiệm thì đáp án đúng chỉ có thể là A, c, D. Còn nếu 1 không phải là 
nghiệm thì đáp án chứa 1 là A, c, D sai dẫn đến B là đáp án đúng. 

Ta sử dung chức năng CALC 

ÍCÃĨÕÌ m Í=1 

0 Ma.th Ếk 

log 2 CX)lũg 4 CX)li> 

Ũ 

Vậy 1 là nghiệm. 

> Ta tiếp tục kiểm tra giá trị 12 có phải là nghiệm không 
rl2= 


Trang 73 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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B Math Ả 

log £ a)log 4 (>01i> 

-4.971815300 

Đây là một kết quả khác 0 vậy 12 không phải là nghiệm => Đáp án c sai 

> Tiếp tục kiểm tra giá trị 48 có phải là nghiệm không 

r48= 

13 Hs.th Ả 

log 2 CX)log 4 CXMi> 

0 

Vậy 48 là nghiệm chứng tỏ D là đáp án chính xác. 

❖ Cách tham kháo : Tự luận 

■ Điều kiện X > 0 

■ Trường hợp 1 : Với X = 1 thì log 2 0 = log 4 0 = log 6 x = 0. Thế vào phương trình ban 
đầu thấy thảo mãn vậy X = 1 là 1 nghiệm. 

■ Trường hợp 2 : Với X > 0; X * 1 

_, 1 111 

Phương trình <=> -—-—-- = -—-- + -—-— + -—-— 

log,2.1og x 4.1og x 6 log x 2.1og x 4 log A 4.1og x 6 log x 6.1og A 2 

<=> 1 = log A 6 + log x 4 + log x 2 

•e> 1 = log x 48 

<^>x = 48 

VD2 -[Thi HK1 THPT Liên Hà - Đông Anh năm 2017] 

2x-2-m 

Tập nghiệm của phương trình 3* _1 .5 x ~ m =15 (m là tham số) là : 

A. {2;mlog 3 5} B. {2;m + log 3 5} c. {2 } D. {2;m-log 3 5} 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Đề bài không cho điều kiện ràng buộc của m nên ta chọn một giá trị m bất kì. Ví 

dụ m = 5 Phương trình trở thành : 3^'.5 x ~ 5 = 15 <=> 3* _1 .5 -15 = 0 

Nhập phương trình vào máy tính Casio 

Ị|] |ặ™) 0 000® Í5l Í3C 5 ] ÍWÌ ỊTỊ ÍÃÍPHÃ] ITIR (TỊ R [5] Ot) ÍÃÍPHÃ] ITỊ 

B (5] (g) cg) E1 dl ỊE 

0 Hath 

<- l x5 x_5 -151 

> Đáp án nào cũng có 2 nên không cân kiểm tra. Kiểm tra nghiệm 
X = mlog 3 5 = 51og 3 5. 

ÍCÃÌÕÌ Í5i [Xì ÍT1P3Ì1 ísimmí^iiínmmíHi 

13 Mith Ả 

2X-2-5 

3«-^.:^ -15 
207771.3033 

Ra một kết quả khác 0 => Đáp án A sai 

> Tương tự tra nghiệm X = m - log 3 5 = 5- log 3 5 

r5pg5)Pg3)= 

Trang 74 Tài liệu lưu hành nội bộ 

















TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

0 Mith Á. 

3*-lx5 

0 

Ra kết quả bằng 0 vậy => Đáp án chính xác là D 

❖ Cách tham kháo : Tự luận 

■ Phương trình 3 Ĩ_I .5 x -"‘ = \5o3 x ~\5 x ~ m = s‘,5 1 <=> 5 x ~ m 1 = 3 1_( * _1) <s> 5*- m = 3 2- * (1) 

_2 

■ Logarit hóa hai vế theo cơ số 5. (1) <=> ——— = (2 - x)log 5 3 

X - m 

Trường hợp 1 : Với 2-x = 0ox = 2 

Trường hợp 2 : —ỉ— = -log 5 2 «• x — m = - —í— «• X = m — log 2 5 
x — m log 5 2 

VD3-[Chuyên Nguyễn Thị Minh Khai Tp.HCM 2017] Gọi X 1 và X 2 là 2 nghiệm của 

phương trình 5 2x+ì -8.5' +1 = 0 . Khi đó : 

A. x l +x 2 =ỉ B. x l +x 2 = -2 c. x l +x 2 =2 D. x 1 +x 2 = -1 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO SHOLVE+CALC 

Nhập vế trái vào máy tính Casio. Rồi nhấn phím =để lưu lại phương trình = 

[5] 1^*1 |T| ÍÃÍPHÃ] m [+1 (TỊ (R) R fẽ] fxl (5| í^ 5 ] ỊÃÌMỊm C^) f+1 fi| 

0 M&th A 

5 2X+1 -8x 5 x +1 

> Vì đáp án không cho 1 giá trị cụ thê nên ta không thể sử dụng được chức năng 
CALC mà phải sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE. Ta dò nghiệm với giá 
trị X gần 1 chả hạn 

qrl= 

ạ. Mìth 

5 2X+ Ị-8x52+1 ___ 

0.2365491779 
L-R= 0 

Vậy 1 là nghiệm. Ta lưu nghiệm này vào biến A rồi coi đây là nghiệm X 1 

qjz 

0 HỉLth À 

Ans+A 

□.2365491779 

> Ta có x l = A Nếu đáp án A là x l + x 2 = 1 đúng thì x 2 =1 - A phải là nghiệm. Ta gọi lại 
phương trình ban đầu rồi CALC với giá trị 1 - A 

ErlpQz= 

H Mith A 

5 2X+1 -8x 5 k +1 

32.04020126 

Kết quả ra khác 0 vậy 1 - A không phải là nghiệm hay đáp án A sai 


Trang 75 


Tài liệu lưu hành nội bộ 














XÓM TẮTKỸTHUẬT sử P_ỤN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Tương tự như vậy ta CALC với các giá trị x 2 của đáp án B, c, D. Cuối cùng ta thấy 
giá trị -1 — A là nghiệm. => Vậy đáp số chính xác là D 

@000É§e ® 

0 Math Ả 

5 £X+1 -8x 5 k +1 


0 

❖ Cách 2 : CASIO 2 LAN SHIFT SOLVE 

Nhập vế trái vào máy tính Casio. Nhấn nút để lưu vế trái lại rồi SHIFT SOLVE tìm 
nghiệm thứ nhất và lưu vào A 

È (£) ỊTỊIÃg [111+1 (TỊ R |~8l 1x1 í~5l [#"1IÃĨPHÃ1ÍT1 (R) [+1 rn 1=1 ÍSHÌFTÌ ÍCÃLCÌ 
m (=1ÍSĨÌTÌ ÍRCĨÌ ỊÕÕỊ 

x= 0.2365491779 

L-R= 0 0.2365491779 

Gọi lại vế trái. SHIFT SOLVE một lần nữa để tìm nghiệm thứ hai và lưu vào B 

(ỉ) (sỊrr)(ẽẶẸẽ) 0 [2] íshìftìírcJF^1 

0 Math Ả 

g2X+Ì gxgS+Ị 

x= -1.236549178 
L-R= 0 

Ta có A + B = -1 


❖ Cách tham kháo : Tự luận 


Đặt 5 x = t khi đó 5 2x = (5*) = t 2 . Phương trình <=> 5t 2 -8t+ 1 = 0 <=> t = 

^ 4 + y/Ũ _ cx 4 + n/TT , 4 + ^r 

Với t = ——-— <=> 5 = ——-— <» X = log 5 ——— 


4 + -s/ĨT 


4 -yỊĨĨ _ cx 4-y/ĩĩ _ 

Với t = —— <=> 5 = —X = log 5 


5 

4-^r 


TT£ I 4+%/FT 4+VĨĨ 

Vậy Xj + x 2 = log 5 ——-— + log 5 ——-— = log 5 


Í4+Vrn 

4+vrn 

l 5 J 

1 5 J 


= log 5 ^ = -l 


VD4-[Chuyên VỊ Thanh - Hậu Giang 2017] Phương trình 9* -3.3* + 2 = 0 có hai nghiệm 

Xj, x 2 (Xj < x 2 ) . Giá trị A = 2xj + 3x 2 là : 

A. 41og 3 2 B. 1 c. 31og 3 2 D. 21og 2 3 

GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO SHIFT SLOVE + CALC 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio rồi nhấn nút để lưu phương trình 

[TI [^1 IÃĨPHÃÌ m (R) R m 1x1 in í^ì IÃĨPHÃÌ m (^) (+1 m (=1 


0 Math Ểk 

9*-3x3*+2 


0 
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> Vì chưa biết 2 đáp án , mà 2 đáp án vai trò không bình đẳng trong quan hệ ở đáp 
án. Nên ta phải sử dụng dò cả 2 nghiệm với chức năng SHIFT SOLVE ở mức độ 
khó hơn . Đầu tiên ta dò nghiệm trong khoảng dương, chả hạn chọn X gần với 1 

ÍSHÌFĨ1ÍCÃLCÌ ÍTỊ 1=1 

0 MỉLth À 

9 K -3*3 K +2 

0.6309297536 
L-R= 0 

Lưu nghiệm này vào giá trị A ta được 1 nghiệm. 

qjz 

H Ms.th A 

tìns+A 


Ũ.6309297536 

> Vì vừa dò với 1 giá trị dương rồi bây giờ ta dò nghiệm trong khoảng âm, chả hạn 
chọn X gần -2 . Gọi là phương trình và dò nghiệm 
Eqrp2= 


Ms.th ầ. 


3 *- 3 * 3*+2 

0 

L-R= 0 

Ta được 1 nghiệm nữa là 0. Vì 0 < A nên x l =0;x 2 =A ta có 
2x l +3x 2 = 2.0 + 3.A «1.8927 = 31og 3 2 
Vậy đáp số đúng là c 
❖ Cách 2 : CASIO 2 LAN SHIFT SOLVE 

Nhập vế trái vào máy tính Casio. Nhấn nút để lưu vế trái lại rồi SHIFT SOLVE tìm 
nghiệm thứ nhất và lưu vào A 

Ẻ ÉjHS m (R) P1 (TỊ íxì ỊTỊ EẼ 5 ] ÍÃLPHÃÌ m (►) í+1 í~2~1 Í=1 ÍSHĨFTÌ ÍCÃĨCÌ m í=ì 

|SHIFT| ÍRCĨÌ [õõì 

9*-3x3*+£ "" hìns^H 

x= 0.6309297536 

L-R= 0 0.6309297536 

Gọi lại vế trái. SHIFT SOLVE một lần nữa để tìm nghiệm thứ hai và lưu vào B 

(ỉ) (sỊcr) (õãịcỊ Q ŨD (=1 

0 MỉLth Ả 

9 *- 3 * 3*+2 

Ẵ= 0 

L-R= 0 

Ta có 2A + 3B »1.8927 = 31og 3 2 
<♦ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Đặt 3 X = t khi đó 9 X = (3 2 Ỵ = 3 Zx = (3 X f = t 2 

~t = 1 
t = 2 ■ 


Phương trình <=> t 2 -3t + 2 = Q <=> 


Với r = 1^3 x =l^v = 0 
Với t = 2o3 x =2<^>v=log 3 2 
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Vậy 2Xj + 3 x 2 = 2.0 + 3.log 3 2=3 log 3 2 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải 1 -ĨThi thử tính Lâm Đồng - Hà Nội 2017] Giải phương trình 2 2x - 4x+í = 8 X 

7±y/Ĩ7 


A. Vô nghiệm B. 


5 

X = — 
2 

X = 2 


5 

X = —- 
2 

X = 2 


D. V = 


ýt - 

Bài 2 -rChuyên Nguyễn Thị Minh Khai 2017] Phương trình log 2 x+log 2 (x 2 ) = log 2 (4x) 

A. {0;-2;2} B. {0;2} c. {-2;2} D. {2} 

Bài 3 -ÍTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] Phương trình ^V2-l) + (V2 + l) -2\Í2=0 có 
tích các nghiệm là : 

A. 0 B. -1 C.1 D. 2 

Bải 4 -ĨTHPT Nguyễn Gia Thiều -HN 2017] 

Tích các nghiệm của phương trình (5 + V 24 j +|5-V 24 j = 10là : 

A. 1 B. 6 c. -4 D. 1 

Bải 5 -ĨTHPT Nguyễn Gia Thiều -HN 2017] 

Tổng các nghiệm của phương trình 25* - 2 (3 - x) .5* + 2x - 7 = 0 là : 

A. 1 B. 6 c. 2 D. -9 

Bải 6 -ĨTHPT Phạm Hồng Thái -HN 2017] 

Phương trình log 2 (2x).logj — = 2 có hai nghiệm X, ;x 2 thỏa mãn biểu thức : 

2\ X J 


A. XjX 2 = -2 


B. X, + X, = — 

1 2 4 


r _ 1 

G. x,x, = — 
1 2 2 


D. Xj +x 2 = -1 


Bải 7 -ĨTHPT Phạm Hồng Thái -HN 2017] 

Tìm tất cả các giá trị của m để phương trình log 2 x-(m + 2)log 3 x + 3m-l = 0 có 2 nghiệm 


XjX 2 = 27 

A.m = 


B. m = l 


c. m = 25 


D. m = 


28 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1-ÍThi thử tính Lâm Đồng - Hà Nôi 20171 Giải phương trình 2 2 * 2 4x+1 = 8* 1 

A. Vô nghiệm B. 

5 

X = — _ 

2 c. 

x = -ị „ 7 ± yỊĨĨ 

2 D. X = -—-— 

A 


(N 

II 

_ _| 

t 

<N 

II 

X 

__| 


GIẢI 

Phương trình 2 2x ~ 4x+1 - 8 A | = 0 . Nhập vào máy tính Casio rồi kiểm tra giá trị X = 2 
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E Mith A 

2£K £ -4K+l_gK-l 

-6 

F ( 2 ) = -6 => Đáp số B và c sai 

_ 7 + VĨ7 ^ _ 7 + ^7 

Kiêm tra giá trị X = ——— và X = ——— 

6 4 4 



E Math A 0 Hs.th À 


2 £K £ -4K+1 _gK-1 2 £k£ _4K+1 -0 X “ 1 

Ũ 0 

=> D là đáp án chính xác 

Bài 2 -ÍChuyẻn Nguyễn Thị Minh Khai 2017] Phương trình log 2 X + log 2 (x 2 ) = log 2 (4x) 

A. {0;-2;2} B. {0;2} c. {-2; 2 } D. { 2 } 

GIẢI 

Phương trình log 2 x+log 2 Ịx 2 j-log 2 (4x) = 0 . Nhập vào máy tính Casio rồi kiểm tra giá trị 
x = 0 

[iõg^l [TỊ (^) ÍÃLPHÃÌ ÍT1 (►) í+1 íiõg^ũỊ f~2~| (►) ÍÃĨPHÃÌ rn íã^ì (^) R íiõg^õì í~ 2 ~l (^) [TỊ ÍÃLPHÃÌ m ÍCÃĨCÌ 

EKU 

Math ERRŨR 

[hC] iCancel 
í 41 c► ::Goto 

Không tính được (vì X = 0 không thuộc tập xác định) => Đáp số A và B sai 
Kiểm tra giá trị x = -2 => vẫn không tính được => Đáp số c sai => Tóm lại đáp số D 
chính xác 

<3)(ệÃỊệ)0 (U {=} 

Math ERROR “ 

[hC] iCancel 
í 4 1 c► ::Goto 

Bải 3 -ỊTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] Phương trình ^V2-l) +(^ + 1 ) -2^2=0 có 
tích các nghiệm là : 

A. 0 B. -1 c. 1 D. 2 

GIẢI 

Nhập phương trình ^V2-l) +(V2 + lj -2^2=0 vào máy tính Casio rồi dùng chức năng 
SHIFT SOLVE để dò nghiệm. Ta được 1 nghiệm là 1 

(3 ® [2] (g) B (TỊ G 3 (Z) íÃĩPHÃìmc^í+irníỹĩií^c^mrnmí^ìíÃĩPHÃìmc^) 

R m ÍVĨ1 in ísiiTi ÍCÃLCÌ ITI [=1 

(j 2 -ir+(J 2 +ỈV> 

x=c 1 

L-R= ô 
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■ Nếu đáp số A đúng thì nghiệm còn lại là 0 . Sử dụng chức năng CALC để kiểm tra. Ra 

một kết quả khác 0 => Đáp số A sai 

r 0 = 

13 Hs.th Ả 

CJ7-ll X + (j?+Ì)^ 

2-2Ĩ2 

■ Tucmg tự vậy, kiểm tra đáp số B với giá trị = —1 là nghiệm => Đáp số B chính xác 

rpl= 

13 Ms.th A 

0 

Bải 4 -ĨTHPT Nguyễn Gia Thiều -HN 2017] 

Tích các nghiệm của phương trình (5 + V 24 j + ( 5 - V 24 j = 10là : 

A. 1 B. 6 c. -4 D. 1 

GIẢI 

■ Phương trình <=>^5 + V2Ĩj +|5-V24j -10 = 0. Nhập vế trái vào máy tính Casio rồi dùng 

0 Qn]ứ(hỹgỊ @ă|»5)(Ì2Ị] ( 3 Vi) (e 1 ) (!“) ("VE) (É) ( 3 Vi) (X) {n) (ỊxỊ) ® để íã^lò 

(Eộ) QõgỊ 03 Ịiog.ũỊ ệ( mĩ) H (É) ® đượH E n*ộ) G2Ẽ) ŨãD N.ũỊ ẻÍM+1 [tãiĩlà m 

mr^Rí^r^Rc^mí^íMmc^RmísiRívĩiíTiRc^mí^ìíÃĩPHÃì 
rn (R) R (TỊ RTỊ ÍSHÌFĨ1 ÍCÃĨCÌ (TỊ [=1 

x=' 1 

L-R= 0 

■ Tiếp tục SHIFT SOLVE một lần nữa đê tìm nghiệm còn lại => Nghiệm còn lại là X = -1 

q r p 2= 

(5+mr+h-m 

Xv -1 

L-R= Ũ 

=> Đáp số chính xác là A 

Bải 5 -ĨTHPT Nguyễn Gia Thiều -HN 2017] 

Tổng các nghiệm của phương trình 25 x - 2 (3 - x) .5 X + 2x -7 = 0 là : 

A. 1 B. 6 c 2 D. -9 

GIẢI 

■ Phương trình 25 x -2(3- v) ,5 A + 2x -7 = 0. Nhập vế trái vào máy tính Casio rồi dùng chức 

năng SHIFT SOLVE để dò nghiệm. Ta được 1 nghiệm là 1 

Í~2~| [5| r^Ị ÍÃĨPHÃÌ m c^> fR [2| m f3i í^ì ÍALPHÃÌ (>1 rn í>n f5i rx=ì ÍÃĨPHÃÌ m c^> r+1 f2~ì ÍÃĨPHÃÌ 
ÍTIR (TỊ f=l fsHĨFĩ| ÍCÃĨCÌ ÍTỊ [=1 

s Math À 

25 k -2C3 

x=„ 1 

L-R= 0 

■ Tiếp tục SHIFT SOLVE một lần nữa đê tìm nghiệm còn lại => Nghiệm còn lại là x = -l 
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qr5=qrp5= 

25* -2 c 3-X) *5 *k > 25* -2 c 3-x') *5* ■k f 

1 x=_ 1 

L-R= ô L-R= 0 

Không còn nghiệm nào ngoài 1 vậy phưong trình có nghiệm duy nhất => Đáp số chính 
xác là A 


Bải 6 -ĨTHPT Phạm Hồng Thái -HN 2017] 

Phương trình log 2 ^x^logị — =2 có hai nghiệm x l ;x 2 thỏa mãn biểu thức : 

2 V -V / 

3 1 

A. XjX 2 = -2 B. X x + x 2 = ^ c. x x x 2 = Ỷ D. X x + x 2 = -1 

GIẢI 

Phương trình log 2 (2x).logj — -2 = 0. Nhập vế trái vào máy tính Casio rồi dùng chức 

2\ X J 

năng SHIFT SOLVE để dò nghiệm. Ta được 1 nghiệm là 2 

raGDO í~ 2 i ÍÃLPHÃÌ m (F) ÍX| íi^ũì fõ] Ị~n Í5i 0^)íMì ÍTỊ (t) ÍÃÌM1 m (F) (^) R in 
ÍSÍÌTÌ ícÃEcì m [=1 

. . . H MỉLth A 

[09 2 ^) x i09o m sị: 

x= 2 

L-R= 0 

Tiếp tục SHIFT SOLVE một lần nữa để tìm nghiệm còn lại => Nghiệm còn lại là X = -1 

ÍSÍÌTÌM R [~2~11=1 

0. MỉLth Ả 

1092 ^^* 1090 . 5 > 

x= 0.25 

L-R= 0 

Rõ ràng x x .x 2 = ^ => Đáp số chính xác là c 

Bải 7 -ĨTHPT Phạm Hồng Thái -HN 2017] 

Tìm tất cả các giá trị của m để phương trình log 3 X - (m + 2) log, X + 3/77 -1 = 0 có 2 nghiệm 

x x x 2 = 27 


A ™ 4 

A. m = — 
3 


B. m = 1 


c. m = 25 


n „,-28 
Ư. m = — 
3 


GIẢI 


Để dễ nhìn ta đặt ẩn phụ t = log 3 X . Phương trình <=> t 2 -(ra + 2)í + 3ra -1 = 0 (1) 

Ta có : XjX 2 = 27 <=í>log 3 (xjX 2 ) = log 3 27log 3 Xj + log 3 x 2 = 3 <=> + í 2 = 3 

Khi đó phương trình bậc hai (1) có 2 nghiệm thỏa mãn t x +t 2 =3 => 

[à = (m + 2) 2 - 4(3ra -1) > 0 
(S — tị 12 = /72 + 2 = 3 

rn IÃĨPHÃÌ ÍTI (+1 (TI (TI 1^1 R ỊTỊ rn [TI IÃĨPHÃÌ (TỊ R rn rn í^Ecì rn (=1 
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13 Hs.th Ả 

CX+2) 2 -4(3X-l) 

1 

Vậy m = ỉ thỏa mãn hệ phương trình ( :f ) => Đáp số chính xác là c 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 10. TÌM SÔ NGHIÊM PHƯƠNG TRÌNH - LOGARIT (Pl). 


1) PHƯƠNG PHÁP SỬ DỤNG MODE 7 


Tổng hợp phương pháp 

Bước 1: Chuyển PT về dạng Vế trái = 0 

Bước 2: Sử dụng chức năng MODE 7 để xét lập bảng giá trị của vế trái 
Bước 3: Quan sát và đánh giá : +) Nêu F(a) = 0 thì a làl nghiệm 

+) Nếu F(a).F(b )<0 thì PTcó 1 nghiệm thuộc ( a;b ) 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


VD1 -ITHPT Phạm Hồng Thái - Hà Nội 2017] 

SỐ nghiệm của phương trình 6.4* -12.6* + 6.9* = 0 là; 

A?3 B. 1 c. 2 D. 0 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Khởi động chức năng lập bảng giá trị MODE 7 của Casio rồi nhập hàm : 

10® fx|[TỊí^ìÍÃĩă mÃR rn ÍT1 íxl Í6]í^lÍÃĨMÌ ÍTK^)[+Ì Í6]íxl 

Í91 Í^I íiPHÃim 

0 MỉLth 

f(x:i=W í +6x9* 


> Thiết lập miền giá trị của X là : Start -9 End 10 Step 1 

(D i0 d](=) 0[ộ](=)0@ 

Máy tính cho ta bảng giá trị: 

0 . Màth 


9 

^1 

F(KJ 

D.IEEE 

lõ 

d 

□ 

11 

ĩ 

E 


Ta thấy khi X = 0 thì F (o) = 0 vậy JC = 0 là nghiệm. 

> Tiếp tục quan sát bảng giá trị F (x) nhưng không có giá trị nào làm cho F(x) = 0 
hoặc khoảng nào làm cho F(v) đổi dấu. Điều này có nghĩa JC = 0 là nghiệm duy 
nhất 

Kết luận : Phương trình ban đầu có 1 nghiệm => Ta chọn đáp án B 
❖ Cách tham kháo : Tự luận 
■ Vì 9* > 0 nên ta có thể chia cả 2 vế cho 9* 


4 X 

Phương trình đã cho <»6.----12.^- + 6 = 0 

o ọx ọx 


06 . 


ío\ 2x í 2^ 


Đặt 


3 
2 

v3y 


- 12 . 


V J J 


+ 6 = 0 ( 1 ) 


3J 


là t thì 


( 2^ 2 * 




= t 2 .Khi đó (1) ^6 í 2 -12í + 6 = 0^6(í-1) 2 =0<=>í = 1 
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K 

F(KJ 

■J li 

□. IEEE 

□. ĩ □ ĩ 

□ 

□ 


Í2Ỵ 

■ Vậy ^ = 1 <=> X = 0 

• Bình luân : 

• Để sử dụng phương pháp Casio mà không bị sót nghiệm ta có thể sử dụng vài thiết 
lập miền giá trị của X để kiểm tra. Ngoài Start -9 End 10 Step 1 ta có thể thiết 
lập Start -4 End 5 Start 0.5 

iia®i@|i0[5]i 

0 Math 

!■! F ÍK1 

1 

ị 

9 

- 0.5 

Ta quan sát bảng giá trị vẫn có 1 nghiệm X = 0 duy nhất vậy ta có thể yên tâm hơn 
về lựa chọn của mình. 

• Theo cách tự luận ta thấy các số hạng đều có dạng bậc 2. Ví dụ 4 X = ( 2' ) hoặc 

6 X = 2 X .3 X vậy ta biết đây là phương trình dạng đẳng cấp bậc 2. 

• Dạng phương trình đẳng cấp bậc 2 là phương trình có dạng ma 2 + nab + pb 2 = 0 ta 

giaỉ bằng cách chia cho b 2 rồi đặt ẩn phụ 1 ã -p = t 

b 

VD2 -[Thi thử chuyên Thái Bình lần 1 năm 2017] 

' siníx-^ì 

SỐ nghiệm của phương trình e 4 - tan X trên đoạn [0; 2xr] là : 

A. 1 B. 2 c. 3 D. 4 

GIẢI 


❖ Cách 1: CASIO 


> Chuyển phương trình về dạng : e 


sin| X-— 


■ tan X = 0 


Sử dụng chức năng MODE 7 với thiết lập Start 0 End 2n Step 


2^-0 

19 


ÍSHÌFĨ1ÍMÕDẼI ịtị ímõdẽị in IÃĨPHÃ1 ỊxĩtẼì EẼ 5 ] Isiiiì ÍÃĨPHÃÌ m R ru IÃĨPHÃÌ íxĩõ^ì (▼) [TỊ (g) m (g) 
f—1 ítãiil ÍÃĨPHÃÌ m m [=1 [=1 ÍÕỊ (=1 ỊTỊ ÍSHÌFĩ] íxĩtẼỊ [=1 ỊTỈ ÍSHỈFĩ] íxĩõ^l f?1 |T| fõ] [=1 


ỊỊj 

9 

IM 


ỊỊỊ 

i 

IẼ 




0 _ Math 

_F(KÌ 

_ _Ũ.ÉÌỈ9Ẹ 

□.995 _Õ. ĩĩ 

1.9551 -5011 

0.6613879271 

0 _ Math 

K FÍỊ0 

b.|59 
-0.555 
-Ĩ.BMÌ 

4.299021526 

0 Math 

FÍỊD 

-Ị.5BM 

-1IĨIh 

M.ảĩẼM 




Ị.ẸS9ỊỊ 
1■9BŨ1 


s 

F(K) 

-5.151 
IMĨÉIm 
Ũ.9099 


Mlth 


1.322775854 




4.62971549 

Quan sát bảng giá trị ta thấy 3 khoảng đổi dấu như trên : 

/(0.6613)./(0.992) <0 => có nghiệm thuộc khoảng (0.6613;0.992) 

/(1.3227)./(1.6634) <0 => có nghiệm thuộc khoảng (l.3227;1.6534) 
/(3.6376)./(3.9683) <0 => có nghiệm thuộc khoảng (3.6376;3.9683) 
/(4.6297)./(4.9604) <0 => có nghiệm thuộc khoảng (4.6297;4.9604) 
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Kết luận : Phương trình ban đầu có 4 nghiệm => Ta chọn đáp án D 

❖ Bình luân : 

• Đề bài yêu cầu tìm nghiệm thuộc [0; 2ĩi~\ nên Start = 0 và End = 2n 

Q 

• Máy tính Casio tính được bảng giá trị gồm 19 giá trị nên bước nhảy Step = — 

VD3 -1THPT Nhân Chính - Hà Nội 2017] Phương trình (V 3 + V 2)'- 1 = (V 3 - V 2 )' có số 
nghiệm âm là : 

A. 2 nghiệm B. 3 nghiệm c. 1 nghiệm D. Không có 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển phương trình về dạng : ị\/3 + V 2 j '~' - ỊVĨ - V 2 j = 0 

Khởi động chức năng lập bảng giá trị MODE 7 của Casio rồi nhập hàm : 

ÍMÕDẼI 0 [ỌlĩklỂẻ) DUjzyp![§] lẶịỆHÃi m (▼) íãĩphãì m 1+1 m 
(& (& R m ÍVĨ1 in c^) R ÍVĨ1 m (R) m íã 5 ) íÃLPHÃim 

0 Ms.th 

fCX)=+ư3-^2) x 


> Vì đề bài yêu cầu nghiệm âm nên ta hiết lập miền giá trị của X là : Start -9 End 0 
Step 0.5 

(=](=]0® (=] GD (=] GO Q d](=] 

(ÃỊỊỊỊá® ((■»1(1^51 Qn] HŨĩliĩD ((■))[§] 11 ả@020] (§0 (ỊõỊỹị) á ((■))(ỘÃỊẽ)ị @ 

0 . MỉLth 


1 □ 


F (Kì 

-50.sa 

11 

-M 

ũ 

iè 

-3.5 

sn.ggã 


Ta thấy khi x = -4 thì F (-4) = 0 vậy X = -4 là nghiệm. 

> Tiếp tục quan sát bảng giá trị F ( X ) nhưng không có giá trị nào làm cho F ( X ) = 0 
hoặc khoảng nào làm cho F(x ) đổi dấu. 




Điều này có nghĩa X = -4 là nghiệm âm duy nhất 

Kết luận : Phương trình ban đầu có 1 nghiệm âm => Ta chọn đáp án c 

Cách tham khảo : Tự luận 

Logarit hai vế theo cơ số dương sj?> + 

3x 3x 

Phương trình ịs + sỊĩỴ- 1 =ựò-sfĩ^ <=>log ^2 (V 3 + V 2)*- 1 =log (V 3 -V 2 ) 


^ x + ì ~ xìog F + slĩ{^ > 


_ 3x _ _ J 3 _ r* = 0 

<=>—-- = -x<=>x- 7 + 1 = 0<=> 

X + 1 vx + 1 ) 1 X + 1 = -3 <=> X = -4 


x =-4 thỏa điều kiện. Vậy ta có JC = —4 là nghiệm âm thỏa phương trình 

Bình luân : 

Phương trình trên có 2 cơ số khác nhau và số mũ có nhân tử chung. Vậy đây là dấu 
hiệu của phương pháp Logarit hóa 2 vế 

Thực ra phương trình có 2 nghiệm X = 0; X = -4 nhưng đề bài chỉ hỏi nghiệm âm 
nên ta chỉ chọn nghiệm X = -4 và chọn đáp án c là đáp án chính xác 
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• Vì đề bài hỏi nghiệm âm nên ta thiết lập miền giá trị của X cũng thuộc miền âm 
(-90) 

VD4 -ỊTHPT Yến Thế - Bắc Giang 2017] Số nghiệm của phương trình 
(3-SỈ5Ỵ +7ị3 + yỈ5j =2 X+3 là: 

A. 2 B. 0 c. 3 D. 1 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển phương trình về dạng : ị3-\Í5 Ị +7^3 +V5j - 2 X+Ỉ = 0 

Khởi động chức năng lập bảng giá trị MODE 7 của Casio rồi nhập hàm : 

w7(í3] , Rívĩií5](^mfe ĩ ìíÃLăi)ic^)í+ií7]mr3]f+iíỹĩií5](^)mí^ ĩ ì 

ỈẦĨPHÃÌíTK^RíTIÍ^ÌÍẤLMimí+irã] 

0 Math 

f(X)=V5)*-2 x;a 


> Thiết lập miền giá trị của X là : Start -9 End 10 Step 1 

(=) (=) 0 d] (=) Eiiũli 

Máy tính cho ta bảng giá trị: 

0 Math 


9 

dkn 

F(KJ 

-1-354 

lõ 

d 

0 

11 

ĩ 

BI.MIẼ 


-1 

Ta thấy khi x = 0 thì F (o) = 0 vậy X = 0 là nghiệm. 
> Tiếp tục quan sát bảng giá trị F ( X ) 



F(KJ 

■Hét 

E.MM5M 

-3 

ĩ.Bãĩi 

-Ẽ 

-□.□31 


Ms.th 


B -B -Ũ.D3I 

-4 

Ta lại thấy /(-3)./(-2) < 0 vậy giữa khoảng (-3;-2) tồn tại 1 nghiệm 

Kết luận : Phương trình ban đầu có 2 nghiệm => Ta chọn đáp án A 
❖ Cách tham kháo : Tự luận 
■ Vì 2 X > 0 nên ta có thể chia cả 2 vế cho 2 X 


í, 


Phương trình đã cho <=> 


3-V5Ỵ . J 3 + V5 


Đặt 


2 y 


= t 


V 2 J 


(00) 


1 


•»í + 7.--8 = 0oí 2 -8í + 7 = 0o 
t 


+ 7 


thì 

't = ỉ 
t = l 


-8 = 0 


3 + V5 

V 2 J 


Khi đó 


(1) 


Với í = 1 <=> 


Với t = l o 


3-yfE 

V 2 ) 

3 -Vs 


V 2 J 


= 1X = 0 


= 7^x = log 3 _^7 
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Vậy phương trình ban đầu có 2 nghiệm X = 0; .í = log 3 ^ 7 

2 

❖ Bình luân : 


Nhắc lại một lần nữa nếu /( a).f (b) < 0 thì phương trình có nghiệm thuộc (a;b) 
Ta nhận thấy 2 đại lượng nghịch đảo quen thuộc và 


nên ta tìm cách 


VD 5 : SỐ nghiêm của bất phương trình 1 

A. 0 B.2 

/ Ị—\X —2x+l 

( 2 +V 3 ) +1 

c 

(2-73) 

1.3 

1 =2-V 1)là: 

D. 5 


GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 


\ x 2 -2x+1 


> Chuyển bất phương trình (1) về dạng : ^2 + V3 j + Ị 2-\/3 j 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio : F(x) = ^2 +V3 Ị + Ị 2 -V 3 ) 


4 


2 -V 3 


= 0 


X -2X- 


2 -V 3 


□ 0® íÃĩPHÃìíTỉí^iRí2iíÃĩPHÃìmí+im(g[+imí2i 

g Ịgì (TỊ c^) rn í^ 5 ] ÍÃĨPHÃÌ rn R ÍTỊ ÍÃÍPHÃ] rn R ỊTỊ c^) R (Mì |4~| (▼) ỊTỊ 
[—] (ỹ«ì Í~3~1 (►►) (R) 

> Thiết lập miền giá trị cho X với Start -9 End 9 Step 1 

(U 0 ® (=] (9] É) (H (U 

> Máy tính Casio cho ta bảng giá trị: 

H _ Mith 


B 


F (Kì 

IMŨM31 

9 

-ĩ 

119.13 

19 

Ù 

-'1-ŨẺŨ 

a thấy f(-l).f(0) 

19 


H 

F (Kì 

-1.MEM 

11 

1 

d 

1 Ẽ 

É 

-1.MGM 


0 

Ta thấy / (l) = 0 vậy X = 1 là nghiệm của phương trình (1) 

H Ms.th 



K 

F (Kì 

1 E 

E 

-1.MEM 

ii 


119.13 

lũ 

ỊịtAJr 

ÌlỈDŨảĩ 


4 

Lại thấy / (2)./ (3) < 0 vậy phương trình có 1 nghiệm thuộc (2; 3) 
> Kết luận : Phương trình (1) có 3 nghiệm => Chọn đáp án c 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bải 1 -ĨChuyên Khoa Học Tự Nhiên 2017] Số nghiệm của phương trình log(x-l) 2 = yfĩ là 

A. 2 B. 1 c. 0 D. Một số khác 

Bải 2 -ĨTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] 


Trang 87 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
























XÓM TẮTKỸTHUẬT sử P_ỤN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 


SỐ nghiệm của phương trình (x-2)|^log 05 (x 2 -5x + ó) + lJ = 0 là: 

A. 1 B. 3 c. 0 D. 2 

Bải 3 -ĨTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] Phương trình 3* 2 -2*-3 + 3* 2 -3*+2 = 3 2,’--5,-i +1 
A. Có ba nghiệm thực phân biệt B. Vô nghiệm 

c. Có hai nghiệm thực phân biệt D. Có bốn nghiệm thực phân biệt 

Bải 4 -ĨTHPT HN Amsterdam 2017] Tìm số nghiệm của phương trình 2~ x + 2^ = 3 : 

A. 1 B. 2 C. Vô SỐ D. Không có 

nghiệm 

Bai 5 -ĨTHPT Nhân Chính - Hà Nội 2017] 

Cho phương trình 2log 2 X + log, Ịl- 

3 

trình là; 

A. 2 nghiệm B. Vô số nghiệm c. 1 nghiệm D. Vô nghiệm 

Bài 6 -fThi HK1 chuyên Nguyễn Du - Đắc Lắc năm 2017] 

Tìm số nghiệm của phương trình log (x - 2) 2 = 21og X + log^ (x + 4) 

A. 3 B. 2 c. 0 D. 1 


Vxj = ^-log^j(x-2Vx + 2). SỐ nghiệm của phương 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -[Chuyên Khoa Học Tự Nhiên 2017] Số nghiệm của phương trình log(x-l) 2 = \Ỉ2 là 

A. 2 B. 1 c. 0 D. Một số khác 

GIẢI 

Phương trình <=>log(x-l) 2 -42 = 0 . Sử dụng chức năng MODE 7 đê tìm số nghiệm với 
Start -9 End 10 Step 1 

ÍMÕDẼI ÍT] [iõgì (TI (TỊ R rn ITỊ (TỊ ÍDẼP 1^1 ÍTI R ÍVĨ1ITỊ 1=11=1 R [õl (=ì rn fõỊ 

iEi 

0 . Math . 0 Msrth 



FÍKJ 



F >: j 


□. 1 ME 

1E 


□ 1E 

-M 

-□.DIB 

11 

1 

3. ĩ MẼ 

-3 

-ũ.ãĩ 

13 

-5 

3 

3.3153 


Ta thấy có hai khoảng đổi dấu => Phương trình ban đầu có 2 nghiệm 
=> A là đáp án chính xác 

Chủ ỷ : Để tránh bỏ sót nghiệm ta thường thử thêm 1 hoặc 2 lần nữa với hai khoảng Start 
End khác nhau Ví dụ Start -29 End -10 Step 1 hoặc Sart 11 End 30 Step 1. Ta thấy không 
có khoảng đổi dấu nào nữa 
=> Chắc ăn hơn với 2 nghiệm tìm được 


Bải 2 -ỊTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] 

SỐ nghiệm của phương trình (x-2)|jog 05 (x 2 -5x + ó) + lJ = 0 là: 

A. 1 B. 3 c. 0 D. 2 

GIẢI 

X > 3 
X < 2 


Tìm điều kiện của phương trình : X 2 - 5x + 6 > 0 <=> 

ÍMÕDẼ1 (▼) [TỊ [Tì[Tì[Tì[=1Rnn[=ir6"||=1(=1 
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0 Hath 

X<AíB<X 


X<2í3<X 

Phương trình (x - 2) Ị|log 0 . (x 2 -5.1' + 6j + 1J = 0 .Vì điều kiện chia hai khoảng nên ta MODE 
7 hai lần. Lần thứ nhất với Start —7 End 2 Step 0.5 

pBEIgQEHDC] ÍTira ỉ^rnf5l(^)ÍÃĨPHÃÌíTIÍ^RÍ5lÍẦĨPHÃìíTIÍ+1 

[6]®[+]mm(=](=]Bcz][=]C2](=]CõDCZDC5][=] 


ỊẸ 

ĩ 

15 


H_ _ 

mM 

1.5 


13 

F(KJ 

I.3ED3 

I III 

-□.101 


Ms.th 


Ta thấy có 1 nghiệm JC = 1 

Lần thứ hai với Start 3 End 12 Start 0.5 

@(=)(=)(3](D[D[2](=)[Õ]E](5](D 

0 . Msrth 


H 

F(KJ 

mM 

2.1225 
ũ 

M.5 

-2.251 


Ta lại thấy có nghiệm x = 4 => Phương trình có 2 nghiệm 1 và 4 . => Đáp án chính xác là 

D 


Bải 3 -ĨTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] Phương trình 3* 2 “ 2jc “ 3 + 3* 2 “ 3x+2 = 3 2 * 2 - 5 *" 1 +1 
A. Có ba nghiệm thực phân biệt B. Vô nghiệm 

c. Có hai nghiệm thực phân biệt D. Có bốn nghiệm thực phân biệt 

GIẢI 


Phương trình 3* 2 - 2 *-3+3* 2 -3x+ 2 _3 2 * 2 -5 x-i _1 = 0 . Sử dụng MODE 7 với Start -9 End 0 Step 
0.5 

@000 @00000000®® gigíÃg DD1®IE)1® 

HI101®1®1® EỊyi]JZ)JJ] ÍÃLMlíTìí^ìRỉslíÃLMlíTIRmc^RmíHlíHì 
0[ộ]i(Õ]i[Õ)0(5]i 

Hith 



K 

F(KJ 

15 

iĩ 

Mitó 

-I : in5 

ũ 

15 

-5.5 

51.592 


Ta thấy có 1 nghiệm X = — 1 

Tiếp tục MODE 7 với Start 0 End 9 Step 0.5 

@(=)(=)(Õ](=](9](D[Õ]H(5]Ế) 


K_ _ 

mM 

1.5 


13 

.F(ỊỊJ_ 

1.2501 

I III 

-D.E3Ẽ 


Hith 


Hĩth 


K 

F <KJ 

-0.235 

0 


5 

ĩ 

K 

F <KJ 

I.D52M 

d 

2.5 

I.D92M 

2 

5 

3.5 

-555.5 


Mĩth 


Ta lại thấy có thêm ba nghiệm x = l;2;3 => Tổng cộng 4 nghiệm => Đáp án chính xác là D 


Bài 4 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Tìm số nghiệm của phương trình 2 X + 2^ = 3 : 

A. 1 B. 2 C. Vô SỐ D. Không có 

nghiệm 
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TÓM TẮT_KỸ THUẬT SỬ P_UN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
GIẢI 

Phương trình <=> 2*+2^*-3 = 0 (điều kiện JC>0). Sử dụng MODE 7 với Start 0 End 4.5 
Step 0.25 

ÍMÕDẼI [71ÍTI f^=ì ÍM1 m (▼) IÃĨPHÃ1 m (g) [+1 [TI f^=ì [ỹĩì ÍÃÍPHÃÌ m (g) (g) R Í3l [=1 [=1 fÕ1 [=ì [TỊ 

H(5](=)(õ][T]^][5](=] 

0 Math 




F (Kì 

1 


ERR0R 

ã 

E5 

IM.MĨM 

3 

□.5 

Ẽ.Ẽ3Ẽ5 


0 

Trên đoạn [0;4.5] không có nghiệm nào 
Tiếp tục MODE 7 với Start 4.5 End 9 Step 0.25 

[=] (=] [Ã] CZD em [=] em [=] Cõ] CZD em em [=] 


11.15 

5 


s 

_FÍKJ 

E.Ệny 

i-iiii 

B.BẼBB 


4.5 


Dự đoán phương trình vô nghiệm. Để chắn ăn hơn ta thử lần cuối với Start 9 End 28 Step 1 

(ãc)(=](=][9)(=)(T)(ã)(=](jI|(=] 

0 Math 

K F (Kì 

1 _ B.b 

É !□ n-llỹ 

3 11 B.ũãã 

9 

Giá trị của F(x) luôn tăng đến + oe => Phương trình vô nghiệm => Đáp án chính xác là 

D 

Bải 5 -ĨTHPT Nhân Chính - Hà Nội 2017] 

Cho phương trình 21og 2 x + log 1 Ịl-Vxì = ^4og^íx-2Vx + 2j. Số nghiệm của phương 

3 2 


trình là; 

A. 2 nghiệm B. Vô số nghiệm c. 1 nghiệm D. Vô nghiệm 

GIẢI 

Phương trình <=> 21og 2 v + log 1 Ịl-Vxj-^4og^íx-2Vx + 2j = 0(điều kiện 0<X<1). Sử 

3 2 

dụng MODE 7 với ( 3 Vã) ((B)) PctI ICALCl ((H)) 0 ŨH ( 3 Vã) ((■)) (Ãbs) 0 0.1 

ÍMÕDÌI Bggg] C^ÍẠLPHÃ] ® 0000000© ÍÃĨMim 

(^(^R® mcr)íTi(^raí^iTi(^(^«mRiTiíỹ^iÃLPHÃ)mcR)i+ìr2i 

@(=]ỊT|(=](T|(=)(Õ]E] cn= 

K_ _ 

mM 

B.n 


s 

FÍKJ 

-Ì.ỌDI 

-□illậ 

B.ẼBBĨ 


Ta thấy có 1 nghiệm duy nhất thuộc khoảng (0.6; 0.7) => Đáp án chính xác là c 
Bải 6 -ĨThi HK1 chuyên Nguyễn Du - Đắc Lắc năm 2017] 

Tìm số nghiệm của phương trình log (x - 2) 2 = 21og V + log^Q (x + 4) 

A. 3 B. 2 c. 0 D. 1 

GIẢI 
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Phương trình -»log(x-2) 2 -21ogx-log^(x + 4) = 0 (điều kiện x>0). Sử dụng MODE 7 
với Start 0 End 4.5 Step 0.25 

ÍMÕDẼI BQỘg) ỊD H)1001®101®I DỊIQ (vĩ) en QD 

(^(^Mmi+ìRíHìíHìrõiRRRíTiíHirõirniTiíTiíHi 


s 

FCKỊ_ 

EFRÌjF; 

Miiy 

Ì5E 


Hith 


K 

d.5 

0.25 

Trên đoạn [0;4.5] có 1 nghiệm 

r—I—I • Ạ/ _. /T/^VT^\T7 l"7_ '• I _ I /1 


Tiếp tục MODE 7 với Start 4.5 End 9 Step 0.25 

@(=](U[4]E](i](Hlij(D®0[i](I](U 


M.ns 

5 


s 

F(KJ 

-Ẹ.|É3 

-E.iii 

-Ẽ.isã 


Hith 


4.5 


Trên khoảng này không thu được nghiệm nào. Để chắn ăn hơn ta thử lần cuối với Start 9 
End 28 Step 1 

ỊÃẽ)(=](=][9](=][2][8](=](T|(=] 

0 Msrth 

K F ÍK1 

1 

É 

i 

9 

Cũng không thu được nghiệm => Tóm lại phương trình có nghiệm duy nhất => Đáp án 
chính xác là c 



FÍKJ 

Ị^gÉ^BT 

-Ẽ.MME 

ID 

-Ẽ.MHẼ 

11 

-Ẽ.5ẼẼ 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 11. TÌM SỐ NGHIÊM PHƯƠNG TRÌNH MŨ - LOGARIT (P2). 


1) PHƯƠNG PHÁP SỬ DỤNG SHĨFT SOLVE 


Bài toán đặt ra : Tìm số nghiệm của phương trình yfx + \Ịlx+ 1 = X 1 - 3x +1 ? 

Xây dựng phương pháp : 

> Chuyển bài toán về dạng vế trái =0 khi đó \fx + \j2x + í - X 2 + 3x -1 = 0 và đặt 
/(x) = s[x + sỊĩx + ĩ - X 2 +3x-ỉ 

> Nhập vế trái vào màn hình máy tính Casio 

ívãi ÍÃLPHÃÌ m r+n fvãi f2~ì ÍÃLPHÃ1 n~ì r+1 m c^) f^Ị ÍÃLPHÃÌ n~ì r+ì f3~Ị ÍÃLPHÃÌ n~ì f^Ị 

m ^ ^ . 

Sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE với nghiệm gần giá trị 3 

(shỊft) (mũ) [3] [=1 

Máy tính báo có nghiệm JC = 4 

> Để tìm nghiệm tiếp theo ta tiếp tục sử dụng chức năng SHIFT SOLVE, tuy nhiên câu hỏi 
được đặt ra là làm thế nào máy tính không lặp lại giá trị nghiệm x = 4 vừa tìm được ? 

+) Để trả lời câu hỏi này ta phải triệt tiêu nghiệm 1 = 4 ở phương trình /(x) = 0 đi bằng 

f (x) 

cách thực hiện 1 phép chia — 

X - 4 

, _ TT ___^ TTJ ._ . Ẳ f( x ) ... ,.A 

+) Sau đó tiếp tục SHIFT SOLVE với biếu thức ' đế tìm nghiệm tiếp theo. 

x-4 

+) Quá trình này liên tục đến khi nào máy tính báo hết nghiệm thì thôi. 

Tổng họp phương pháp 

Bước 1: Chuyển PT về dạng vế trái = 0 

Bước 2: Sử dụng chức năng SHIFTSOLVE dò nghiệm 

Bước 3: Khử nghiệm đã tìm được và tiếp tục sử dụng SHIFT SOLVE đế dò nghiệm 


|2) Vĩ DỤ MINH HỌA 


VD1-ỊTHPT Phạm Hồng Thái - Hà Nội 2017] 

Số nghiệm của phương tr ình 6.4* -12.6* +6.9* =0 là ; 

A.3 B. 1 c. 2 D. 0 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Nhập vế trái của phương trình 6.4* -12.6* + 6.9* = 0 vào máy tính Casio : 

ỊÃHx] rõi í^ì ÍÃĨPHĂÌ m CR) f^Ị m fxi ("61 í^ì ÍÃĨPHÃÌ m C^> m fẽi fxi í~9i í^ì 
ÍÃĨPHÃI m 

<4*-12x6*+6x9* 


> Sử dụng chức năng SHIFT SOLVE để tìm được nghiệm thứ nhất: 

ÍSÍÌTÌ ÍCALCÌ [Tì 1=1 

Ũ 

L-R= 0 
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TÓM TẮTM_THUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

Ta thu được nghiệm thứ nhất X = 0 

> Để nghiệm Jt = 0 không xuất hiện ở lần dò nghiệm SHIFT SOLVE tiếp theo ta chia phưcmg 
trình F(x) cho nhân tử X 

00000 SI10 

0 Hstth 

<12x6*+6*9*)-X 


Tiếp tục SHIFT SOLVE lần thứ hai: 

ÍSHÌFTÌ ÍCÃĨCÌ Í~T~| (=) 

(6x4* -12*6* +6xj ]> 

1x1^0 

L-R= Ũ 

10“ 50 ta hiểu là 0 (do cách làm tròn của máy tính Casio) Có nghĩa là máy tính không thấy 
nghiệm nào ngoài nghiệm JC = 0 nữa => Phương trình chỉ có nghiệm duy nhất. 

=> Đáp số chính xác là B 

r r 2_ 9 3 

VD2 : Số nghiệm của bất phương trình V x = 2 (1) là : 

A. 3 B. 2 c.o D. 4 

GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển bất phương trình (1) về dạng : 2' 

r 2 3 

> Nhập vê trái của phương trình 2 X x --- 


-2x 


.2=0 

2 


= 0 vào máy tính Casio rồi nhất (U để lưu vế trái 


vào máy tính . Dò nghiệm lần thứ nhất với X gần -1 

Gặp b bỂb r2iíÃ[Mim(^RíMìf3i(T)í2i(^)f^i 

ÍSHỈFĩl ÍCÃĨCÌ (E) [D (=) 


0 Mstth ^ ^ ^ E Mstth 

2 -* 1 x=_ -0.^8952938 

L-R= 0 

Ta được nghiệm X = -0.2589... 

> Tiếp theo ta sẽ khử nghiệm X = -0.2589... nhưng nghiệm này lại rất lẻ, vì vậy ta sẽ lưu vào 
biến A 

ÍSHÌTTÌ ÍRÕÌ F)| 

Sau đó gọi lại phương trình và thực hiện phép chia nhân tử X—A để khử nghiệm A 

(^(^m^^mmmíMmRíÃLPHÃìF)ìm 

0 MỉLth À 

r- 2X -§Hx-tì) 


> Tiếp tục SHIFT SOLVE với X gần 1 . Ta được nghiệm thứ hai và lưu vào B 

(shỊt) (ỘÃẸẽ) (=) m [=1 fSHĨFĩl ÍRCLÌ ÍR 

._' .. 0 . . Mạth i 

\2 r '—“'-ị\+ởr\V 

$= 2-258952938 

L-R= 0 

Gọi lại phương trình ban đầu rồi thực hiện phép chia cho nhân tử X—B để khử nghiệm B 
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ggC^R^^RRRMRRMÍL^íTỊRíTIIÃLPHÃlíTỊRIÃLPHÃl 

IR m 

0 Math Ả 

Rồi dò nghiệm với X gần 0 

M ÍCÃĨCÌ {=} (=) (=) 

13 Hs.th 

CarVt Solve 

[hC] iCancel 
Z4l [►::Gũtũ 

Máy tính nhấn Canh Solve tức là không thể dò được nữa (Hết nghiệm) 


> Kết luận : Phương trình (1) có 2 nghiệm => Chọn đáp án B 


VD3 : Số nghiêm của bất phương trình 1 

A. 0 B. 2 

(2+Vỉ) 

x 2 - 2 x+ì 

1 +1 

C.3 

(2-73) 

x 2 - 2 x-ì ạ 

1 = 2-73 

D.5 


GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Nhập vế trái phương trình Ị2 + V3) + Ị 2 - V3 j - ^-J= = 0 vào máy tính Casio , 

nhấn nút d) để lưu phương trình lại và dò nghiệm thứ nhất. 

CO ỊJ] E) ® [S (£> 0013 s (ă 000 0 E) E ® E) E) [1] 
RígRc^mí^ìíÃLPHÃìmí^ìRRíÃLPHÃìiTiRmc^RriìRc^R 

B(^)[3 ][=] 

(sỊỊỊfĩ) (ỘÃẸẽ) [7] (=) 

0 Math Ạ„ 

x= 1 

L-R= 0 

> Khử nghiệm X = 1 rồi dò nghiệm thứ hai. 

ÍSHÌFTÌ ÍCÃĨCÌ (T| (=] (g) co <3> 00O0 (ÃỊm) ỊT| 0 ŨD co dÕịEĨ) @ [ 3 ] {=} 

Q Mith Ạ_ 

-p 

x= 2.414213562 
L-R= 0 

Lưu biến thứ hai này vào A 

ÍSÍÌTÌ ÍRCĨÌ (w) 

0 Hath À 

Ans+A 


2.414213562 

> Khử nghiệm X = 1; X = A rồi dò nghiệm thứ ba. Lưu nghiệm này vào B 

(R) Í(1 ® rnR rn íãĩphÌITIR m m R rn ÍÃĨPHÃ1ITIR ÍÃĨPHÃ1 F)| ITỊ fsHỈFTi 

ÍCÃĨÕÌ [=1R (TỊ [=1 

0 Hath A__ 0 Mstth À 

- Ans+B 

x= -0.414213562 “ 

L-R= 0, -0.4142135624 

> Khử nghiệm x = l;x = A;x = ổ rồi dò nghiệm thứ tư. 
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® ® ® (© IÃĨPHÃÌ m R IÃĨPHÃÌ 

RmmmíÃĩPHÃìíTiRíÃĩPHÃìRm MícÃLci í^ií^iíõií^i 

0 Mỉtth 

CaiVt Solve 


[hC] iCancel 
[*][►::Goto 

Hết nghiệm => Phương trình (1) có 3 nghiệm => Chọn đáp án c 

VD4-[Thi thử chuyên Thái Bình lần 1 năm 2017] 

, ^ siníx-^-ì 

SỐ nghiệm của phương trình e ^ 4 = tan X trên đoạn [0;2/r] là : 

A. 1 B. 2 c. 3 D. 4 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

si f J[ì 

> Chuyên phương trình vê dạng : e ^ 4 - tan V = 0 . Dò nghiệm thứ nhât rôi lưu vào A 

MM Í^^MíTIRÍlì MM (T)r4](feỊTỊC^)R|tãnìlÃLPHÃÌỊTIíTI 

[=] fSHĨFTÌ ÍCÃEcl ỊTỊ ÍSÍÌTÌ íxĩĩẼl R Í4~l {=} ÍSÍÌTÌ ÍRÕ1 F>ì 

.. 0 Hath Ả 0 Hỉtth À 

ễ" "' y -tan10 > Hns^H 
x= 0.7853981634 1 

L-R= 0 4" 


> Gọi lại phương trình ban đầu . Khử nghiệm JC = A hay X = — rồi dò nghiệm thứ hai. Lưu 
nghiệm tìm được vào B 

@a@ 

.. 0 Mstth i 

le 

Xv 22.77654674 
L-R= 0 

Ra một giá trị nằm ngoài khoảng [0;2;r] . => Ta phải quay lại phương pháp 1 dùng MODE 
7 thì mới xử lý được. Vậy ta có kinh nghiệm khi đề bài yêu cầu tìm nghiệm trên miền [< 2 ;/?] 
thì ta chọn phương pháp lập bảng giá trị MODE 7 

VD5-ÍTHPT Nhân Chính - Hà Nội 2017] Phương trình (Vã + = (■s - y/ĩỴ có số nghiệm 

âm là : 

A. 2 nghiệm B. 3 nghiệm c. 1 nghiệm D. Không có 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

3x X 

> Nhập vế trái phương trình : (V 3 +V 2 -(V 3 -V 2 Ị =0 , lưu phương trình, dò nghiệm 

thứ nhất. 


> 



Ma.th A 


CJ3+J2) -(■!%> 

ỵ=l 0 

L-R= 0 

Gọi lại phương trình, khử nghiệm X = 0 rồi dò nghiệm thứ hai. Lưu nghiệm này vào biến A 


Trang 93 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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(Ã) (^) m ® m ID IÃĨPHÃÌ m IsíiTÌ ÍCÃLCÌ R m [Õ1 (=1 |SHÌFTÌ IRCLÌ R-)ì 

_ 0 . MạỊth A 0 MsLth À 

UJ3+J2) Ans+A 

X=1 -2 

L-R= 0 -2 

> Khử hai nghiệm X = 0; X = A rồi dò nghiệm thứ ba. 

(^c^m(^)^)mmíÃLMimmmíÃLMimf+ií2im MfcÃLcì Rmíõi 

(H 

X=1 lxìĩSO 

L-R= 0 

Ta hiểu 10 50 = 0 tức là máy tính không dò thêm được nghiệm nào khác 0 

=> Phương trình chỉ có 1 nghiệm âm X = -2 (nghiệm X = 0 không thỏa) => Ta chọn đáp 

án c 

VD6-ỊTHPT Yến Thế - Bắc Giang 2017] Số nghiệm của phương trình 

ịS-^Ỵ +7 ịs + y/ĩỴ =2 X+3 là: 

A. 2 B. 0 c. 3 D. 1 

GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 


> Nhập vế trái phương trình : ^3 -a/ 5 j + 7^3 +V5 j - 2 X+3 = 0 vào máy tính Casio, lưu 
phương trình, dò nghiệm thứ nhất. Ta thu được nghiệm X = 0 

000 ©É®0®B0®[10E]®E] ® d] (§) CD ỊgỊ 

IÃĨPHÃÌ mcR) R [TI íã 5 ] IÃÍPHÃ] m (+1 (TI í=ì |SHÌFTÌ icÃĩcì m [=1 

(3-^r+7(3+j5> 

Xv 0 

L-R= 0 

> Khử nghiệm x = 0 rồi tiếp tục dò nghiệm thứ hai. Lưu nghiệm thứ hai vào A 

<B> m <S) ^ m Bm Iii) IÉ1 B (H ỊỊỊD sa o 


0 Mã.th A 0 Ms.th Ả 

U3-75)^+7(3+7f> Ans+A 
Xv -2.021385215 

L-R= 0 -2.021385215 

> Gọi lại phương trình, khử nghiệm X = 0; X = A rồi dò nghiệm thứ ba. 

<S) (g) (S) E 3 (S) ® ca É) Ịjỹj§ (TỊ B [TỊ E) 03 B B o ca B B 
iE[3i 

Ư3-J5) rt +7(3 

Xv lx.^o 

L-R= 0 

Không có nghiệm thứ ba => Ta chọn đáp án A 

BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -rchuyẽn Khoa Học Tự Nhiên 2017] số nghiệm của phương trình log(x-l) 2 = V 2 là : 

A. 2 B. 1 c. 0 D. Một số khác 

Bài 2-ÍTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] 
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Số nghiệm của phương trình (x - 2) |jog 0 5 (x 2 - 5x + ó) +1 J = 0 là : 

A. 1 B. 3 c. 0 D. 2 

Bài 3 -ỊTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] Phương trình 3^ 2 -2--3 + 3^ 2 -3x + 2 = 3 2^-5x-i +1 
A. Có ba nghiệm thực phân biệt B. Vô nghiệm 

c. Có hai nghiệm thực phân biệt D. Có bốn nghiệm thực phân biệt 

Bài 4 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Tìm số nghiệm của phương trình 2 X + 2^ = 3 : 

A. 1 B. 2 C. Vô số D. Không có 

nghiệm 

Bai 5 -ÍTHPT Nhân Chính - Hà Nội 2017] 

Cho phương trình 2 log 2 X + log, Ị l - 

A. 2 nghiệm B. Vô số nghiệm C. 1 nghiệm D. Vô nghiệm 

Bài 6 -rThi HK1 chuyên Nguyễn Du - Đắc Lắc năm 2017] 

Tìm số nghiệm của phương trình log(x-2) 2 = 21ogx + log^jõ (x + 4) 

A. 3 B. 2 C. 0 D. 1 


Vx j = -Ị- log £ Ịx - 2yfx + 2 j. SỐ nghiệm của phương trình là ; 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -rChuvẽn Khoa Học Tự Nhiên 2017] số nghiệm của phương trình log(x-l) 2 = V 2 là : 

A. 2 B. 1 C. 0 D. Một số khác 

GIẢI 

■ Dò nghiệm thứ nhất của phương trình log(x-l) 2 —y/ĩ = 0 rồi lưu vào biến A 

põgl ÍTÌ ÍÃĨPHÃÌ mRmmí^ìíTìRỊ^íTlíHI fsHĨFĩl ÍCÃĨÕÌ m [=1M ÍRCLl o 

0 Mạth, Á. 0 Math A 

lpg(cx-n Ans+tì 

-4.09456117 

L-R= 0 -4.09456117 

■ Khử nghiệm thứ nhất X = A rồi dò nghiệm thứ hai. Lưu nghiệm thứ hai vào B 

g(Ă0^m^(^mmmwí)iRiÃLmìí(=)im íiíiíìm iHif5ií=ìisíiììiRCLì 

0 

0 Maith A 0 MỉLth Ả 

(logCCX-1 l 2 h]ĩi Ans+B 
6.09456117 

L-R= ‘0 6.09456117 

■ Khử nghiệm x = A;x = B rồi dò nghiệm thứ ba. 

® <é ®®0®000_[D 1001O00010B1 
E3 C3 HhỊft) s (=)(=) EE) d] (=) 

0 Mstth À 

Continue:[=] 
x= ' 7300974756.6 
L-R=1.715014xmĩ* 

Không có nghiệm thứ 3 => A là đáp án chính xác 

Bài 2 -TTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] 

Số nghiệm của phương trình (x-2.) |jog a5 (x 2 -5x + ó) +1J = 0 là : 

A. 1 B. 3 C. 0 D. 2 

GIẢI 
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Dò nghiệm thứ nhất của phương trình (v-2)|Ịog 05 (* 2 -5v + 6) + lJ = 0 

ỊD1000000[Tì ri [Tì |Ãilfl fTl lãi R [TỊ IÃĨPHÃÌ ÍT1R [TỊ (^) 

[+1 rn m [=1 fsHỈFTi ÍCÃĨCÌ in n m [=1 

(X-2Hl0go. 5 LX4 

x= 1 

L-R= 0 

Ta được nghiệm thứ nhất JC = 1 . Khử nghiệm này và tiến hành dò nghiệm thứ hai. 

(^) m <ắ) o> m R m IÃĨPHÃÌ m R m 1)1 |SHÌFTÌ ÍCÃLCI [TI 1=1 

0 Mạth £ 

ỰX-2Hlog 0 . 5 tXi> 
x= 4 

L-R= 0 

Ta được thêm nghiệm thứ hai X = 4 . Khử hai nghiệm X = 1; X = 4 và tiến hành dò nghiệm thứ ba . 

(^mmíÃLPHÃìmRí4im MícÃĩci RITI [=1 

0 Hath £ 

Continue:[=] 
x= ' ^52466x1013 
L-R=9.645845x111 13 

Không có nghiệm thứ ba => Đáp số chính xác là D 


Bài 3 -ÍTHPT Lục Ngạn - Bắc Giang 2017] Phương trình 3 A ' 2 - 2 ^ 3 +3 " 2 “ 3x+2 = 3 2 * 2 - 5 *- 1 +1 
A. Có ba nghiệm thực phân biệt B. Vô nghiệm 

c. Có hai nghiệm thực phân biệt D. Có bốn nghiệm thực phân biệt 

GIẢI 

Dò nghiệm thứ nhất của phương trình 3 ỵ2 - 2x ~ 3 + y 2 ~ 3x+2 _ 3 2a “ 5jc_1 -1 = 0 

® ỊHỊ 110000800®®® rggígỹl 03 (TỊ E) [T Ị ÍÃĨPHÃÌ [3 

RR(^RR[ã1[Tl«miT1RfTIÃLPHÃìmRíT1(^Rmí=i mícÃLCì m 

(D 

H Mith A 

-2X-3 -3? 

x= í 

L-R= 0 

Ta thấy có 1 nghiệm JC = 1 

Khử nghiệm x = ỉ rồi tiếp tục dò nghiệm thứ hai 

(^) (Tì (ị$) rn R rn IÃĨPHÃÌ rn R [TI rn |SHÌFTÌ ÍCÃLCI [Tì [=1 

Xv 3 

L-R= 0 

Ta thu được nghiệm JC = 3 . Khử hai nghiệm trên rồi tiếp tục dò nghiệm thứ ba 

^RmíÃLM1ITIRf3][TI WÍcÃLci rT|f^1 

Xv 2 

L : R= 0 

Ta thu được nghiệm JC = 2 . Khử ba nghiệm trên rồi tiếp tục dò nghiệm thứ tư 

(^) R [TI IÃLPHÃÌ [TI R [~2~1 rn ísiá ícÃĩcl Q(T| (=j 
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l3 ^_ 2 K_ 3 H +3 K^ 

X=„ -1 

L-R= 0 

■Ta thu được nghiệm x = -l . Khử bốn nghiệm trên rồi tiếp tục dò nghiệm thứ năm 

® [Tì ÍTIIÃLPHÃ1 m (+1 m m ÍSHÌFĨ1 ÍCÃÍCÌ R [31 (=1 

13 Ma.th 

CaiVt Solve 

[AC] iCancel 
í 41 c► ]:Goto 

Không có nghiệm thứ năm => Đáp án chính xác là D 

Bài 4 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Tìm số nghiệm của phương trình 2* + 2^* = 3 : 

A. 1 B. 2 c. Vô số D. Không có 

nghiệm 
GIẢI 

■ Dò nghiệm thứ nhất của phương trình <=> 2* + 2^ -3 = 0 (điều kiện X > 0). 

ÍTỊ Í^ÌÍMÌ rn (▼) ÍÃĨPHAI ÍTI (R) (R) [+1 í~2i [#■] ÍVĨ1 íãĩphãi rn (F) (►») R [31 íshìfĩi ÍCÃĨCÌ rn 

(H „ „7 

13 Ma.th 

CaiVt Solve 


[hC] iCancel 
í 41 c► ::Goto 

Thấy ngay phương trình vô nghiệm => Đáp án chính xác là D 

Bài 5 -ỊTHPT Nhan Chính - Hẩ Nội 2017] 

Cho phương tr ình 2log 2 X+ log, Ị l - Vxj = log - Ịx - 2 \fx + 2 j. số nghiệm của phương tr ình là ; 

3 2 

A. 2 nghiệm B. Vô số nghiệm c. 1 nghiệm D. Vô nghiệm 

GIẢI 


■Dò nghiệm thứ nhất của phương trình <=> 21og 2 x + logj Ịl- \fx — log^ [x-2s[x + 2^ = 0 

3 2 

(X > 0 ). Lưu nghiệm thứ nhất vào A 

(JỊ (ỊõỊjũlíJl (T|(S)E]íỹì ® ŨỊ0S00E0 © [ỊpiìJTICR>g) 

B (M) C D (▼) cu (S)j^õHỹĩi Ịii®®«mRíTiíỹ^«m®í+ir2ií=i 

íshìftỊ ícãĩõì (T) {=} (»3 (rcO o 


^ 0 _Ma.th 0 Math À 

x= 0.6243584652 " _ 

L-R= " 0 0.6243584652 

■ Khử nghiệm X = A rồi dò nghiệm thứ hai 

® ® R R R ÍÃĨMl lin R ÍÃĨPHÃỊ F)Ị ITỊ ÍSHÌFĨ| ÍCÃLCÌ [=1 Í3l [=1 

13 Mith 

CaiVt Solve 

[AC] :Cancel 
L41Ln :Goto 

Không có nghiệm thứ hai => Đáp án chính xác là c 


Bài 6 -ỊThi HK1 chuyên Nguyễn Du - Đắc Lắc năm 2017] 
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Tìm số nghiệm của phương trình log (x - 2) 2 = 2log X+ log^— (x + 4) 

A. 3 B. 2 c. 0 D. 1 

GIẢI 

Dò nghiệm thứu nhất của phương trình log(x-2) 2 -21ogx-log jjq(x + 4) = 0 (x>0). Lưu 
nghiệm này vào A 

(M) CÒ HI co 0 [H ỊTỊ ® O BỊTỊQỘỊ) ® Q] Q] E1 ® Q] [0] (5> (g) 

IH CD (+] ® (=] SI ỊỘÃẸệ) (T| (=] fsHĨFTÌ IrõI F)Ị 

ì.09KKA-ZK)-ZÌỠ Ans+A 

x= 0.3722013233 

L-R= “ 0 0.3722813233 

Khử nghiệm X = A và tiếp tục dò nghiệm thứ hai: 

<s> <s> <S) (S> GO <3) <S) DU 0 CD s DU Q H o CD @ H (=] [5] {=} 

0 Math £ 

Continụe:[=] 

094762x1013 
L-R=-OũỘẾ6^i3 

Không có nghiệm thứ hai => Đáp số chính xác là D 


Mlth À. 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 12. GIẢI NHANH BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ - LOGARIT (Pl). 


1) PHƯƠNG PHÁP 1: CALC THEO CHIỀU THUẬN 


Bước 1 : Chuyển bài toán bất phương trình về bài toán xét dấu bằng cách chuyển hết các số hạng về 
vế trái. Khi đó bất phương trình sẽ có dạng vế trái > 0 hoặc vế trái < 0 

Bước 2 : Sử dụng chức năng CALC của máy tính Casio để xét dấu các khoảng nghiệm từ đó rút ra 
đáp số đúng nhất của bài toán . 

CALC THUẬN có nội dung : Nếu bất phương trình có nghiệm tập nghiệm là khoảng (a;b) thì bất 
phương trình đúng với mọi giá trị thuộc khoảng ( a;b ) 

*Chú ý: Nếu khoảng (ư;Z>) và (c,tì?) cùng thỏa mãn mà (ư,è)c(c,d) thì (c,tì?) là đáp án chính 
xác 


RVITTIRmV1f!i 

VDl-ÍChuvên Khoa học tư nhiên 2017 1 Bất nhương trình log, 

A. (-oc;-2) B. (4;+oc) C. (-2;l)u(l;4) 

(. 2x + l') 

lo g 3 , 

k x-1 ) 

D. (-oc;-2 

> 0 có tập nghiệm là 

ĩ)u(4;+oc) 


GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio 


^ fil [Tì (▼) [~ 2~1 í^ũì [3"1 fiì ÍT1 (ÃĨPHÃ) ÍTÌ [+ì [~n (▼) ÍÃĨPHẤÌ ÍTÌ R ITỊ 

logịílogsí^ẵv 

2 

> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án A 

+) CALC với giá trị cận trên X = —2—0.1 ta được 

ÍCÃĨÕÌ R f2l R fÕ1 R [TI [=1 

logị[log 3 [w> 

2 5.112841081 

Đây là 1 giá trị dương vậy cận trên thỏa 
+) CALC với giá trị cận dưới X = -10 5 

ÍCÃĨCÌ R m fõ1 í^ì f5l m Í^Ị 

logị[log 3 [w> 

2 0.6644799282 

Đây là 1 giá trị dương vậy cận dưới thỏa 
Tới đây ta kết luận đáp án A đúng 

> Tương tự như vậy ta kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án B thì ta thấy B cũng đúng 

> A đúng B đúng vậy Au B là đúng nhất và D là đáp án chính xác 


❖ Cách tham kháo : Tự luận 

f 

■ Bất phương trình logj log 3 


2 V 


2x+l 
x — l 


>logi 1 (1) 
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Vì cơ số ^ thuộc (0;l) nên (!)<=> log 


3 , <l<=>l0g 3 

X — ì x-ì 


<log 3 3 (2) 


, 4-1 9 r + 1 X — 4 

Vì cơ số 3 > 1 nên (2) o —<3«3-—>0o —>0o 


X — 1 


Xét 
2x + ỉ 


x-1 


>0 


log 


2x + l 


>0 


x-ỉ 
Kết họp đáp số 


điều 
2x + l 
x-ỉ 


x-ì 
kiện 


x — 1 


>0 


, 2x + l 

log 3 > log 3 1 


2x +1 , X + 2 _ 

<=> >!<=> ——> 0 <=> 


X — 1 


X — 1 


x>4 

X < 1 


và điều kiện 


X > 1 

X < -2 


ta được 


X — 1 

X >4 
X < -2 


X > 4 

X < 1 

tồn 

X > 1 

X < -2 


tại 






Bình luân : 

Ngay ví dụ 1 đã cho chúng ta thấy sức mạnh của Casio đối với dạng bài bất phương trình. 
Neu tự luận làm nhanh mất 2 phút thì làm Casio chỉ mất 30 giây 


Trong tự luận nhiều bạn thường hay sai lầm ở chỗ là làm ra đáp số 


X > 4 

X < 1 


là dừng lại mà 


quên mất việc phải kết hợp điều kiện 


X > 1 

X < -2 


• Cách Casio thì các bạn chú ý Đáp án A đúng , đáp án B đúng thì đáp án họp của chúng là 
đáp án D mới là đáp án chính xác của bài toán. 


VD2 -[Chuyên Thái Bình 2017 ] Giải bất phương trình T 4 > 5 r 2 : 

A. xe(-oc;-2)u(log 2 5;+oc) B. xe(-oc;-2]u(log 2 5; + oc) 

c. X e (-cc;log 2 5-2)u(2;+cc) D. X e (-oc;log 2 5-2]u[2;+oc) 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển bất phương trình về bài toán xét dấu 2 ' “ 4 -5 X ~ 2 > 0 

> Vì bất phương trình có dấu = nên chúng ta chỉ chọn đáp án chứa dấu = do đó A và c loại 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio 

í^í^ìíÃLPHÃìmí^ìRrdnc^Rísií^ìíÃĩPHÃìmRíTi 

0 M;,.th 

2?-: 2 -4_ịịv--2I 

> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án B và D 
+)CALC với giá trị cận trên X = -2 ta được 

ÍCÃĨÕÌ R Í~2Ì [=1 

H Ms.th A 

^ ^ 624 

625 

+)CALC với giá trị cận dưới X = -10 5 

ÍCÃĨÕÌ R ÍTỊ fõỊ í^ìísl ÍTI [=1 
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Math ERRŨR 

[AC] iCancel 
í 41 c:Goto 

số -10 5 là số quá nhỏ để máy tính Casio làm việc được vậy ta chọn lại cận dứoi X = —10 

ÍCÃĨẽl R Ịll |~ÕỊ f=1 

0 Mstth À 

2?í2-4_FjK-£ 

7.92231625lxm 28 

Đây cũng là một giá trị dương vậy đáp án nửa khoảng (- cc;-2] nhận 

> Đi kiểm tra xem khoảng tương ứng (- oc;log 2 5 - 2] ở đáp án D xem có đúng không, nếu sai 
thì chỉ có B là đúng 

+) CALC với giá trị cận dưới X = log 2 5-2 

ícÃĩcìRíTimRRíTimíH] 

0 Mstth Á 

2X 2 -4_ự ị X-2 

Ũ.9443665781 

+) CALC với cận trên X = 10 

@0001 

0 Math À 

7.922S16251xm 2S 

Đây cũng là 2 giá trị dương vậy nửa khoảng (- oc;log 2 5-2] nhận 

> Vì nửa khoảng (-oc;log 2 5-2] chứa nửa khoảng (-oc;-2] vậy đáp án D là đáp án đúng 
nhất 


❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Logarit hóa 2 vế theo cơ số 2 ta được log 2 ị2 x “ 4 j > log 2 (5*“ 2 ) <í> X 2 -4 > (x - 2)log 2 5 

(x-2)(x + 2-log 2 5) > 0 <í> 

■ Vậy ta chọn đáp án D 

❖ Bình luân : 

• Bài toán này lại thể hiện nhược điểm của Casio là bấm máy sẽ mất tầm 1.5 phút so với 30 
giây của tự luận. Các e tham khảo và rút cho mình kinh nghiệm khi nào thì làm tự luận khi 
nào thì làm theo cách Casio 

• Các tự luận tác giả dùng phương pháp Logarit hóa 2 vế vì trong bài toán xuất hiện đặc điểm 
“ có 2 cơ số khác nhau và số mũ có nhân tử chung” các bạn lưu ý điều này 


X > 2 

x<log 2 5-2 


VD3-[Thi HSG tỉnh Ninh Bình 2017 ] 

Tìm tập nghiệm s của bất phương trình 2.2* + 3.3 r -6' +1 >0 : 

A. s =(2;+oc) B. s = (0;2) C. S = R D. (-oc;2) 

GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 
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> Nhập vế trái vào máy tính Casio 

I~ 2 Ì íxi m EẼ 5 ] IÃĨPHÃ1 ÍT1 1+1 [31 Ixì [TI [ã*] IÃĨPHÃ1 ÍTI (R> R Í6i íã 5 ] IÃĨPHÃÌ m (Ê-) 

ffl(D 

2x2*+3x3*-6*+Ì| 


> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án A 

+) CALC với giá trị cận trên X = 10 ta được 

ÍCÃĨÕÌITỊ [Õ~l (=1 

0 Mã.th Ả 

2x2*+3x3*-6*+1 

-60286930 

Đây là 1 giá trị âm vậy đáp án A loại dẫn đến c sai 

> Tương tự như vậy ta kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án B 
+) CALC với giá trị cận trên X = 2-0.1 

ÍCÃĨCÌ [~2Ì R fÕ1 n m [=1 

0 Math À 

2x2*+3x3*-6*+1 
2.560625473 

+) CALC với giá trị cận dứoi X =0+0.1 

ÍCÃLCÌ fÕ11+1 fÕ1 n rn 1=1 

0 Math Ả 

2x2*+3x3*-6*+1 

5.295685248 

Cả 2 giá trị này đều dương vậy đáp án B đúng 

> Vì D chứa B nên để xem đáp án nào đúng nhất thì ta chọn 1 giá trị thuộc D mà không B 
+) CALC với giá trị X = -2 

HEỊDi 

0 Math À 

2x2*+3x3*-6*+1 

65 

36 

Giá trị này cũng nhận vậy D là đáp án chính xác 


❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Bất phương tr ình <=> 2.2* + 3.3* +1 > 6* <=> 2. 




v°y 


+3. 


í 




+ 




v°y 


>1 


«2. 




+ 3. 


v3y 

Đặt /(x) = 2. 


(-) 

UJ 

(ị Y 


+ 




> 1 ( 1 ) 


+ 3. 


v6y 

íịỴ ( \ \ 


+ 




r\\ 


6 


ln 


+ 3. 


Ta có /'( x) = 2. 

v-v v-v 

=> Hàm số / (x) nghịch biến trên R 
Khi đó (2) <^>x<2 


khi đó (1) <=>/(*)>/( 2) (2) 

í Ị Ỵ / 1 \ / 1 y Ị \ 

6 . 


In 


+ 




ln 




< 0 với mọi X 
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• Bình luân : 

• Tiếp tục nhắc nhở các bạn tính chất quan trọng của bất phương trình : B là đáp án đúng 
nhưng D mới là đáp án chính xác (đúng nhất) 

• Phần tự luận tác giả dùng phương pháp hàm số với dấu hiệu “Một bất phương trình có 3 
số hạng vói 3 cơ số khác nhau” 

• Nội dng của phương pháp hàm số như sau : Cho một bất phương trình dạng f(u)>f(v ) 
trên miền [ a;b ] nếu hàm đại diện f (t) đồng biến trên [a;b] thì u>v còn hàm đại diện 
luôn nghịch biến trên \a\b\ thì u < V 


2) Phương pháp 2 : CALC theo chiều nghịch 

Bước 1 : Chuyển bài toán bất phương trình về bài toán xét dấu bằng cách chuyển hết các số hạng về 
vế trái. Khi đó bất phương trình sẽ có dạng vế trái > 0 hoặc vế trái < 0 

Bước 2 : Sử dụng chức năng CALC của máy tính Casio để xét dấu các khoảng nghiệm từ đó rút ra 
đáp số đúng nhất của bài toán . 

CALC NGHỊCH có nội dung : Nếu bất phương trình có nghiệm tập nghiệm là khoảng ( a\b ) thì 
bất phương trình sai với mọi giá trị không thuộc khoảng (a;b) 


Ví dụ minh họa 

( 

VDl -rChuyẽn Khoa học tự nhiên 2017 ] Bất phương trình logj log 3 


2 V 


2x + l 

X —1 


> 0 có tập nghiệm là 


A. (-oc;-2) B. (4;+oc) 

GIẢI 


c. (-2;l)u(l;4) D. (-oc;-2)u(4;+ oc) 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio 

^□1 fil rn (?) [~2~1 (►)(►) í^ũl [3"1 (►) fiì ÍTIÍÃLPHÃ) Í)1 R í~n (?) ÍÃĨPHẤÌ rn RITỊ 

log^logstiãy 

2 


> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án A 

+) CALC với giá trị ngoài cận trên X = —2+0.1 ta được 

@0[Di mn É (D 

0 Mìth 

Math ERRŨR 

HhC] iCancel 
í 41 c►::Goto 

Vậy lân cận phải của -2 là vi phạm => Đáp án A đúng và đáp án c sai 

> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án B 

+) CALC với giá trị ngoài cận trên X =4-0.1 ta được 

(?) ÍCÃĨCIR R ÍÕ1 nn m [=1 

log^logstKrr) 

-Ọ.01493060966 

Đây là giá trị âm. Vậy lân cận tráii của 4 là vi phạm => Đáp án B đúng và đáp án c sai 

> Đáp án A đúng B đúng vậy ta chọn họp của 2 đáp án là đáp án D chính xác. 

VD2-[Chuyên Thái Bình 2017 ] Giải bất phương trình 2* 2 - 4 > 5*“ 2 : 

A. xe(-oc;-2)u(log 2 5;+oc) B. X e (- oc;-2]u(log 2 5;+ oc) 
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c. X e (- <x;log 2 5-2)u(2;+ oc) D. X e (- csc;log 2 5-2]u[2;+ oc) 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển bất phương trình về bài toán xét dấu 2* ~ 4 -5*“ 2 > 0 

> Vì bất phương trình có dấu = nên chúng ta chỉ chọn đáp án chứa dấu = do đó A và c loại 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio 

IT) IÃĨPHÃ1171EÉ R [41 (^) R [~5i íã^ lÃLPHÃi 171R ÍTI 

2? : : 2 -4_pj---2i 

> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án B 

+)CALC với giá trị ngoài cận trên-2 là X = —2+0.1 ta được 

ÍCÃĨÕÌ R [~2Ì (+1 fÕ1 n ÍTỊ [=1 

0 Math Ả 

2? : : 2 -4_pj---2 

" Ũ.7612502142 

Đây là 1 giá trị dương (thỏa đề bài) mà đáp án B không chứa X = —2+0.1 => Đáp án B sai 

> Đáp án A, c, B đều sai vậy không cần thử thêm cũng biết đáp án D chính xác 

VD3-rThi HSG tỉnh Ninh Bình 2017 ] 

Tìm tập nghiệm s của bất phương trình 2.2* + 3.3* - 6* +1 > 0 : 

A. s = (2;+oc) B. 5 = (0;2) c. S = R D. (-oc;2) 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Nhập vế trái vào máy tính Casio 

ỊTĨ[X)(Tl®(ÃỊD[T)(g)(+)(3](X)(3]®(ÃỊD 0 (g) R m í^ì IÃĨPHÃÌ m c^) 

mm 

2*2*+3x3*-&*+\ị 

> Kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án A 

+) CALC với giá trị ngoài cận dưới 2 ta chọn X = 2-0.1 

@ d] 0 GO GD ŨD (=] 

0 Hath À 

2x2*+3*3*-6*+1 
2.560625473 

Đây là 1 giá trị dương (thỏa bất phương trình) vậy đáp án A sai dẫn đến đáp án c sai 

> Tương tự như vậy ta kiểm tra tính Đúng Sai của đáp án B 
+) CALC với giá trị ngoài cận dưới 0 ta chọn X = 0-0.1 

ỊệÃỊệ) GD 0 [0] GD ŨD (=] 

0 Math Ả 

2x2*+3x3*-6*+1 
4.71798256Ị 

Đây là 1 giá trị dương (thỏa bất phương trình) => Đáp án B sai 

> Đáp án A, c, B đều sai vậy không cần thử thêm cũng biết đáp án D chính xác 
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BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -rThỉ thử chuyên Sư phạm Hà Nội lân 1 năm 2017 ] 

Bất phương trình ln [(x -1) (x - 2) (x - 3) + 1 ] > 0 có tập nghiệm là : 

A. (l;2)u(3;+oc) B. (l;2)n(3; + oc) c. (-oc;l)n(2;3) D. (-oc;l)u(2;3) 

Bài 2 -ỊTHPT Lương Thế Vinh - Hà Nội 2017 ] Tập xác định của hàm số y = /logj (x-l)-l là : 

A. [l;+oc) B. fl;fl c. (l;+oc) D *[v +X ì 

V 2J Ị_2 ) 

Bài 3 -rChuyên Khoa học tự nhiên 2017 ] Nghiệm của bất phương trình log A l Ịx 2 + X-6Ì > 1 là : 

A. X>1 B. X>\Ĩ5 c. x>l;x^2 D. 1<X< s,x*2 

Bài 4 -rChuyẽn Nguyễn Thị Minh Khai 2017 ] Giải bất phương trình tan ^ < tan ^ : 

V 7 J \ 7 J 

A. X < —2 B. X > 4 c. —2 < X < 4 D. X < —2 hoặc X > 4 

Bài 5 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Bất phương trình 2 X .3* < 1 có bao nhiêu nghiệm nguyên : 

A. 1 B. Vô số ^ c.o D. 2 

Bài 6 -ỊThỉ thử Báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017 ] Tập nghiệm của bất phương trình 
32.4* -18.2* +1 < 0 là tập con của tập 

A. (-5;-2) B. (-4;0) c. (l;4) D. (—3;l) 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -ÍThi thử chuyên Sư phạm Hà Nội lần 1 năm 2017 ] 

Bất phương trình ln [(x - 1 ) (x - 2 ) (x - 3 ) + 1 ] > 0 có tập nghiệm là : 

A. (l;2)u(3;+oc) B. (l;2)n(3; + oc) c. (-oc;l)n(2;3) D. (-oc;l)u(2;3) 

GIẢI 

❖ Casio cách 1 

■ Kiểm tra khoảng nghiệm (l;2) với cận dưới X =1 + 0.1 và cận trên X =2-0.1 

® CO @0000 s H) DỊ) 0IEỊDD m ÍÃĨPHÃÌ m f^Ị f~3~i m r+1 m m ÍCÃĨCÌ 
rnmfõiRmf=ií5ãjcìmRfõiRmf=i 

0 Hath À H HỉLth À 

lnCCX-1)Oí-2)lnCOÍ-1)ÍX-2)Ò> 

0.1578580846 ũ.09440067542 

Hai cận đều nhận => (l;2) nhận 

■ Kiểm tra khoảng nghiệm (3: + oc) với cận dưới X =3 + 0.1 và cận trên X = 10 9 

(^(^(^m^^mmmíÃLMimRíÃLMiRíTỉ MícÃLci ^irsií^iMíRCLi 

IR 

H Ms.th Á 13 Ms.th A 

lnCCX-l)CX-2)CX% lnCCX-l)CX-2)CX% 

0.2078268472 62.1697975 

Hai cận đều nhận =^> (3;+ cc) nhận 
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Tóm lại họp của hai khoảng trên là đúng => A là đáp số chính xác 

❖ Casio cách 2 

Kiểm tra khoảng nghiệm (l; 2) với ngoài cận dưới X = 1 -0.1 và ngoài cận trên X = 2 +0.1 

QỊị] GỊ 800000 HỊQỊ 10 Ị[ỊỊIDD ỈTIÍÃLmlíTlRíTìíTlí+líTlíTlícÃLcl 
ÍTỊ f +1 fõỊ rn ỊTỊ [= 1 ÍCÃĨCÌ ỊTỊ R ÍÕỊ R [TỊ [=1 

0 Math Ả 0 Math Ả 

ln((X-lXX-2lnax-ixx-2xx% 

-0.2626643095 -0.1042500214 

Hai cận ngoài khoảng (l; 2) đều vi phạm => Khoảng (l; 2) thỏa 

Kiểm tra khoảng (3: + oc) với ngoài cận dưới X = 3—0.1 và trong cận dưới (vì không có cận trên) 

ÍCÃĨÕÌ ÍTỊ R fõỊ R rn [= 1 ÍCÃĨĨ 1 m R RTỊ R ỊTỊ [=1 

H Hs.th A 0 Hs.th À 

ln((X-lXX-2)(Xi> ln((X-lXX-2XXi> 

-0.1875351238 0.2078263472 

Ngoài cận dưới vi phạm, trong cận dưới thỏa => Khoảng (3;+ oc) nhận 
Tóm lại họp của hai khoảng trên là đúng => A là đáp số chính xác 

Bài 2 -ỊTHPT Lương Thế Vinh - Hà Nội 2017 ] Tập xác định của hàm số y = ^logj (x-l)-l là : 

í 'Xl Í3 3 

A. [l;+oc) B. R c. (l;+oc) D. ^;+oc 

2 ° 


A. [l;+oc) 

GIẢI 

Điều kiện: log 05 (x-l)-l > 0 (trong căn >0) 

Kiểm tra khoảng nghiệm [l;+ oc) với cận dưới X = 1 và cận trên 10 9 

íiõưiì rõi R nri (►) ÍÃĨPHAÌ rn R ÍT 1 (^) R [Tì ÍCÃĨÕ 1 rn [=1 

13 Mãth 

Math ERROR 

[hC] iCancel 
í 41 c► ::Goto 

Cận dưới vi phạm => Đáp án A sai 

, f_ 3 

Kiêm tra khoảng nghiệm 


2 ;+0C , 


v 1; 2_ 


với cận dưới X =1 + 0.1 và cận trên X = 3 


(^) ícÃĩcl rn R ÍÕỊ R ÍTỊ [=1 ÍCÃĨCÌ íãl R ÍTỊ [=1 

0 Math Ả 0 II 

lofl 0 . B (X-l)-l loflo.B(X-l)-l 


Hath Ả 


Hai cận đều nhận 


2.321923095 

r 31 

1; — nhận 

l 2j 


0 


Kiểm tra khoảng nghiệm (l;+ oc) với cận trên X = 10 9 

ÍCÃĨCÌ rn fÕ 1 í^ì Í 9 l ÍTI [=1 

13 M; 

loo 0 . B (X-l)-l 


Cận trên bị vi phạm => c sai => D sai 


Ms.th A 


- 30.39735235 

Tóm lại A là đáp số chính xác 

❖ Casio cách 2 
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Dáp án A sai luôn vì cận 

Kiểm tra khoảng nghiệm 


Đáp án A sai luôn vì cận JC = 1 không thỏa mãn điều kiện hàm logarit 

( 3] ~ 3 

với ngoài cận dưới X = 1 - 0.1 và ngoài cận trên X =^ + 0.1 


v 1; 2 


^RRrsic^íÃĩPHÃìíTỊRrnc^RíTiícÃLcìíTiRrõirnrní^ 
MatK ERRŨR “ logo. bCX-Ì 7-1 


[AC] iCancel 

í 41 c► ]:Goto 


1.584962501 


, ( 3] 

Ngoài hai cận đêu vi phạm => 1;-^ nhận 

V 2_ 

3 

Hơn nữa X = -^ + 0.1 vi phạm => c và D loại luôn 

Bài 3 -rChuvẽn Khoa học tự nhiên 2017 ] Nghiệm của bất phương trình log A l (jt 2 + v-6j > 1 là : 

A. V>1 B. x>y[5 c. x>ỉ;x^2 Đ. l<x<y[5,x^2 

GIẢI 


❖ Casio cách 1 

Chuyển bất phương trình về dạng xét dấu log^Ị (v 2 +x- 


-6)-l>0 


Kiêm tra khoảng nghiệm X > 1 với cận dưới X = 1 + 0.1 và cận trên X = 10 9 

H H QỊB0Ũ ®@[T]iffl@Q]0(ẽ]@[ĩ]ffl®0[I]@® 

ÍCÃĨCÌ ÍTỊ ÍÕỊ í^ì Í9l ÍTI f=1 

0 Mstth 0 Hstth À 

Math ERR0R 100 J ,_ 1 ()( 2 + X-6) 

[AC] iCancel _ 

Goto 2 

Cận dưới vi phạm => A sai => c và D chứa cận dưới X =1+01. vi phạm nên cũng sai 
Tóm lại đáp số chính xác là B 

❖ Casio cách 2 

Kiểm tra khoảng nghiệm (l;2) với ngoài cận dưới X =1-0.1 và cận dưới X =1 + 0.1 

QỊĨ) CO @0000 s PỄP®? mwmR[3immmmícÃLcì 
mmrõiRmiHiíãÃEcìinRrõiRmiHi 

Math ERRŨR Ml,h Math ERRŨR 


Ms.th 


[AC] iCancel CAC] iCancel 

[*][►]:Goto C-I ] c ►]: Goto 

Cận dưới X = 1 + 0.1 vi phạm nên A , c , D đều sai 

Bài 4 -rChuyên Nguyễn Thị Minh Khai 2017 ] Giải bất phương trình 

A. x<—2 B. x>4 c. —2<v<4 

GIẢI 

❖ Casio cách 1 


( -O 

X —x —9 

í ^0 

tan — 

< 


l vj 


l 7 J 


D. x<—2 hoặc X >4 


Chuyển bất phương trình về dạng xét dấu 


í ^0 

X —x —9 

í ^0 


— 


l 7 ) 


l 7 J 


x -1 


<0 


Kiểm tra khoảng nghiệm x<—2 với cận dưới X = —10 và cận trên X =-2 

[4] in) @3 ÍSHĨFTÌ EFÌ (E> 0 (Z) H 

í^íMì MRrì c^íTic^íTiíã^íẤLPHÃirTiRíTiícÃLcìRíTirõií^iícÃLciRiTií^i 
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H Hs.th Ả 0 Mith Ả 

tan ( j) * 2 ~*~ 9 - 1 : t> tan ( j) * 2 ~ :: ~ 9 -t: > 

-3095.234007 ' 0 

Hai cận đều nhận => X < -2 nhận => Đáp số chính xác chỉ có thể là A hoặc D 
Kiểm tra khoảng nghiệm x>4 với cận dưới X = 4 và cận trên X = 10 

ÍCÃĨÕÌ Í4i [=1 ícaeõi rnrõi [=1 

0 Hath Ả 0 Mstth Ả 

tan ( j) k2 _k_9 -1: I> tan ( j) * 2 ~''~ 9 -1: I> 

0 -l.393067967x.Ti3 

Hai cận đều nhận => X > 4 nhận 
Tóm lại đáp số chính xác là D 

❖ Casio cách 2 

Kiểm tra khoảng nghiệm X < -2 với ngoài cận trên X = —2+0.1 và cận trên X =-2 

ỊgDIBI (Ặ Ị ÉD (p s Ixĩõ^Ị^g] (S)S_g) JÃ™i m ỹglIBMÃịPHÃÌCgBỊE^) Ẹ] 
í^iíH Mm c^íTK^mí^ìíÃĩPHÃìmRmícÃLcìRí^mrõinnmí^iícÃLcì 
SdKU ’ .' 

s Hath À 0 Mstth À 

tan (* 2 " K " 9 - 1 : t> tan ( j) k2 ~ :: ~ 9 -t: > 

4.435753544 ũ 

Ngoài cận trên X = -2+0.1 vi phạm nên A nhận đồng thời c sai 

Kiểm tra khoảng nghiệm x>4 với ngoài cận dưới X =4-0.1 và cận dưới X = 4 

ÍCÃĨÕÌ [4~ì R fo1 R íTỊ [=1ÍCÃĨÕÌ [4~ì [=1 

s Hath À 0 Mstth Á 

tan ( 7) x2 -x-9 -t; I> tan ( 7 ) * 2 -K-9 -t: 1 > 

0.Ộ6475662832 0 

Ngoài cận dưới X = 4—0.1 vi phạm nên B nhận đồng thời c sai 
Tóm lại A , B đều nhận nên hợp của chúng là D là đáp số chính xác 

Bài 5 -ÍTHPT HN Amsterdam 2017] Bất phương trình 2* .3* < 1 có bao nhiêu nghiệm nguyên : 

A. 1 B. Vôsố C.0 D. 2 

(Xem đáp án ở Bài 5 -phần 2 vì phương pháp sau tỏ ra hiệu quả hơn hắn) 


Bài 6 -ỊThi thử Báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017 ] Tập nghiệm của bất phương trình 
32.4 X -18.2* +1 < 0 là tập con của tập 

A. (-5;-2) B. (-4;0) c. (l;4) D. (— 3;l) 

(Xem đáp án ở Bài 6 -phần 2 vì phương pháp sau tỏ ra hiệu quả hơn hắn) 


Trang 108 
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TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 13. GIẢI NHANH BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ - LOGARIT (P2). 


1) PHƯƠNG PHÁP 3: LẬP BẢNG GIÁ TRỊ MODE 7 


Bước 1 : Chuyển bài toán bất phương trình về bài toán xét dấu bằng cách chuyển hết các số hạng về 
vế trái. Khi đó bất phương trình sẽ có dạng vế trái > 0 hoặc vế trái < 0 

Bước 2 : Sử dụng chức năng lập bảng giá trị MODE 7 của máy tính Casio để xét dấu các khoảng 
nghiệm từ đó rút ra đáp số đúng nhất của bài toán . 

*Chú ý: Cần làm nhiều bài toán tự luyện để từ đó rút ra kinh nghiệm thiết lập Start End Step hợp lý 


Ví dụ minh họa 

, í 2x -Ị- \ 3 

VDl -rChuyẽn Khoa học tự nhiên 2017 ] Bât phương trình logj log 3 ——— > 0 có tập nghiệm là 

ỉv x-lJ 


B. (4;+oc) 


C. (-2;l)u(l;4) D. (-oc;-2)u(4;+oc) 


A. (-oc;—2) 

GIẢI 

❖ Cách 3 : CASIO 

> Đăng nhập MODE 7 và nhập vế trái vào máy tính Casio 

B ỊTỊ ra ÍWÌ (TỊ (9) ỊTỊ (Ẽ^ (Ẽ^ ra ITỊ (Ẽ^ íll [TỊ ÍẦĨPHÃÌ [TI í+ì rn (9) ÍẤĨPHÃ1 

00E 


H Mã.th 


> Quan sát các cận của đáp số là -2;4;1 nên ta phải thiết lập miền giá trị của X sao cho X 
chạy qua các giá trị này . Ta thiết lập Start -4 End 5 Step 0.5 

(É É) E) ố] (É db (U GD E) d] (D 

13 . Mỉtth . _ 0 . Mỉtth 


H 

FÍKJ 


K 

F(KJ 

-| 

E.Ể99E 

Ì.DÕDÕ 

1E 
lĩ 

mầỄ 

-□■□BE 

□ 


ẼRRuR 

19 

M.E 

□.□ESẼ 


-2 4 

Quan sát bảng giá trị ta thấy rõ ràng hai khoảng (- oc;-2) và (4; + oc) làm cho dấu của vế 
trái dương. => Đáp số chính xác là D 
VD2-rChuvẽn Thái Bình 2017 ] Giải bất phương trình 2* 2 - 4 > 5 X ~ 2 : 

A. X e (-cc;-2)u(log 2 5;+oc) B. X e (-oc;-2]u(log 2 5;+oc) 

C. X e (-oc;log 2 5-2)u(2;+oc) D. X e (-csc;log 2 5-2]u[2;+oc) 

GIẢI 

❖ Cách 3 : CASIO 

> Bất phương trình <=> 2 ' ~ 4 -5 X ~ 2 > 0 .Đăng nhập MODE 7 và nhập vế trái vào máy tính 
Casio ImõdẽIỊTỊ mỊ^ 5 ]ÍÃÍPHÃ]mí]ữìR |4| (^RÍ5lÍ^ỊỊÃiMỊrnRin 

[3 Hath 

fQ0=< 2-4 -5 x-2 


> Quan sát các cận của đáp số là -2; 2; log 2 5 « 2.32;log 2 5 - 2 « 0.32 nên ta phải thiết lập miền 
giá trị của X sao cho X chạy qua các giá trị này . Ta thiết lập Start -3 End 3 Step 1:3 

Trang 109 Tài liệu lưu hành nội bộ 






















XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_ 0 _ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017 , 

(D (D 0 (D (IỊ [Di □□ EE) (3] (D 

0 _ Math _ 0 Msrth 



K 

F (Kì 


K 

F(K) 

9 

lũ 


□.□001 

□.□995 

15 

15 


-□.155 

□ 

11 

□.9999 

-B-mÕ 

n 

9.9999 

I.DI 16 


0 2 

Quan sát bảng giá trị ta thấy rõ ràng hai khoảng (-cc;0.32 = log 2 5) và (2;+oc) làm cho 

dấu của vế trái dương. => Đáp số chính xác là c 
VD3-[Thi HSG tỉnh Ninh Bình 2017 ] 

Tìm tập nghiệm s của bất phương trình 2.2* + 3.3* - 6* +1 > 0 : 

A. s = (2;+oc) B. 5 = (0;2) c. S = R D. (-oc;2) 

GIẢI 

❖ Cách 3 : CASIO 

> Đăng nhập MODE 7 và nhập vế trái vào máy tính Casio 

ImõdẽỊ [z]JI] g) ỊT1 ÍÃÌM1 m Í+1Í31 [xi íãl í^ì ÍÃĨM1 m (^) R [61 í^ì ÍÃĨPHÃÌ 

□](§)(+) cn 

0 Hath 

f(X)=<x3 x: 6 x +l 


> Quan sát các cận của đáp số là 0; 2 nên ta phải thiết lập miền giá trị của X sao cho X chạy 
qua các giá trị này . Ta thiết lập Start -4 End 5 Step 1 

ÉKDBàÉdipmdl 

0 . Math 


!■! 

F(KJ 

B 


□ 

9 

-1 li 


2 

Quan sát bảng giá trị ta thấy rõ ràng hai khoảng (- oc; 2) làm cho dấu của vế trái dương. => 
Đáp số chính xác là c 


2) PHƯƠNG PHÁP 4 : LƯỢC ĐÒ CON RÂN 


Bước 1 ; Chuyển bài toán bất phương trình về bài toán xét dấu bằng cách chuyển hết các số hạng về 
vế trái. Khi đó bất phương trình sẽ có dạng vế trái > 0 hoặc vế trái < 0 

Bước 2 : Sử dụng CALC tìm các giá trị tới hạn của (làm cho vế trái = 0 hoặc không xác định ). Dấu 
của bất phương trình có trong các khoảng tới hạn là không đổi. Dùng CALC lấy một giá trị đại diện 
để xét dấu. 

Chú ý : Qua 4 phương pháp ta mới thấy trong tự luận thì lược đồ con rắn là lợi hại nhất nhưng trong 
khi thi trắc nghiệm thì lại tỏ ra yếu thế vì khó dùng và khá dài dòng 

Ví dụ minh họa 


_ , ( 2x + l^ 

VDl -rChưyẽn Khoa học tự nhiên 2017 ] Bât phương trình logj log 3 ——— > 0 có tập nghiệm là 

ìv x ~ ỉ J 

A. (-oc;-2) B. (4; + oc) c. (-2;l)u(l;4) D. (-oc;-2)u(4;+oc) 


GIAI 


❖ Cách 4 : CASIO 

> Đề bài xuất hiện các giá trị -2; 4; 1 ta CALC với các giá tri này để tìm giá trị tới hạn 

raíWìm(r)[Ti(^(^ra[T]c^íiìí^wmmmcT)iÃLPHÃìmRm 

lũg^ílũgsí^-V 

2 
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TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌT_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

> Lần lượt cALC với cá giá trị -2; 4; 1 

s (E) [2) (=) (ậ)s (Ã1 (=) ỊẽÃỊẽ) ỊT1 (=) 

Math ERROR lOOo.BÍlOBaíặỳ 

0 


[AC] iCancel 
[*][►]:Goto 

Math ERRŨR 


[hC] iCancel 
[*][►::Goto 

3 giá trị trên đều là giá trị trên đều là giá trị tới hạn nên ta chia thành các khoảng nghiệm 
(-oc;-2);(-2;l);(l;4);(4;+oc) 

> CALC với các giá trị đại diện cho 4 khoảng để lấy dấu là : —3;0; 2; 5 

ÍCÃĨÕÌ R [Tì Í=1 ÍCÃĨCÌ [TỊ Í=1 ÍCÃĨCÌ íil Í=1 


Math ERROR 


Mỉtth 


[AC] :Cancel 
[■I: [ : Goto 


H Mã.th jfc 

log 0 . 5 (lcig 3 (iặri> 

2.299638315 

0 Mã.th À 

log 0 . 5 (log 3 (iặri> 

-0.5508745383 

0 Mã.th À 

log 0 .s(log 3 (T?rJ> 

Ọ. 1190420922 

Rõ ràng khoảng nghiệm thứ nhất và thứ tư thỏa mãn => Đáp số chính xác là D 
VD2-Í Chuyên Thái Bình 2017 ] Giải bất phương trình 2* 2 - 4 > 5 X ~ 2 : 

A. X e (- oc; -2) u (log 2 5; + oc) B. X e (- oc; -2] u (log 2 5; + oc) 

c. X e(-oc;log 2 5-2)u(2;+ oc) D. xe(-oc;log 2 5-2]u[2;+oc) 

GIẢI 

❖ Cách 4 : CASIO 

> Đe bài xuất hiện các giá trị -2; log 2 5 - 2; 2; log 2 5 « 2.32 ta CALC với các giá tri này để tìm 

(2](glÃĩg 000000® (gỊIÃịg s 001 Ẹp 

raÍ5lÍTIRÍNlỊTỊ ỊTIRÍTỊ [=1 ícãlcIITI[= 1 ícÃĩclỊT^Ịf5l ỊTIRÍNlỊTỊrn 


(D 

2 


K 2 -4_5?í-2 

Ms.th A 


624 


625 

0 

Ma.th Á. 

K 2 -4_5?í-2 



s 

>tf2-4_rK-2 


Math À 


s 

2K £ -4_^K-2 


0 


Mstth À 


Ũ 


Ũ.9443665781 

Ta thu được hai giá trị tới hạn log 2 5 - 2 và 2 => Đáp số chỉ có thể là c hoặc D 

> Vì bất phương trình có dấu = nên ta lấy hai cận => Đáp số chính xác là D 

VD3-[Thi HSG tỉnh Ninh Bình 2017 ] 

Tìm tập nghiệm s của bất phương trình 2.2* + 3.3* - 6* +1 > 0 : 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_YLNACAL H Ộ_T RỢ_G LẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017. 

A. s = (2;+ cc) B. s = (0;2) c. S = R D. (-oc;2) 

GIẢI 

❖ Cách 4 : CASIO 

> Đe bài xuất hiện các giá trị 0; 2 ta CALC với các giá tri này để tìm giá trị tới hạn 

ỊTỊ [xỊỊTỊí^ 5 ]ÍẤĨPHÃlÍTI(R)[+1 Í3l[xi fã1 í^ 5 ]ÍẤĨPHÃ1 (TI (R> RỊ~6~1 Í-Ẽ 5 ]ÍÃĨPHÃIm(R) 
[+imícÃĩcirõ1f=1ícÃLc1ỊT|f=1 

0 Hath À 0 Hstth À 

2x2*+3x3*-6*+1 2x2*+3x3*-6*+1 

5 0 

Ta thu được 1 giá trị tới hạn X = 2 => Đáp số đúng là A hoặc D 

> CALC với các giá trị đại diện cho 2 khoảng để lấy dấu là : 1;3 

ÍCÃĨÕÌ R [~ 2 Ì [=1 (^)ÍCÃĨCÌ [TỊ [=1 ỊcÃĩcl ni Í=1 

0 Hath À 0 Hstth À 

2x2*+3x3*-6*+1 2x2*+3x3*-6*+1 

8 -118 

Ta cần lấy dấu dương => Đáp số chính xác là D 


BÀĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -ÍThi thử chuyên Sư phạm Hà Nội lân 1 năm 2017 ] 

Bất phương tr ình ln [(x -1) (X - 2) (x - 3) +1] > 0 có tập nghiệm là : 

A. (l;2)u(3;+oc) B. (l;2)n(3; + oc) c. (-oc;l)n(2;3) D. (-oc;l)u(2;3) 


Bài 2 -1THPT Lương Thế Vinh - Hà Nội 2017 ] Tập xác định của hàm số y = ^log, (x-l)-l là : 
A. [l;+oc) B. íl;^l c. (l;+oc) D *[v +<x ì 

V \_2 J 

Bài 3 -[Chuvẽn Khoa học tự nhiên 2017 ] Nghiệm của bất phương trình log A l (x 2 + X - 6 j > 1 là : 

B. X>y/E c. x>l;x^2 D.l<x<V5,x^2 


A. X>1 B. X>v5 c. x>l;x^2 

Bài 4 -rChuyẽn Nguyễn Thị Minh Khai 2017 ] Giải bất phương trình 


( -O 

X —x—y 

í 

tan — 

< 


l vj 


l 7 J 


x-l 


A. X < —2 B. X > 4 c. —2 < X < 4 D. X < —2 hoặc X > 4 

Bài 5 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Bất phương trình 2 X ,3 X < 1 có bao nhiêu nghiệm nguyên : 

A. 1 B.VÔSỐ _ c.ố D. 2 

Bài 6 -[Thỉ thử Báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017 ] Tập nghiệm của bất phương trình 
32.4 X -18.2 X +1 < 0 là tập con của tập 

A. (-5;-2) B. (-4;0) c. (l;4) D. (-3;l) 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_•_s_s_ 


Bài 1 -ÍThi thử chuyên Sư phạm Hà Nội lần 1 năm 2017 ] 

Bất phương tr ình ln [(x -1) (x - 2) (x - 3) +1] > 0 có tập nghiệm là : 

A. (l;2)u(3;+oc) B. (l;2)n(3; + oc) c. (-oc;l)n(2;3) D. (-oc;l)u(2;3) 

GIẢI 

❖ Casio cách 4 
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TÓM TẮTMTHUẬT_SỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2gi7_. 

■ Kiểm tra các giá trị 1; 2; 3 

@01000000ITIRITIíTIITIIÃLPHÃÌíTIRrãlíTII+ìrnmícÃLCÌ 
rn 1=1 icÃĩcì m 1=1 [CÃĨCÌITI 1=1 

s Mãth A 0 Hath Á 0 Hath À 

lnCCX-l)CX-2)CX% ln(a-lXX-2)(Xi> ln((X-lXX-2XXi> 

Ũ 0 0 

Cả 3 giá trị trên đều là giá trị tới hạn => Chia thành 4 khoảng nghiệm (- oc;l);(l;2);(2;3);(3;+ oc) 

_ 3 5 

■ cALC với 4 giá trị đại diện cho 4 khoảng này là 0; ị ; ^; 4 

^(Z)(^m(^(^mRm«mR«Rm mícÃLci í=ir5ií=imíRã) 

ÍR 

Math ERRŨR 


Hith 


[hC] iCancel 
í 41 c► ::Goto 

0 Math Á 

ln((X-lXX-2XX% 
1,945910149 


0 Maith A 0 Math A 

lnCCX-l)CX-2)a> lnCCX-l)CX-2)a> 
0.3104537311 -0.4700036292 


Ta cần lấy dấu dương => Lấy khoảng 2 và khoảng 4 => A là đáp số chính xác 

Bài 2 -ỊTHPT Lương Thế Vinh - Hà Nội 2017 ] Tập xác định của hàm số y = /logj (x-l)-l là : 

3~| Í3 ^ 

A. [l;+oc) B. 1;^ c. (l;+oc) D. ^;+oc 

2J |_2 ) 

GIẢI 

❖ Casio cách 4 

, 3 

Tập xác định log 2 (x -1) -1 > 0 . Kiếm tra các giá trị 1; ^ 

^RRR(^ÍÃRmRíT)(^)RíT)ícÃLCÌíTỊ[=)(^ícÃLCÌ[y)RíT)[=) 


Math ERROR 


0 í 

IMo.bCX-D-Ĩ 


[hC] iCancel 

í 41 c► ::Goto 


0 


í 3^1 


(3 ì 



—;+ oc 

l 2 J 


u J 


Mlth ầ, 


Cả 2 giá trị trên đều là giá trị tới hạn => Chia thành 3 khoảng nghiệm (- oc;l); 

■ CALC với 3 giá trị đại diện cho 4 khoảng này là 0; 1.25; 2 

(£) (£) (S) ÍTI0) (g) ÍTIR rn IÃĨPHÃÌ m RIÃĨPHÃÌ o m |SHÌFTÌ IcÃEcl (=) ÍTI [=1ÍSHÌFTÌ Irclì 
ÍR 

0 Mstth 0 Hstth À 0 H; 

Math ERRŨR log 0 . 5 Oí-lVl logo.sCX-D-l 

[AC] iCancel „ 

ĩ [mi Goto 1 

Ta cần lấy dấu dương => Lấy khoảng 2 => B là đáp số chính xác 

Bài 3 -rChuvên Khoa học tự nhiên 2017 ] Nghiệm của bất phương trình log r _, (x 2 + X-6) >1 là : 

A. X>1 B. X>V5 C. x>l;x^2 D. 1<X<V5,X^2 

GIẢI 

❖ Casio cách 3 


-1 
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TÓM TẮT_KỸ_THUẬT SỬ DUNG CASIOr_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Bất phương trình <=> log A l (x 2 +x-ó)-l > 0 . Quan sát đáp số xuất hiện các giá trị 1;2; \Ỉ5 « 2.23 . 
Sử dụng MODE 7 với Start 0 End 3 Step 0.25 

ÍMÕDẼI 0@ ® m E1 m (g) HI m © E1 HI m B É (g) B m (U (U S] 

[=] cm [=] CÕ] CZD cm em 


9 


F(KÌ 

ERROR 

lũ 

E.E 5 

EIBE 

11 

Ẽ .5 

1.0909 


Hs.th 


2 

Rõ ràng X > V5 « 2.23 làm cho vế trái bất phương trình nhận dấu dương => B là đáp án chính xác 
Bài 4 -rChuvẽn Nguyễn Thị Minh Khai 2017 ] Giải bất phương trình ( tan —ì < í tan —ì 

B. x>4 c. -2 < X < 4 


( -O 

X -x-9 

( n\ 

tan — 

< 

tan — 

l vj 


l 1) 


A. x<-2 

GIẢI 

❖ Casio cách 3 


Chuyển bất phương trình về dạng xét dấu 


D. X < -2 hoặc X > 4 


( 

X -x-9 

í ^0 

tan — 

— 


l vj 


l 1) 


<0 


Quan sát đáp số xuất hiện các giá trị -2; 4 . Sử dụng MODE 7 với Start -4 End 5 Step 0.5 

fsHĨFTÌ ÍMÕDẼ1 [TỊ ỊmõdẽỊ in ítãii] rÉì ísiÌTÌ fcĩ(FÌ (▼) ÍTỊ (g) Ị71 EẼ 5 ] ÍÃĨPHÃÌ rn íã^ì R ÍÃĨPHÃÌ rn R [~9Ì 
(^Rí^íii Mm c^rTic^mí^iíÃLPHÃimRíTií^ií^iRRí^rsií^rõi 
QCEI© 


Hs.th 


H 

F (Kì 


K 

F(K) 

mầầ 

- 11.1 

11 

1 E 

iĩ 

mM 

I.D 99 M 

ri 

- 1.5 

Uũ.I 9 Ẽ 

19 

M .5 

-ũ. DĨ 


Mlth 


Ịj 

i 
Ẽ 

-2 4 

Quan sát bảng giá trị. Rõ ràng X < -2 và X > 4 làm cho vế trái bất phương trình >0 => D là đáp 
án chính xác 

Bài 5 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Bất phương trình T ,3 X < 1 có bao nhiêu nghiệm nguyên : 

A. 1 B.VÔSỐ C.0 D.2 

GIẢI 

■ Chuyển bất phương trình về dạng xét dấu T ,3 X -1 < 0 

■ Tìm cận thứ nhất bằng chức năng SHIFT SOLVE 

|T| Í^ỊỊÃỈMỊrn Í^KR) [Xi Í3| í^ 5 ] ÍÃÍPHÃ] rn C^) R ỊTỊ f=| ÍSHÌFĨ1ÍCÃĨCÌ ỊTỊ [=1 

0 Math £ 

2*^3M 

x= 0 

L-R= 0 

■ Khử cận thứ nhất và tiếp tục dò cận thứ hai 

(^) ÍTI ($) (g) ÍTIR IÃĨPHÃ1 rn ÍSHÌFĨÌ ÍCÃLCÌ R ÍTỊ (=1 

Xv -1 - 584962501 
L-R= 0 

Vậy ta dự đoán khoảng nghiệm là (-1.5849...;0) . Kiểm tra dấu bằng cách lấy giá trị đại diện 

X = —1 

01001 =] 
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E Ms.th A 

2* 2 x 3 x -1 

.1 

"3 

Ta thấy dấu - vậy khoảng nghiệm là (-1.5849...;0) => có 1 nghiệm nguyên X = -1 
=> Đáp số chính xác là A 

Bài 6 -rThỉ thử Báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017 ] Tập nghiệm của bất phương trình 
32.4* -18.2* +1 < 0 là tập con của tập 

A. (-5;-2) B. (-4;0) c. (l;4) D. (-3;l) 

GIẢI 

❖ Casio cách 3 

■ Sử dụng MODE 7 với Start -6 End 6 Step 1 

IÃĨPHÃÌ (TI R rn I~8i (xi (TI í^ 5 ] IÃĨPHÃ1 (TI CR> 1+1 m 1=1 í=ì 

B O (U © ẼỊ UI p 

0 . Mỉtth . 0 Math 


H 

FÍKJ 




F(KJ 

-LỊ 

ũ 


5 


-1.5 


-ũ. 15 


Ẽ 

-1 

ũ 

-5 

-1.5 

-3 

ĩ 

□ 

15 


Quan sát bảng giá trị. Rõ ràng khoảng nghiệm làm cho vế trái - thuộc khoảng (-4;0) 
=> B là đáp án chính xác. 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 14. TÌM SỐ CHỮ SỐ CỦA MỘT LŨY THỪA. 


1) BÀI TOÁN MỞ ĐẦU 


Hôm nay tôi lại nhận được 3 bài toán của thầy BìnhKami, 3 bài toán này liên quan đêh so sánh 2 
lũy thừa cùng cơ sô'. 

Bài toán 1 : So sánh 2 lũy thừa 32 10 và 16 15 
Bài toán 2 : So sánh 2 lũy thừa 2 100 và 3 70 
Bài toán 3 : So sánh 2 lũy thừa 2 2017 -5 999 

Đối với bài toán số 1 thì tôi đã biết cách làm rồi, cơ sô'32 và cơ sô'16 đêu có thể đưa về cơ sô' 2, 
vậy 32 10 =(2 5 ) 10 =2 5 ' 10 = 2 50 và 16 15 = ( 2 4 ) 15 = 2 4 ' 5 = 2 60 . Vậy 32 10 <16 15 

Đối với bài sô'2 không thể đưa về cùng cơ sô'2 hay 3 vì vậy tôi dùng sự trợ giúp của máy tính 
Casio, tôi sẽ thiết lập hiệu 2 100 - 3 70 nếu kết quả ra một giá trị dương thì 2 100 > 3™ , thật đơn giản 
phải không !! 

H]©[]][õ][õ]®0[Ì]©II][õ]®(D 

0 Mj.th Ả 

2lO0_g7O 

-2.5ŨlS87854xm 33 

Hay quá ra một giá trị âm, vậy có nghĩa là 2 100 < 3 70 
Tương tự như vậy tôi sẽ làm bài toán sô'3 bằng cách nhập hiệu 2 2017 -5 999 vào máy tính Casio 

E) © CU ŨD (U 0 (S> E) CEI © H] d] CEI 

H Ms.th 

22017_^999l 

Và tôi bấm nút = 

13 Mãth 

Math ERRŨR 

CAC] :Canoel 
]c► ]:Goto 

Các bạn thấy đấy, máy tính không tính được. Tôi chịu rồi!! 


Để so sánh 2 lũy thừa có giá trị quá lón mà máy tính Casio không tính được thì chúng ta 
phải sử dụng một thủ thuật, tôi gọi tắt là BSS. Thủ thuật BSS dựa trên một nguyên tắc so 
sánh như sau : Nếu số A có n + \ chữ số thì luôn lón hon số B có n chữ số. 

Ví dụ như số 1000 có 4 chữ số sẽ luôn lón hon số 999 có 3 chữ số. 

Vậy tôi sẽ xem 2 2107 và 5 999 thì lũy thừa nào có số chữ số nhiều hon là xong. 

Đê làm được việc này tôi sẽ sử dụng máy tính Casio nhưng vói tính năng cao cấp hon, 
các bạn quan sát nhé : 

Đầu tiên là vói 2 2017 

íÃLPHÃimf2ifõimmíi5iif2immmmíHi 

13 Mãth Ả 

Int(2Ũ171ogC2bi> 
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Vậy tôi biết 2 2017 có 608 chữ số 
Tiếp theo là với 5 999 

ÍÃĨPHAI1+11~9i I~9i rõi p^ii [~5i m m [+1 m f^Ị 

H Ma.th A. 

Int(9991og(5))+l 

699 

Vậy 5 999 có 699 chữ số 

Rõ ràng 608 > 699 hay 2 2017 < 5 999 . Thật tuyệt vời phải không !! 

❖ Bình luận nguyên tắc hình thành lệnh tính nhanh Casio 

> Ta thấy quy luật 10 1 có 2 chữ số, 10 2 có 3 chữ số ... 10* sẽ có Ả: +1 chữ số 

> Vậy muốn biết 1 lũy thừa A có bao nhiêu chữ số ta sẽ đặt A = 10" . Để tìm k ta 
sẽ logarit cơ số 10 cả 2 vế khi đó k = log A . Vậy số chữ số sẽ là k + 1 = [log Áị +1 

> Lệnh Int dùng để lấy phân nguyên của 1 số. 


2)VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -ÍBải toán số nguyên tố Mersenne] Đầu năm 2016, Curtis Cooper và các cộng sự 
nhóm nghiên cứu Đại học Central Mis-souri, Mỹ vừa công bố số nguyên tố lớn nhất tại 
thời điểm đó. SỐ nghuyên tố này là một số có giá trị bằng M = 2 74207281 -1 . Hỏi số M có bao 
nhiêu chữ số. 

A. 2233862 B. 22338618 c 22338617 D. 2233863 

GIẢI 

❖ CASIO 

> Ta có M = 2 742007281 -1 <=> M + 1 = 2 742007281 

> Đặt M +1 = 10" <=> 2 742007281 = 10" ok = log 2 74207281 và số chữ số là [k] +1 

ramíTìíÃiíTirõiíTiíTirãirnr^iíTimmí+irníHi 

H Ms.th Á 

Intc74207281109% 

22338610 

Vậy M +1 có số chữ số là 22338618 

> Ta nhận thấy M +1 có 22338618 chữ số, vậy M có bao nhiêu chữ số ? Liệu vẫn là 
22338618 chữ số hay suy biến còn 22338617 chữ số. 

> Câu trả lời là không suy biến vì M là lũy thừa bậc của 2 nên tận cùng chỉ có thể là 
2, 4, 8, 6 nên khi trừ đi 1 đơn vị vẫn không bị suy biến 

Vậy ta chọn B là đáp án chính xác. 

❖ Đọc thêm: 

■ M = 2 74207281 -1 là số nguyên tố lớn nhất thế giới đuợc phát hiện, gồm 22 triệu chữ 
số, mất 127 ngày để đọc hết 

■ Giả sử 1 giây bạn có thể đọc được 2 chữ số, bạn không cần ăn uống, ngủ nghỉ.. .thì 4 
tháng liên tục là quãng thời gian mà bạn cần phải bỏ ra để đọc hết con số nguyên tố 
lớn nhất thế giới do các nhà toán học phát hiện mới đây. Với tên gọi M74207281 
con số nguyên tố Merssenne được phát hiện bởi các nhà toán học thuộc GIMPS-tô 
chức thành lập năm 1996 chuyên đi tìm những con số nguyên tố. 
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■ Câu chuyện đi tìm số nguyên tố bắt đầu từ một nhà toán học, thân học, triết học tự 
nhiên, Marin Mersenne (1588-1648). Ông là người đã nghiên cứu các số nguyên tố 
nhằm cố tìm ra một công thức chung đại diện cho các số nguyên tố. Dựa trên các 
nghiên cứu của ông, các nhà toán học thế hệ sau đã đưa ra một công thức chung 
cho các số nguyên tố là M p = 2 P -1 

■ Năm 1750 nhà toán học ơ-le phát hiện ra số nguyên tố M n 

Năm 1876 số M ni được nhà toán học Pháp Lucas Edouard phát hiện ra 
Năm 1996 số nguyê tố lớn nhất thòi đó được phát hiện là M 1398268 

VD2 -[Kháo sát chất lượng chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa năm 2017] 

Gọi m là số chữ số cần dùng khi viết số 2 30 trong hệ thập phân và n là số chữ số cần dùng 
khi viết số 30 2 trong hệ nhị phân. Ta có tổng m+n là : 

A. 18 B. 20 c. 19 D. 21 

GIẢI 

❖ CASIO 

> Đặt 2 30 =10* <^>k = log 2 30 . SỐ chữ số của 2 30 trong hệ thập phân là [&] +1 

IÃĨPHÃ1 [+1 Ị~3~Ị fÕỊ [iõg| Ị~ 2 ~Ị m m [+1 í~ì~l [=1 

E Ms.th À 

IntC3ŨlogC2))+l 

10 

Vậy SỐ chữ SỐ của 2 30 trong hệ thập phân là 10 

> Đặt 30 2 = 900 = 2 h <=>h = log 2 900 . Số chữ số của 30 2 trong hệ nhị phân là [ h ] +1 

íÃLPHÃimraf2i(R)f9irõ]fõic»9mmmíHi 

s Mith i 

Int(log 2 C9Ũ0))+l 

10 

Vậy số chữ số của 30 2 trong hệ nhị phân là 10 =>m+n = 10+10 = 20 
=> Đáp số chính xác là B 

VD3 : Cho tổng M = C 2020 + C 2020 + C 2020 + ...+C 2 ° 2 ° Khi viết M dưói dạng 1 số trong hệ thập 
phân thì số này có bao nhiêu chữ số: 

A. 608 B. 609 c. 610 D. 611 

GIẢI 

❖ CASIO 

> Theo khai triển nhị thức Newton thì (l +1) 2020 = C 2020 + C 2020 + C 2020 +... + C 2 Ồ 2 Ồ 
Vậy M = 2 2020 

> Đặt 2 2020 =10* ok = log 2 2020 . SỐ chữ số của M là [/c] + l 

ÍÃĨPHÃI1+1 f2i rõi r2i I~Õ1 p^ii í~2i m m [+1 m 1^1 

H Ms.th A 

IntC2Ũ201ogC2))> 

609 

Vậy số chữ số của M là 609. Ta chọn đáp án B 

❖ Bình luân : 
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• Bài toán này là sự kết hợp hay giữa kiến thức lũy thừa và kiến thức về nhị thức 
Newtcm. Để làm được bài toán này bằng Casio thì cần có một số kiến thức cơ bản 
về tổng Nhị thức Newtơn 

• Dạng toán tổng nhị thức Newtơn được tác giả tóm tắt như sau : 

+)Cho khai triển tổng (a+bỴ = c ũ n a n b° +c ì n a n ~ l b l +cla n ~ 2 b 2 +... + C n n a ũ b n và khai triển 

tổng (a-bỴ =c° n a n b°-c l n a n - l b l + c 2 n a n ~ 2 b 2 -C 3 n a n ~ 3 b 3 ...+c n n a ũ b n 

+)Để quan sát xem tổng nhị thức Newton có dạng là gì ta quan sát 3 thông số : 
Thông số mũ n thì quan sát tổ hợp c* ví dụ như xuất hiện cị 020 thì rõ ràng 
n = 2020 . Thông số a sẽ có số mũ giảm dần, thông số b sẽ có số mũ tăng dần 

-lOÁv^ Aii-nrr r 0 CỈ999 _ (-A 4-19980 .^2 cW)lr > 2_ r !i ^1996^3 , _ 999 o 1999 .1,' ~ 

+)Ap dựng Cj gggb 2 - l - Cjggg5 2 5 2 .... V I ggg 2 tnl ro rang 

n = 1999 , số mũ của a giảm dần vậy a = 5 , số mũ của b tăng dần vậy b = 2 .Ta 
thu gọn khai triển thành (5 - 2) 1999 = 3 1999 
VD4 : So sánh nào sau đây là đúng 

A. 5 7123 > 7 5864 B. 5 7123 < 7 5864 c. 3 400 < 2 500 D. 4 1700 > 9 1200 

GIẢI 

• CASIO 

> Đặt 5 7123 =10* ok = log5 7123 = 71231og5 « 4978.76 > 4978 

(T|(T|(T][3](ịõỊ)(T|(T|ỊD 

0 MỉLth Á. 

71231ogC5) 

4970.763341 

Vậy 5 7123 > 10 4978 

> Tương tự đặt ta đặt 7 5864 = 10* <=> h = log7 5864 * 4955.65 < 4956 

H][S|6][4](^)[3[ĩ](=] 

0 Math Ả 

5S641ogC7) 

4955.654907 

Vậy 7 5864 < 10 4956 

> Tóm lại 5 7123 > 10 4978 > 10 4566 > 7 5864 

• Bình luân : 

• Bài toán này nếu ta thực hiện 1 phép Casio ở đẳng cấp thấp là nhập hiệu 5 7123 - 7 5864 
rồi xét dấu thì máy tính không làm được vì vượt qua phạm vi ÌO 100 

{ 5 } { 7 } ỊT| { 2 } [3] ® B { 7 } ® (D { 8 } [4] em {=} 

Math ERROR “” l 

CAC] iCancel 
í 41 c►::Goto 

• Vậy để so sánh ta 2 đại lượng lũy thừa bậc cao M và N ta sẽ đưa về dạng 
M > 10* > 10 ,! > N 

• Tuy nhiên việc so sánh 2 lũy thừa sử dụng Casio ở mức độ đơn giản cũng thường 
xuất hiện trong đề thi của các trường, vậy ta cũng cần tìm hiểu thêm một chút. Các 
e xem ở ví dụ số 4 dưới đây. 


Trang 119 


Tài liệu lưu hành nội bộ 






XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO r_YLNACẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017. 


VD5 -ÍTHPT Ngọc Hồi - Hà Nội 2017] Kết quả nào sau đây đúng : 

' V 8 / \17 / \18 

7ĩ\ _ ( n \ 1 7Ĩ) 

— B. -- > -f 

v6 J V 3 y V 3 J 


A. 


^V 7 


< 


c. 


vuy 


> 


V-V 


^V 8 


v^y 


D. 


wy 
^ 17 


> 


v^y 


/ \18 
1 e ' 


v z y 


GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 

> Để kiểm tra tính Đúng - Sai của đáp án A ta sẽ thiết lập hiệu 


V 17 


V °y 


V 18 


. Vậy bài 


v°/ 


so sánh chuyển vê bài bất phuong trình 


í n \ xl 




n 

v6y 


<0 


Rồi nhập hiệu trên vào máy tính Casio 

m m fsHiFfì 1x10*1 (?) lẽn (►) 1)1lã 1 ! m f7i c^) R m m ÍSHĨFT1Ixĩõi (?) lẽn (►) m li 1 ! m 




181 


Hs.th 


Rồi ta nhấn nút = nếu kết quả ra 1 giá trị âm thì đáp án A đúng còn ra giá trị duong 
thì đáp án A sai 




18 


Ms.th A 


7.96066633lxm Ễ 

Máy tính Casio báo kết quả ra 1 giá trị duong vậy rõ ràng đáp án A sai. 

> Tuong tự vậy đối vói đáp án B 

m gi fsHiFTì fxicFì (^íãic^mí^imíyic^Rmrii ÍSHÌFĨ1 ÍXĨÕ1 (▼) IT1 (►) ÍT! íã?*! ÍT1 

®(D 


(§) 17 -(§) 


18 


Ms.th A 


-0.1033727267 

Vậy đáp số B cũng sai 
> Ta lại tiếp tục vói đáp án B 

mígi íÃLPHÃim c^ísic^mí^mmc^Rmígì íÃĩMií^K ^mc^mí^im 

mm 


Ms.th A 


0.01756460827 

Đây là 1 đại lượng dương vậy e 


y.V 7 r e \ l% 


v j y 


> 0 hay 


/ \17 
' e ' 


v-V 


> 


V-V 


/ \18 
' e ' 


v-V 


Tơi đây ta thây rõ ràng đáp số c là đáp số chính xác !! 

❖ Cách 2 : Tự luận 


Ta có cơ số ^ « 0.52 E (0;l) và số mũ 17 < 18 vậy 


^V 7 


71 

v6 J 


> 


Đáp án A sai 




Trang 120 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Ta có cơ số ^ ~ 1.04 > 1 và số mũ 17 < 18 vậy 


^ 17 

V 3 y 


< 


UJ 


18 


Ta có cơ số -ị » 0.906 e (0;l) và số mũ 17 < 18 vậy 


> 




Đáp án B sai 
=> Đáp SỐ c sai 


V~v 


❖ Bình luận 

• Để so sánh 2 lũy thừa cùng cơ số a“ và ci' ta sử dụng tính chất sau : 

+) Nếu cơ số a>\ và II > V thì a u > a v (Điều này dẫn tới đáp án B sai) 

+) Nếu cơ số a thuộc khoảng (0;l) và u > V thì a u < a (Điều này dẫn tới đáp án A 


sai) 

VD6 -ỊTHPT-Hả Nội-Amsterdam 2017] (Bài toán xây dựng để chống lại Casio) 
Khẳng định nào sau đây sai ? 


A. 2^ +1 > 2 3 


B. 


c. 


1- 




,2016 


< 


1- 




,2017 


( ÍT \ 2016 / Ị— \ 

k(V2-i) >ụĩ-i) 

V.ự3-lf>ự3-l p 


GIẢI 


❖ Cách 1: CASIO 

> Để kiểm tra tính Đúng - Sai của đáp án A ta sẽ thiết lập hiệu 2^ +1 -2 3 . Vậy bài so 
sánh chuyển vê bài bất phuơng trình 2^ +1 - 2 3 > 0 
Rồi nhập hiệu trên vào máy tính Casio 

[U (Ĩ3 iấ) m Ẹ ® E) [2] Ẽ3 cu 

13 Mith Á 

2V2+1_23 


Rồi ta nhấn nút = nếu kết quả ra 1 giá trị dương thì đáp án A đúng còn ra giá trị âm 
thì đáp án A sai 

" 13 Mìth Á 

2 V2+1_23 

-2.669711715 

Máy tính Casio báo kết quả ra 1 giá trị âm vậy rõ ràng đáp án A sai. 

> Tương tự vậy đối với đáp án B 

E](ẩ(Ì®0EO(ằ(UGO[Dd]<g>0(I]|£)[I]<S)0[DCD(ĩ3[2]®G] 

13 Ma.th *, 

ữ2-l) 2016 -CJ2-t> 

0 

Đáp số máy tính báo là 0 điều này là vô lý vì cơ số khác 0 và số mũ khác nhau buộc 

/ A \ 2016 x / r- ,2017 ^ 

ỊV2-1I vaỊV2-lj buộc phải khác nhau. 

Như vậy trong trường hợp này thì máy tính chịu !!! 

❖ Cách 2: Tự luận 

■ Ngoài phương pháp so sánh 2 lũy thừa cùng cơ số được tác giả trình bày ở Ví dụ 3 
thì tại Ví dụ 4 này tác giả xin giới thiệu 1 phương pháp thứ 2 vô cùng hiệu quả có 

tên là Phương pháp đặt nhân tử chung. 

Trang 121 Tài liệu lưu hành nội bộ 

















TÓM TẮTKỸTHUẬT Sử P_ỤN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

/ \ 2016 / I— \ 2017 / I— \ 2016 / I— \2017 

■ ĐápánB : (v2-l) >(V2-lj -ÍVĨ-l) >0 

«(Vĩ -1) [l - (Vĩ -1)] > 0 «(2 - 72) (^ -1)” > 0 

Dễ thấy 2-yỊĨ. >0 và ị^sịĩ-l^ >0 vậy ị2-\Ỉ2^\f2-ỉj >0 => Đáp sốB đúng 

❖ Bình luân : 

• Theo thuật toán của Casio thì những đại lượng dưong mà nhỏ honlO -100 hoặc lớn 
hon -10“ 100 thì sẽ được hiển thị là ố 0 . 

Đây là kẽ hở để các trưòng ra bài toán so sánh lũy thừa chống lại Casio 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -r Bài toán số nguyên tố Fecmat] Nhà toán học Pháp Pierre de Fermat là người đầu 
tiên đưa ra khái niệm số Fecmat F n = 2 2 +1 là một số nghuyên tố vói n là số dưong không 
âm. Hãy tìm số chữ số của F 13 

A.1243 B 1234 c. 2452 D. 2467 

* Chủ ỷ : Sự dự đoán của Fecmat là sai lầm vì nhà toán học ơ le đã chứng minh được F 5 là 

hợp số. 

Bải 2 : Cho tổng M =C 1 ° 642 3 1642 +C 1 1 642 3 1641 2+C 1 3 642 3 1640 2 3 +... + C 1 1 £ 2 2 1642 Khi viết M dưới dạng 1 
số trong hệ thập phân thì số này có bao nhiêu chữ số: 

A 608 B. 609 C. 610 D. 611 


* Chủ ỷ : 1642 là năm sinh của nhà toán học, vật lý học, thiên văn học, thần học, giả kim 
thuật vĩ đại người Anh Isaac Newton. 

Bải 3 : So sánh nào sau đây là đúng 

A. 1 1 2003 > 9 2500 B. 23 693 < 25 600 C. 29 445 < 3 1 523 D. 29 445 > 31 523 

Bài 4 -rThi thử THPT Ngọc Hồi - Hà Nội lần 1 năm 2017] Cho a, b là hai số tự nhiên lón 


hon 1 thỏa mãn a+b = 10 và a u b 2016 là một số tự nhiên có 973 chữ số. Cặp a,b thỏa mãn 
bài toán là : 

A. (5;5) B. (6;4) c. (8;2) D. (7;3) 

Bải 5 -ỊTHPT Ngọc Hồi - Hà Nội 2017] Kết quả nào sau đây đúng : 


A. 


c. 




v6 J 

e 

v3y 


< 


n 

v6 J 


f.sp f e \ ÍS 


B. 


D. 


7^-V 7 ^V 8 


V 3 y 
e 
2 


> 


n 

V 3 V 








Bài 6 -ỊTHPT Nguyễn Trãi - Hà Nội 2017] Mệnh đề nào sau đây đúng : 

a.(V3-Vĩ) 4 <(V3-V2) 5 b.(Vũ-V2) 6 >(Vũ-V2) 

c. (2-Vĩ) 3 <(2-Vĩ) 4 D. (4-Vỉ) 3 <(4-Vĩ) 4 

Bải 7 -ỊTHPT Thăng Long - Hà Nội 2017] Khẳng định nào sau đây đúng : 


A.(3 2 )^ >ựf 


B 


.( 2 -^) 


n/2 


>1 


c. (V 2 - 1)" 3 >(a /2 + i)^ D. (0,3)^ >(0,3) 2 


Trang 122 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Bải l -[Bải toán số nguyên tố Fecmat] Nhà toán học Pháp Pierre de Fermat là người đầu 
tiên đưa ra khái niệm số Fecmat F n = 2 2 +1 là một số nghuyên tố với n là số dương không 
âm. Hãy tìm số chữ số của F u trong hệ nhị phân 
A.1243 B 1234 c. 2452 D. 2467 

GIẢI 

❖ Casio 

SỐ F 13 có dạng 2 2 ' +1 . Ta thấy số 2 2 ' +1 không thê tận cùng là 9 nên số chữ số của 2 2 ' +1 
cũng chính là số chữ số của 2 2 trong hệ thập phân. 

Đặt 2 2 ' 3 =10* ok = 2 13 log(2) . SỐ chữ số của 2 2 ' trong hệ thập phân là [&] +1 

íMimr2ií^ỊíTif3i(^r^ìíTimmí+ìmíHi 

0 Ms.th Á 

Int(2 13 109(2))+I> 

2467 

=>Đáp số chính xác là D 

Bải 2 ; Cho tổng M = CĨ M2 3 m2 +c 1 m2 3 mi 2+cf 642 3 m0 2 2 +...+C™l 2 1642 Khi viết M dưới dạng 1 
số trong hệ thập phân thì số này có bao nhiêu chữ số: 

A. 608 B. 1148 c. 2610 D. 911 

*Chú ý : 1642 là năm sinh của nhà toán học, vật lý học, thiên văn học, thân học, giả kim 
thuật vĩ đại người Anh Isaac Newton. 

GIAI 

❖ Casio 

Rút gọn khai triển nhị thức Newton M = (3 + 2) 1642 = 5 1642 

Đặt 5 1642 =10 k ok = 1642 log (5) . Số chữ số của 5 1642 trong hệ thập phân là [k] +1 

ÍÃĨPHÃÌ m m Í~6~| [~4i [~2i fĩ5gỊ f~5i m n~i r+1 m r=i 

B Math Á 

Int(16421ogC5m 

1140 

=>Đáp số chính xác là B 


Bài 3: So sánh nào 

sau đây là đúng 



A. 1 ^ q2500 

B. 23 693 <25 600 

c. 29 445 <31 523 

D. 29 445 >31 523 


GIẢI 

❖ Casio 

SỐ chữ số của 1 1 2003 và 9 2500 trong hệ thập phân lần lượt là : 

íÃĩMií+iíTifõifõií3if^immmmmm[HiíÃLMií+iíní^ifõifõir^if9immmm 

(D 

0 Ms.th Á 13 Mith Á 

IntC20031oga 1 )> IntC25001ogC9 ))> 

2086 2386 

Số chữ số của 9 2500 nhiều hơn số chữ số của 1 1 2003 nên 9 2500 > 11 2003 => A sai 
SỐ chữ số của 23 693 và 25 600 trong hệ thập phân lần lượt là : 

Q+693g23))+l=Q+600g25))+l= 


Trang 123 


Tài liệu lưu hành nội bộ 






XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CASIO r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 


H Hs.th A 0 Ms.th A 

IntC6931ogC23 ))> IntC6Ũ01ogC25 ))> 

944 839 

Số chữ số của 23 693 nhiều hơn số chữ số của 25 600 nên 23 693 > 25 600 => B sai 
■ SỐ chữ số của 29 445 và 31 523 trong hệ thập phân lần lượt là : 

íÃLPHÃimí6ir9if3iíi3iirTir3immmmỂiíÃLPHÃií+if6ifõifõiíi5iif2if5immmmíHi 

E Hith A 0 Hs.th A 

IntC4451ogC29))> Int(5231og(31))i> 

651 730 

Số chữ số của 29 445 nhỏ hơn số chữ số của 31 523 nên 29 445 < 3 1 523 => B là đáp số chính xác 
Bải 4 : Cho a, b là hai số tự nhiên lớn hơn 1 thỏa mãn a + b = 10 và a n b 2016 là một số tự 
nhiên có 973 chữ số. Cặp a,b thỏa mãn bài toán là : 

A. (5;5) B. (6;4) c. (8;2) D. (7;3) 

GIẢI 


❖ Casio 


Ta có a+b = l0^a = l0-b . Khi đó a 12 h 2016 
Đặt (10-b) 12 b 2016 =10 k o k = \ogị(ỉ0-b) 12 b 


2016 


= (l0-b) b 2 

= ỉ2\og(ỉ0-b) + 20ỉ6ỉogb 


2016 


Số chữ số của (10 -b) n b 2ũl6 là [&] + l 


■ Với đáp số A : a = b = 5 .Số chữ số của 5 12 5 2016 là 1418 khác 973 => Đáp số A sai 

íMif+imiTif^r5imí+ìiTirõimf6ifbiií5immmmf^i 

Q Ms.th A 

IntC121ogC5)+2Ũ> 

1418 

■ Với đáp số B : a = 6 ;b = 4 .Số chữ số của 6 12 4 2016 là 1224 khác 973 => Đáp số B sai 

ÍÃLPHÃ1 [+1 m f2~i P^gỊ [~6i m r+1 rãi rõ~Ị m rẽi fĩ5gỊ |~4~| m m [+1 m f=Ị 

B Hs.th A 

IntC121ogC6)+20> 

1224 

■ Tương tự với a = 7;b = 3 .Số chữ số của 7 12 7 2016 là 973 => Đáp số c chính xác 

íMif+iminf^ir7imí+ìinrõimf6ifbiìí3immí+ìíiif^i 

Q Hs.th A 

IntC121ogC7)+2Ũ> 

973 


Trang 124 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 15. TÍNH NHANH GIÁ TRỊ BIỂU THỨC MŨ - LOGARIT. 


1) PHƯƠNG PHÁP HỆ SỎ HÓA BĨÉN 


'Bước 1 : Dựa vào hệ thức điều kiện buộc của đề bài chọn giá trị thích hợp cho biến 
'Bước 2 : Tính các giá trị liên quan đến biến rồi gắn vào A, B, c nếu các giá trị tính được lẻ 
'Bước 3 : Quan sát 4 đáp án và chọn đáp án chính xác 


2) Ví DỤ MINH HỌA 


VDl -[Đề minh họa THPT Quốc gia 2017] Đặt a = log 2 3 , b = log 5 3. Hãy biểu diễn log 6 45 theo 
a và b 


A. log 6 45 = 
c. log 6 45 = 


a + 2ab 
ab 

a + 2ab 
ab + b 


B. log 6 45 = 


D. log 6 45 = 


GIẢI 


2 a 2 -2ab 
ab 

2a 2 - 2ab 
ab + b 


❖ Cách 1: CASIO 

> Tính giá trị của a = log 2 3. Vì giá trị của a ra một số lẻ vậy ta lưu a vào A 

ra f~2~ì (^) m (►►) [=1 |SHÌFTÌ IrCLÌ [(-)] 

0 Mstth À 0 

l09 2 (3) Ans+A 


Hstth À 


1-504962501 

> Tính giá trị của b = log 5 3 và lưu vào B 

ra [~5| CR) |~3l 1=1 ÍSÍÌTÌ ÍRCĨÌ F^1 

0 Mstth À 

log 5 <;3) tìns+B 


1.584962501 


Hstth À 


0-6826061945 0-6826061945 

> Bắt đầu ta kiểm tra tính đúng sai của đáp án A. Nếu đáp án A đúng thì hiệu 

CL + 2 cib 

log 6 45-ỹ— phải bằng 0. Ta nhập hiệu trên vào máy tính Casio và bấm nút (D 

ab 



13 Mìth Á 


109 6 C45)-^^ 

- ; 1.340434733 

Ket quả hiển thị của máy tính Casio là 1 giá trị khác 0 vậy đáp án A sai 

ữ + 2 dò 

> Tưcmg tự như vậy ta kiểm tra lần lượt từng đáp án và ta thấy hiệu log 6 45- — bằng 0 

ab + b 

ra f6| (^) f4l (~5| (^) R (Mì ÍÃĨPHÃÌ F)ì f+1 in ÍÃĨPHÃÌ F)| ÍÃĨPHÃÌ Í^Ị (?) [ÃÍPHÃI F>ì ÍÃÍPHÃ] 
R [+1 [ÃĨPHÃÌ F^1 [=1 

0 Mạth A 

109 6 C45)-^§ 

0 


Trang 125 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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a + 2ab 


Vậy log 6 45 =■ 


■ hay đáp số c là đúng 


ab+b 

Cách tham khảo : Tự luận 

Ta có a = log 2 3 = -— ỉ— => log 3 2 = — và log 3 5 = 1 


log 3 2 


a 


b 

2-4 


Vậy log 6 45 = 


log 3 45 1°Ỗ3(3 2 .5) 2 + log 3 5 2 + b a + 2ab 

log 3 ổ log 3 (3.2) l + log 3 2 I + ^ ab + b 

a 


Bình luận 

Cách tự luận trong dạng bài này chủ yếu để kiểm tra công thức đổi cơ số : công thức 1 : 


l°g a * = 


1 


(với a 5* 1) và công thức 2 : log a X = 


log fc x 


(với b > 0;b ^1) 


log* a log fl X 

Cách Casio có vẻ nhiều thao tác nhưng dễ thực hiện và độ chính xác 100%. Neu tự tin cao 
thì làm tự luận, nếu tự tin thấp thì nên làm Casio vì làm tự luận mà biến đổi sai 1 lần thôi rồi 
làm lại thì thời gian còn tốn hơn cả làm theo Casio 

VD2-ÍTHPT Yên Thế - Bắc Giang 2017] Cho 9' + 9~ x = 23. Khi đó biểu thức p = 5 + y+3 có 


giá trị bằng? 

A. 2 


1-3*-3“ 


B. ị 

2 


c4 

2 


D. 4 

2 


GIẢI 

❖ Cách 1: CASIO 

> Từ phương trình điều kiện 9 X + 9~ x = 23 ta có thể dò được nghiệm bằng chức năng SHIFT 
SOLVE 

ỊTỊ í^ 5 ] IÃĨPHÃÌ ITIC^) [+1ỊTỊ í^ 5 ] R IÃĨPHÃÌ ỊTICR) R (TỊ [TI |SHÌFTÌ lcÃĩcì (TI [=ì 

1.426162126 
L-R= 0 

Lưu nghiệm này vào giá trị A 

ÍSHÌTTÌ ÍRÕÌ F)| 

0 Hath Ả 

1.426162126 

> Để tính giá trị biểu thức p ta chỉ cần gắn giá trị X = A sẽ được giá trị của p 

ínrsimrãìí^ìíÃLPHÃìgc^míãií^ìRíÃĩPHÃìRc^mRíãií^ìíÃĩPHÃìm 

(5> H [3] © H H o <g) <5> (=] 

0 Math Ả 


1-3K-3-A 


5 

2 


Vậy rõ ràng D là đáp số chính xác 
Cách tham khảo : Tự luận 

Đặt t = y + y x o t 2 = 9 X + 9~ x + 2 = 25 <=> t = ±5 
Vì 3 X +3~ x >0 vậy t > 0 hay 5 

Với 3* + 3~ x - 5 . Thế vào p ta được p = 3 + 3 


1-5 


5 

2 


♦♦♦ Bình luận 
Trang 126 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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• Một bài toán hay thể hiện sức mạnh của Casio 

• Nếu trong một phương trình có cụm a x + a~ x thì ta đặt ẩn phụ là cụm này, khi đó ta có thể 
biểu diễn a 2x + a~ 2x =t 2 -2 và a 3x - a~ 3x =t 3 -3t 

VD3-rChuvẽn Khoa Học Tự Nhiên 2017] Cho log 9 X = log 12 y = log 16 (x + >’) Giá trị của tỉ số — 
là? 

A. B. V ^~ l c. 1 D. 2 

2 2 

GIẢI 

• Cách 1: CASIO 

> Từ đẳng thức logạ X = log 12 y => y = 12 log9 * . Thay vào hệ thức log 9 X = log 16 (x + y ) ta được 


: log 9 x-log 16 (* + 12 lo ^) = 0 

> Ta có thể dò được nghiệm phương trình log 9 X - log 16 (x + 12 l0&r,A ’j = 0 bằng chức năng 
SHIFT SOLVE 



logạQO-logỊẹCx> 

x=" 39.4622117 

L-R= 0 

Lưu nghiệm này vào giá trị A 

ÍSHÌFTÌ ÍRÕÌ F)| 

0 Math À 

Ans+tì 


39.4622117 

> Ta đã tính được giá trị X vậy dễ dàng tính được giá trị y = l2 log9A . Lưu giá trị y này vào 
biến B 

ITỊ ÍTI EẼ 5 ] ra [91 (R) (ÃĨPHÃÌ o {=} ÍSÍÌTÌ ÍRCĨÌ ra 


H Mith À 0 Hs.th A 

12 1Ũ9 9 (A) Ans+B 

63.8511993 63.8511998 

> Tới đây ta dễ dàng tính được tỉ số — = — 

y B 

GE) S) o <s> S) E3 (D 

13 Mith Á 

H 

B 

0.6130339387 

. 75-1 , , 

Đây chính là giá trị —-— và đáp sô chính xác là B 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Đặt logạ X = log 12 y = log 16 (x + y) = t vậy X = 9'; y = 12';x + y =16' 


X 3 X 

Ta thiêt lập phương trình — = = 

y 4 X 


í-ì 

UJ 


và — +1 = —— 


y 


y 


w 

ĩr 


Í4\ 

v3y 
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Vậy 


y 


íx 

-+1 

yy ) 


= 1« 


r \ 2 

X 


\y J 




y 


y 


y 


+ n X X -1 + V5 

Vì — > 0 nên — = 


y y 2 

♦♦♦ Bình luận 

• Một bài toán cực khó nếu tính theo tự luận 

• Nhưng nếu xử lý bằng Casio thì cũng tương đối dễ dàng và độ chính xác là 100% 


f 1 

VD4-ÍTHPT Nguyễn Trãi - HN 2017] Cho K= x 2 -y 2 


1\ 2 Í 

) 


v-1 


1-2.1— + — 


với X > 0, ỵ > 0. Biểu 


thức rút gọn của K là ? 

A. X B. 2x 

❖ Cách 1: CASIO 


c. X +1 

GIẢI 


X X 


D. x-1 


( 1 


1 \ 


X 2 - y 2 


2 / 


,-l 


l ~ 2 ề + ỉ 

\ X X 


- X bằng 0 với 


> Ta hiểu nếu đáp án A đúng thì K = X hay hiệu 

V J 

mọi giá trị x; y thỏa mãn điều kiện X > 0, y > 0 

> Nhập hiệu trên vào máy tính Casio 

ỊXỊ \ỵ\ ® <g> RÍÃĩg (Ẹp (Z) ® E (g) H3 (B> (S> Q3 

@0000® Bi ís*Dl (▼) [ÃĨPHÃI m (►?) (►D [+1ÍWÌ ÍÃĨPHÃÌ ís^dì (▼) [ÃĨPHÃI m 
(^íTìí^iRmRíÃĩmim 

■l 2 


(l-ỉ/H) 


Mj.th 

— 1 


Chọn 1 giá trị X = 1.25 và Y = 3 bất kì thỏa X > 0, y > 0 rồi dùng lệnh gán giá trị CALC 

ramrníTiíTiíHìrTỊiHi 

0 Math À 

tìns+tì 


39-4622117 

> Ta đã tính được giá trị X vậy dễ dàng tính được giá trị y = I2 i0g9 * 

□D cm (£) È) (9] (g) (ặịd o à] 


0 Mith Ả 


0 

Vậy ta khẳng định 90% đáp án A đúng 
> Để cho yên tâm ta thử chọn giá trị khác, ví dụ như X =0.55,7 = 1.12 

rarõiR[5iíTi[Hi[TìRm[Tì[Hi 


0 Math A 


.0 

Ket quả vẫn ra là 0 , vậy ta chắc chắn A là đáp số chính xác 

♦> Cách tham khảo : Tự luận 


Rút gọn 


X 2 -y 2 


=(A-Ạf 
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1 —2J— + — 


X X 


Rút gọn 
Vậy K = ịyỊx-yfỹ^ 


--1 


Vx 


y/ỹ-yỉx 


= x 



-2 

í ^ ) 

l ) 


v ựỹ-Vx y 


Bình luận 

Chúng ta cần nhớ nếu 1 khẳng định (1 hệ thức đúng) thì nó sẽ đúng với mọi giá trị X, y 
thỏa mãn điều kiện đề bài. Vậy ta chỉ cần chọn các giá trị X, Y > 0 để thử và ưu tiên các giá 
trị này hơi lẻ, tránh số tránh (có khả năng xảy ra trường hợp đặc biệt) 


VD5-ÍThi thử Báo Toán 

Học Tuổi Trẻ 

2017] 


Cho hàm số / (x) = 2 X +1 

Tính giá trị của 

biểu thức T = 2“' 

2 -\f'(x)-2xỉn2 + 2 

A. 

-2 B. 

2 

C. 3 

D. 1 




GIẢI 


❖ 

Cách 1: CASIO 




> 

Vì đề bài không nói rõ X thỏa mãn điều kiện ràng buộc gì nên ta có thể chọn một giá trị bất 


kì của X để tính giá trị biểu thức 

T . Ví dụ ta chọn 

x — 2 


Khi đó r = 2 -4 - 1 / 

'(2)-41n2 + 2 




l~2lEẼ 5 ] R ỊTỊ R m (^) 1x1 ÍSÍÌTÌ í^l IDíã 5 ] lÃĨPHÃl m 1+1 m(g)c^) í~2~ì (& 


HSQĨISCIKBCI]© 

ra L J-. + k JÉL 





(2 k2+1 > 




=> Đáp số chính ĩ 

2 

íác là B 



❖ 

Cách tham khảo 

: Tự luận 



■ 

Tính /'(x) = 2 ỵl+ì 

.ln2.(x 2 +l)' = 

2x.ỉn2.2 xỉ+l và 


■ 

Thế vào T = T* 1 -' 

,2x ln x.2* 2+1 - 2x ln 2 + 2 = 2xln 2 

- 2x ln 2 + 2 = 2 

❖ 

Bình luận 




• 

Với bài toán không cho biểu thức 

ràng buộc của X 

có nghĩa là X là bao nhiêu cũng được. 


Ví dụ thay vì chọn X = 2 như ở trên, ta có thể chọn 

x = 3 khi đó T = 2 -9-1 ./ '( 3 )-6 ln2 + 2 


kết quả vẫn ra 2 mà thôi. 




í^í^ìRíõiRmc^íxiMí^ií^í^ìíÃLPHÃìmí^ìí+irTK^c^íãK^ 


0 d] Qn] [ 2 ] [7] (+) [ 2 ] (=] 

ra bJ-.+k i 





[ 2 ^ 2+1 ' t . 



• 

Chú ý công thức đạo hàm («“)' = 

a u .ỉna.u' học sinh rất hay nhầm 




9 / 


VD6-[Báo Toán Học Tuôi Trẻ 20171 Rút gọn biêu thức - 

-(với a> 0) đươc kêt quả : 

A. 

a 4 B. 

a 

C. a 5 

D. a 3 




GIẢI 


❖ 

Cách 1: CASIO 
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. a^ +l .a 2 ^ 

> Ta phải hiếu nếu đáp A đúng thì hiệu- - a 4 phải = 0 với mọi giá trị của a 


> Nhập hiệu trên vào máy tính Casio 

100í+1 [TKpíxlíÃỹÌẤÌ Q©[2] 0(ỹg (TỊ(▼)ịG]IỊẶìphãì 
mí^ìívĩìíTK^RíTK^mí^líỹĩlíTK^Í+ìíTK^C^RíÃLmimí^l 

/3 + 1^2-ầ 


■Ỉ2-2) 


■Ĩ2+2 


■X 


Hs.th 

4 


Chọn một giá trị a bất kỳ (ưu tiên A lẻ), ta chọn a = 1.25 chả hạn rồi dùng lệnh tính giá trị 


CALC 


ÍCÃĨÕÌ ÍTỊ R ÍTỊ |~5l [=1 

0 Math 

( X V2-2^ +2 


Mặth Ả 


625 

1024 

Vậy hiệu trên khác 0 hay đáp án A sai 

> Bắt đầu ta kiểm tra tính đúng sai của đáp án A. Nếu đáp án A đúng thì hiệu 
Ci 2ab 

log 6 45-ỹ— phải bằng 0. Ta nhập hiệu trên vào máy tính Casio và bấm nút (D 

ab 


Ịlog.ũl 

R (=] 


H Mạth A, 


-1.340434733 

Ket quả hiển thị của máy tính Casio là 1 giá trị khác 0 vậy đáp án A sai 

, a' lĩ+ì .a 2 -' ỉĩ 

> Đê kiêm tra đáp sô B ta sửa hiệu trên thành- - a 


(<+-’) 


>/2+2 


Math Ả 

-X 


® (ỊD1D(ỊD 

0 

w'3+l xK Z-l3 

( X V2-2^ +2 

Rồi lại tính giá trị của hiệu trên với a = 1.25 

ÍCÃĨÕÌ ÍTỊ R í~2~l [~5~1 (=1 

0 Math À 

{ x -Ỉ2-2')^ +2 ^' 

1645 

1024 

vẫn ra 1 giá trị khác 0 vậy B sai. 


+ Tương tự vậy ta sẽ thấy hiệu 


a S+ì .a 2 -^ 
>/2+2 


(<+ 2 ) 


-a 


H _ . . Math À 

•*" n ụb 

(kIĨ-x)^* 2 ~ 

0 
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Vậy đáp số c là đáp số chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Ta rút gọn tử số a^ +l .a 2 ~^ = à^ +i+ ^ 2 ^ = a 3 

. t,,^ rtít cÁ Ín^-A^ 2 - ^(' /ĩ_2 )(' /ĩ+2 ) = a 2-4 = a -2 


m _* 1 („42-2 Y z+z _ „ 42-2 42+2 _ 2-4 _ -2 

■ Tiêp tục rút gọn mâu sô (^ 1 = a> A = 6/ = a 

a 3 

■ Vậy phân thức trở thành ~—r — a~^ = a 5 

a 

♦♦♦ Bình luận 

• Nhắc lại một số công thức hàm số mũ cơ bản xuất hiện trong ví dụ : a m .a n = a 


_ £Ị m ‘ n _ (2 m ~ n 


Ibài tậptỰluyệnI 


Bài l -rchuyên Khoa Học Tự Nhiên 2017] Cho log 2 (log 8 x) = log 8 (log 2 x) thì (log 2 x) 2 bằng ? 
A. 3 B. 3^3 c. 27 D. ị 


Bài 2 -[Chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa 2017] Nếu log 12 6 = ư,log 12 7 = b thì: 


A.log 2 7 = 


B. log 2 7 = 


c. log 2 7 = ■ 


D. log 2 7 = 


, _ _ , . , a^ +l .a 2 -^ 

Bài 3 -rBáo Toán Học Tuổi Trẻ 2017] Rút gọn biểu thức — — R (với a > 0 ) được kết quả : 


Bài 4 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Biến đổi ịjx 5 ịfx ( X > 0 ) thành dạng lũy thừa với số mũ hữu 
tỉ, ta được : 

A. 3 - B. 3 ' c. 3 ' D. 3 

Bài 5 -rThi thử Chuyên Sư Phạm lần 1 năm 2017] Tìm X biết log 3 X = 41og 3 a + 1 log 3 b 


A. X = a 3 b 7 


B. X = a A b 7 


c. X = a 4 b 6 


D. X = a 3 b 6 


Bài 6 -ÍTHPT Kim Liên - HN 2017] Cho hàm số y = 2016./ ln s . Khẳng định nào sau đây đúng ? 
A. y'+2yln2 = 0 B. y'+3yln2 = 0 c. y'-8Mn2 = 0 D. y'+8yln2 = 0 

í 1 r \ 2 r~ Y 

Bài 7 -ỊTHPT Nguyễn Trãi - HN 2017] Cho K = x 2 -y 2 1 - 2 M + ^ với X > 0, y > 0. 

I ){ V* xj 

Biểu thức rút gọn của K là ? 

A. X B. 2x c. x + 1 D. x-1 

Bài 8 -ỊTHPT Phạm Hồng Thái - HN 2017] Cho a,b > 0 ;a 2 +b 2 = 1598 ab Mệnh đề đúng là ; 


A. ỉog^^- = ^(ỉoga + ỉogb) 
c. ìog^- = ^(loga + logb) 


B. log^p = loga + logZ? 

D. log^^ = 2(logữ + logè) 


Bài 9 -rThi Học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

r 2 ỉ? ỉ) 

Cho các số a > 0, b > 0, c > 0 thỏa mãn 4" = 6 h = 9‘ . Tính giá trị biếu thức T = — + — 

a c 
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LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


D.i 

3 


Bài l -rchuyẽn Khoa Học Tự Nhiên 2017] Cho log 2 (log 8 x) = log 8 (log 2 x) thì (log 2 x ) 2 bằng ? 

A. 3 B. 3 V 3 c. 27 

GIẢI 

Phương trình điều kiện <=> log 2 (log 8 x) -log 8 (log 2 x) = 0 .Dò nghiệm phương trình, lưu vào A 

ra ÍTI (g) ra |~8|(►►) IÃĨPHÃÌ m (g )(►►) R ra f8i(►►)ra [TI (g) IÃĨPHÃÌ m ÍSHÌFĨÌ ÍCÃÍCÌ 

m [=1 fSHĨFĩ| ÍRÕÌ ÍR 

log £ CỊỌ3sCX)pl> Ans+A 
x=“ 36.66044576 

L-R= 0 36.66044576 

Thế X = A để tính (log 2 x ) 2 

ra (TI ÍIPHÃÌ R Í=1 

0 Hath À 

log 2 CA) 2 


13 Mít lì Á 


Đáp số chính xác là c 


27 


Bài 2 -[Chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa 2017] Nếu log 12 6 = ữ,log 12 7 = b thì: 


A. log 2 7 


I b 


B. log 2 7 = 


1 -a 


c. log 2 7 = 


GIẢI 


1 + b 


D. log 2 7 = 


Tính log n 6 rồi lưu vào A 

ra ÍTỊ [TI (►►) [6] 1=1 [SHÌFTÌ ÍRCĨÌ O 

0 Math À 

log 12 (6) Ans+A 


0 Mstth À 


0.7210570543 ũ.7210570543 

Tính log 12 7 rồi lưu vào 5 


ALPHAI K-)| 0) l# 2 l 

13 Mith A 

log 12 (7) tìns+B 


0 Mstth Ả 


0.7830910514 


0.7830918514 


Ẩ ứ » _, Ắ 

Ta thây log 2 7 - --= 0 => Đáp sô chính xác là B 

1 -a 

raíTỊ(^R<^RíWìiÃLPHÃiiR(T)rTiRiÃĩPHÃii(->ìíHì 

0 Math À 

log 2 C7)- ĩ ? s 


0 


a^ +1 .a 2 -^ 


1 + ũ 


Bài 3-[Báo Toán Học Tuổi Trẻ 20171 Rút gon biểu thức- —(với a > 0) đươc kết quả : 

(a^) 

A. a 4 B. a c. a 5 D. a 3 


Trang 132 
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GIẢI 

1 25^ +i 1 25 2- ^ 

Chọn a > 0 ví dụ như a = 1.25 chẳng hạn. Tính giá trị —-——7=—— rồi lưu vào A 

(1.25 


m r~ì [71ÍTỊ íã 5 ) ÍVĨ1 ID (►►) R ID (►►) m EẼ 5 ] ÍVĨ1 [TI (►►) í+ì ÍTI (=1 |SHÌFTÌ IRCLÌ [(-)] 


0 MBLth A 

(l. 25 V2-2)^ + 


13 Hs.th A 


3125 3125 

1024 1024 


Ta thấy = (l-25) 5 = a 5 => Đáp số ch ính xác là c 
1024 v ; 

Bài 4 -ỊTHPT HN Amsterdam 2017] Biến đổi a/x 5 ị[x (x > o) thành dạng lũy thừa với số mũ hữu 
tỉ, ta được : 

20 21 20 12 
A. X 21 B. X 12 c. X 5 D. X 5 

GIẢI 


Chọn a > 0 ví dụ như a = 1.25 chẳng hạn. Tính giá trị ịj\.25 5 ịf\25 rồi lưu vào A 

ÍSHÌFTÌ íã 5 ] f~3~ì (g) m r~ì ÍD f~5~| [ã 5 ! [~5l C^) [Xi |SHÌFTÌ íã 5 ] [~4~ì c^) m n [TI [51 [=1 |SHÌFTÌ IrCLÌ 

e 

13 Ma.th A 13 Math Ả 

3 jíl.25 s xjf!T25 r Ans+A 

1.477721264 1.477721264 

21 21 

Ta thấy A = ( 1 . 25)12 = ữ 12 => Đáp số chính xác là B 


Bài 5 -rThi thử Chuyên Sư Phạm lần 1 năm 2017] Tìm X biết log 3 X = 41og 3 a + 7 log 3 b 

A. X = a 3 b 7 B. X = a 4 b 7 c. X = a 4 b 6 D. X = a 3 b 6 

GIẢI 

Theo điều kiện tồn tại của hàm logarit thì ta chọn a,b> 0 . Ví dụ ta chọn a = 1.125 và b = 2.175 
Khi đó log 3 X = 4 log 3 a+7 log 3 b<^x = 3 41 ° g3 ữ+71 ° g3 b . 

fãi Í3C 8 ! m f4i ÍI55J1 fãi m rn m fãi fsi <K> m rỹỊ ÍÌ55JÌ fãi <K> rãi rn m fỹỊ fsi 

® 0 @ 

g ( 4 1 093 í 1 . 0 1 251+^ 

368.8288792 

Thử các đáp án ta thấy X = ( 1 . 125 ) ( 1 . 175 ) => Đáp số ch ính xác là B 

13 Ma.th A 

C1.125) 4 xC2.17Ẽl> 

368.8288792 

Bài 6 -ỊTHPT Kim Liên - HN 2017] Cho hàm số y = 2016.Ể * . Khẳng định nào sau đây đúng ? 
A. y'+2yln2 = 0 B. y'+3yln2 = 0 c. y'-8Mn2 = 0 D. y'+8yln2 = 0 

GIẢI 

Chọn x = 1.25 tính y = 2016.e * rồi lưu vào A 
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H Hs.th A E Ms.th í 


2Ũ1&XỄ 1 ■ £51n (1-ỉ > Ans+A 


149.8400965 149.3400965 

Tính y'(l.25) rồi lưu vào B 

gỊmmm E©(x)H@(i3S0®Qn]E0(i][3(g)(g)ỊTi[i] 

[Tì [~5| [=1 |SHÌFTÌ ÍRCĨÌ F^1 

0 Math À 0 MỉLth À 

^j(2016xe* í<1 "' 1 i> Ans+B 

-311.5837213 , -311.5337213 

Rõ ràng B +3 ln 2 .A = 0 => Đáp số chính xác là B 





( 1 iV 

'í r~ 4 

-1 

Bài 7-[THPT Nguyễn Trãi - 

HN 2017] Cho K = 

X 2 -y 2 

1-2ÍI+1 

với X > 0, y > 0. 




l ) 

^ \x x) 


Biểu thức rút gọn của 

K là? 





A. X 

B. 2x 

c. x + 1 

D. x-1 



Chọn X = 1.125 và y = 2.175 rồi tính giá trị biểu thức K 

0000@|®®0@®E(I10E0®@[Õ]0®®0@ 

d) 0 (5] ® (ỊỊ GD CD _cm (U <s> co (£) E) (D (D 
(1 125^1» 

9 

s 


Đáp số chính xác là A 

Bài 8 -ỊTHPT Phạm Hồng Thái - HN 2017] Choa,Z? > 0 ;a 2 +b 2 = 1598 ab Mệnh đề đúng là ; 


Rõ ràng K = — = 1.125 = X 
8 


A. log^^ = i(loga + logZ?) 
c. \og^- = ị(ỉoga + ỉogb) 


B. log^^ = loga + logZ? 

D. log^^ = 2(loga + logồ) 


GIẢI 

Chọn a = 2 => Hệ thức trở thành 4 + b 2 = 3196/? <=> b 2 - 3196/? + 4 = 0 .Dò nghiệm và lưu vào B 

ÍÃĨPHÃÌ m Í3^ì f^1 i~3l m [~9l í~6~l ÍÃEpHĂÌ m f+1 [~4l ÍSHĨFTÌ ÍCÃLCÍ m f^l fSHĨFTÌ ÍRCLÌ F^ì 

0 Math 0 MỉLth Á 

X=~ 3 L2515649xm3 __ 

L-R= 0 1.251564946xm 3 

Tính log C -^~ = log 

40 & 40 

ÍNlíMìÍ2][+1ÍÃĨM1R(T)Í4]ÍÕ1(^)mí^1 


log( 


2 +B'| 
40 ) 


Hath À 


-1.300753307 

Tính tiếp log a + log b 
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fiõgì m m (+1 fiõgì IÃĨPHÃ1 F^1 m (=1 

0 bì 

log(2)+log(B) 


Math À 


-2.601516614 

Rõ ràng giá trị log a + log b gấp 2 lần giá trị log 


Đáp số A là chính xác 


a + b 

Bài 9 -ÍThi Học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

, _ b b 

Cho các số a > 0, b > 0, c > 0 thỏa mãn 4" = 6 h = 9' . Tính giá trị biếu thức T = — + — 

a c 


A. 1 


B. ị 

2 


c. 2 

GIẢI 

Chọn a = 2 Từ hệ thức ta có 4 2 = 6 b <=> 6 b - 4 2 = 0 . Dò nghiệm và lưu vào B 

(6] (#3 (ẶỊpHÃ) co (g) 0 ® @ [ 2 ] (shỊft) ỊgỹD [S (=) @©0 

0 MỉLth i 0 Math À 

6*-4 2 . tìns+B 

x= 1.547411229 

L-R= 0 1.547411229 

Từ hệ thức ta lại có 9 C - 4 2 = 0 .Dò nghiệm và lưu vào c 

(Ịõg| (5) [2] {+} ỊIp @ (▼) IĂI [0] ® 0 (=] _ 

0 Hỉtth 0 Mãth À 

x=' 4 1.261859507 ns * , _ 

L-R= 0 1.261859507 

Cuối cùng là tính T = - + — = ^- + ^- = 2 => Đáp số chính xác là c 

a c 2 c 


D.| 

2 


t+s 

2 c 


Ms.th A 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 
BÀI 16. CHỨNG MINH TÍNH ĐÚNG SAI MỆNH ĐÊ MŨ - LOGARIT. 


1) PHƯƠNG PHÁP 


Chứng minh tính đúng sai của mệnh đề mũ - logarit là một dạng tổng họp khó. Vì vậy để làm được 
bài này ta phải vận dụng một cách khéo léo các phương pháp mà học từ các bài trước. Luyện tập 
các ví dụ dưới đây để lấy tích lũy kinh nghiệm xử lý. 


1) Ví DỤ MINH HỌA 

_ L _ • __ • _ 


VDl-lĐề minh họa THPT Quốc gia 2017] Cho các số thực a,b với a^l. Khẳng định nào sau 
đây là khẳng định đúng ? 


B. log a 2 (aỉ>) = 2 + 2 log a b 
D. log a2 (ưZ>) = ^ + ^log a Z> 


y là khăng định đúng ? 

A. log a2 (ab) = ịlog a b 

c. log a 2 (ab) = hog a b 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta hiểu, nếu đáp án A đúng thì phương trình log a 2 (ab) - 2 l°ỗ a b = 0 (1) với mọi giá trị của 

a,b thỏa mãn điều kiện a,b thực và ứ 5*1 .Ta chọn bất kì A = 1.15 và B = 0.73chả hạn. 
Nhập vế trái của (1) vào máy tính Casio rồi dùng lệnh tính giá trị CALC 

s H o (£) (S> s OB00 E) (5) Q] <5> GO s Si® 

wraícÃLcìmrnmí5iiHirõiRr7i[3iiHi 


0 Math À 

log A2 (tìB)-ịlog f Ị> 

1 

2 


Máy tính báo kết quả là một số khác 0 vậy vế trái của (1) khác 0 hay đáp án A sai. 

> Tương tự ta thiết lập phương trình cho đáp án B là log a 2 {ab) - 2 - 2 log a b = 0 
Sử dụng chức năng CALC gán giá trị A = 1.15 và B = 0.73 cho vế trái của (2) 

(Ịộp) (ẶỊP§ o (*í(►} H o (H 0CS) 0 [2] 0 d] (ịộũĩ) IH o (►} H) EHD 

amnm^ẸirõinmíiỊẸi 

0 Math A 

log A2 CAB)-2-210 
1 - 877644223 

Tiếp tục ra một số khác 0 vậy đáp án B cũng sai 

> Tiếp tục phép thử này và ta sẽ tìm được đáp án D là đáp án chính xác 

raiMB (^(B«B«gggígmgggggm(T)iTi 
í^ũl ÍÃĨml Rl (^) ÍÃĨml RỊ ÍCÃĨÕ1ÍTI m m Í5l f=ì fõ1 F1171 [31 f=ì 


0 Math Ả 

l0g ft2 (AB)-ị-ịli> 


0 


Cách tham khảo : Tự luận 

f a > 0, a 5* 1 


Điều kiện 


\b>0,b^l 
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■ Dễ thấy ìog a2 (ab) = ịlog a ab = ị(ìog ữ a+ìog a b)=ị+hog a b 


❖ Bình luận: 


Chúng ta chú ý phân biệt 2 công thức log ữ x"' = mlog ữ | jc | và log X = — logị 

a n '' 


• Theo kinh nghiệm làm nhiều trắc nghiệm của tác giả thì đáp án đúng thường có xu hướng 
xếp ở đáp án c và D nên ta nên thử ngược từ đáp án D trở xuống thì nhanh tìm được đáp án 
đúng nhanh hon. 

VD2-[Đề minh họa THPT Quốc gia 2017] Cho 2 số thực a,b với 1 <a<b. Khẳng định nào sau 
đây là khẳng định đúng 

A. log ữ b<\< log fc a B. 1 < log ữ b < log fc a 

c. log fc a < log ữ b<\ D. log fc a< 1 < log a b 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chọn giá trị a,b thỏa mãn điều kiện a,b thực và 1 <a<b .Ta chọn a = 1.15 và b = 2.05 

> Tính giá trị số hạng log a b 

@ae RícÃEcìíTiRmíTiíHiíTirnrõiíTiiH] 

log A (B) 


Hstth À 


5.136160681 


Tính giá trị của sô hạng log è a 

raM R^MíRmRRRRỊHimRíTiíTiíHi 

0 Hstth À 


log E CA) 


0.1946979587 

> Rõ ràng log /; a < 1 < log ữ b => Đáp số chính xác là D 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Vì cơ số a > 1 =>log a a < log ữ b<5>\< log ữ b (1) 

■ Vì cơ số b > 1 => log fc a < log fc b log fc a < 1 (2) 

■ Kết họp (1) và (2) ta có : log è a < 1 < log ữ b => D là đáp án ch ính xác 

❖ Bình luân : 

❖ Chú ý tính chất của cơ số : Neu a > 1 thì log a u > log a V <=> u > V nhưng nếu 0 < a < 1 thì 


log ữ u > \og a V <=> u <v 

VD5 -ÍTHPT Bảo Lâm - Lâm Đồng 2017] Cho hệ thức a l 2 +b 2 = lab (a,b > o) . Khẳng định nào 
sau đây đúng ? 

A.41og 2 a y > = log 2 a + log 2 b B. 21og 2 (a + ỉ>) = log 2 a + log 2 b 

6 

C.log 2 ~~ = 2(log 2 a + log 2 b) D. 21og 2 = log 2 a + log 2 b 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> w a,b> 0 nên ta chọn a= 1, khi đó b sẽ thỏa mãn hệ thức 

l + b 2 = lb<^b 2 —lb + ỉ = 0<^b = —- 7 —. Chọn b = 7 — 

2 2 

> Lưu a = 1 vào biến A 


R [=1 fsHĨFĩ| ÍRCĨ1 F)ì 
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13 Math Ả 

tìns+tì 

1 

. 7 + 3^5 .... _ 

Lưu b = —— vào biên B 

2 

B) m m f3i ÍVĨ1 Í5i (T) ryi [=1ÍSHÌPĨ] [RÕIB 

0 Math Ả 

Ans+B ’ 

7+3-ís 


> Nếu đáp án A đúng thì 41og. 


a + b 


- log 2 a - log 2 b = 0 Để kiểm tra sự đúng sai của hệ thức 


này ta nhập vế trái vào máy tính Casio rồi nhấn nút (D nếu kết quả ra 0 là đúng còn khác 0 
là sai 


N.ũỊ I 2 lO) Ị-ã-l IALPHAI |(-)| Ị + l IALPHAI h»| 

®0§D©0S@[=] 


0 Hath Ả 

4l092( â 6 Ễ )-l09il> 


-1.223032345 

Kết quả biểu thức vế trái ra khác 0 vậy đáp án A sai 
> Tương tự như vậy với các đáp án B, c, D và cuối cùng ta tìm được đáp án D là đáp án chính 
xác 

ra m Q fãl ÍÃLPHÃI F)Ị [+1ÍÃLPHĂÌ ra 
(R> [—1 íra í~2] CR) ÍÃLPÌ1 F^| [=1 

0 Math Ả 

2l09 2 (^3 )-l09it> 

0 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Biến đổi a 2 +b 2 = lab<=> (a + ỉ>) 2 = 9ab -w> 


a + b 


= ab 

9 ) 

\2 , , 

, , -, a + b 

= log 2 ab o 21og 2 —— = log 2 a + log 2 b 

y 3 


■ Logarit cơ số 2 cả 2 vế ta được : log 2 

❖ Bình luân : 

• Một bài toán biến đổi tương đối là zic zắc đòi hỏi học sinh phải nhuần nhuyễn các công thức 
và ác phép biến đổi Logarit 


VD4 -ÍChuyên Vị Thanh - Hậu Giang 2017] Nếu log 7 X = 81og 7 ab 2 - 21og 7 a 3 b,(a,b > o) thì X 
bằng : 

A. aV B. a 2 b u C. a 6 b n D. aV 4 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chọn giá trị a,b thỏa mãn điều kiện a,b> 0 thực. Ta tiếp tục chọn a = 1.15 và b = 2.05 

> Ta có log 7 X = 81og 7 ab 2 - 21og 7 a 3 b <=> X = 7 81 ° g7£ỈẾ “ 21o 87 «b 

Í7l íã 5 ] |~8| ra f7| ÍÃLPHĂIÍGĨÌ ÍÃLPHĂI ra EF1 (&) R m ra Í7i c^) ÍÃĨPHÃÌÍGĨÌ íã 5 ) 
[3] (g> ỊÃŨỊỊỊẶỊ 0 ® ŨD GH co H] (D [ 2 ] ED QD H] (U 
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30616.09060 

Vậy ta biết được X = 30616.09068 

> Tới đây ta chỉ cần tính giá trị các đáp án A, B, c, D xem đáp án nào bằng 30616.09068 là 
xong 

Và ta thấy đáp số B là đáp số chính xác 

ÍÃĨPHÃÌ R í^ì ÍÃĨPHÃÌ R í^ì rn Í4i ÍCÃĨCÌ m nn m Í5i Í^I Í2i nn ÍÕ1 Í5i f^Ị 

0 Hath ẳk 

A 2 B 14 

30616.09068 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Thu gọn log 7 X = log 7 [ab 2 ) - log 7 = log 7 (ữ V 6 ) - log 7 a 6 b 2 = log 7 = log 7 « 2 h 14 

■ Vì cơ số b > 1 => log è a < log Ế b <=> log è a < 1 (2) 

■ Ket hợp (1) và (2) ta có : log fc a < 1 < log ữ b => D là đáp án chính xác 

♦♦♦ Bình luân : 

❖ Chú ý tính chất của cơ số : Nếu a > 1 thì log a u > log (i V <=> u > V nhưng nếu 0 < a < 1 thì 
log a u > log ữ vou<v 

VD5-ỊTHPT Bảo Lâm - Lâm Đồng 2017] Cho hàm số / (x) = 3 A Â x . Khẳng định nào sau đây sai 

A. /(x) >9<í> X 2 + 2xlog 3 2 > 2 

B. / (x) > 9 <=> X 2 log 2 3 + 2x > 21og 2 3 
c. /(x) >9 <íí> 2xlog3 + xlog4 >log9 
D. /(x)>9^x 2 ln3 + xln4>21n3 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Từ điều kiện đề bài, ta khai thác để tìm X : f (c) >9<^3 X A x -9 > 0 (1) 

> Dùng Mode 7 để dò khoảng nghiệm của (1) 

m í^ì (^) [xì [41 í^l ÍÃĨMÌ ÍTK^) R f9Ì [HỊ [HỊ R [91 (HỊ 

ŨD CÕD (=] OD 

Quan sát bảng giá trị (chú ý lấy phần F (x) > 0) 

H . Math 


n 


F (Kì 

999.50 

9 

-B 

-i.ãii 

9 

-ĩ 

-9.95 

Thấy X < -2, 

.... Ta đặt 


K 

13 

F (Kì 

lũ 

□ 

-9 

11 


3 

19 


I99Ĩ 


Thấy x<0,.... Ta đặt x>b 

> Đe phóng to khoảng nghiệm và tìm chính xác a,b hơn ta chọn lại miền giá trị của X 

(Ãẽ)'(D (=] E) [3] Ẻ dl (D QD GD [2] [5] (=] 
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H 

Hath 


H 

F (Kì 


3 

Ũ 

Mầễ- 

30.991 
3.5031-1 


5 

-s 

-3.931 

-2.25 



H 

Math 


K 

F(KJ 


1E 

□.15 

-3.153 


11 


3 


19 






H 

F (Kì 

3 

ũ 

Mầễ- 

1.0353 

□.3333 

5 

-3 

-□.533 

15 


13 

F (Kì 

-1.115 

15 

□.15 

-□.091 

lĩ 

ĩ 

□.3519 


Vậy x>0.75 và xc-2.25 

> Việc cuối cùng là ta chỉ cần dò khoảng nghiệm xuất hiện ở đáp án A, B, c, D xem khoảng 
nào trùng với khoảng nghiệm trên thì là đúng. 

@0BmỐffl(HSOS(I](£)[I](g>B[I](=) (=](=) [3] (=] 

E (=] QD GD d] (Ãl (=] 

H _ Mith 


-2.25 

Ms.th 


0.5 

Ta thấy đáp án A trùng khoảng nghiệm vậy đáp án A là đáp án chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

2 nx 2 1 2 

■ Biến đồi f(c)> 9 o 3 x2 .4 x > 9 « 4- > « 3* 2 " 2 > 4"* 

J v ' 9 4* 

■ Logarit cơ số 3 cả 2 vế ta được : 

log 3 Í3* 2 - 2 ) > log 3 (cỊo X 2 - 2 > —X log 3 4 X 2 +2xlog 3 4 > 2 

❖ Bình luân : 

❖ Một bài tự luận ta nhìn là biết dùng phương pháp logarit cả 2 vế luôn vì 2 số hạng trong bất 
phương trình khác cơ số và số mũ có nhân tử chung X 

BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -ÍHSG tỉnh Ninh Bình 2017] Cho các số dương a,b,c và a^ỉ. Khẳng định nào đúng ? 
A. log a b+ỉog a c = log (b + c) B. log a b+ỉog a c = log a I b - c\ 


c. ỉog a b+ìog a c = ìog a (bc) 


D. log a b + log a c = log a 


íu\ 


\ c J 


Bài 2 -[Thỉ thử tính Lâm Đồng - Hà Nội 2017] Cho 2 số thực dương a,b với a ^ 1 . Khẳng định 
nào sau đây là khẳng định đúng ? 


A. log a 
c. lo g/i 


í—ì 

y\[b J 

Í—Ì 

y\[b J 


í 


1 


\ 


1 + ^ lo Ỗ> 

\ z J 

\ 


ự, 1, , 

!-^ l0 g a b 

\ z J 


B. log a 
D. log a 


í—ì 
í—ì 


= i(l-21og» 


( 


= 3 


1 


1-^log a b 

V z 


Bài 3 -rChuyẽn Nguyễn Thị Minh Khai 2017] Nếu a 4 > a 5 và log /; ^ < \og b -7 thì ta có : 

A. 0<a<ỉ><l B. 0<b<a<ỉ c. 0<a<l<b D. 1 <a<b 

Bài 4 -ỊTHPT Lương Thế Vinh - HN 2017] Khẳng định nào sau đây là đúng ? 
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A.Hàm số y = e 1999x nghịch biến trên R B. Hàm số y = ln X đồng biến trên (0;+ oc) 


C. log 3 (a + Ể>) = log 3 a + log 3 è D. log a b.log h c.log c a = 1 với mọi a,b,c G R 

Bài 5 -rChuvẽn Vị Thanh - Hậu Giang 2017] Cho 0 < a < 1. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề 
sau : 

A. log a X > 0 thì 0 < X < 1 B. log a X < 0 thì X > 1 

c. x l < x 2 thì log a x l < log a x 2 D. Đồ thị hàm số 3 ’ = log ữ X có tiệm cận đứng là trục 

tung 

Bài 6 -ÍTHPT Lương Thế V inh - HN 2017] Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau ? 

A. Hàm số y = log ữ X với 0 < a < 1 là một hàm số đồng biến trên khoảng (0; + oc) 

B. Hàm số y = log fl X với a> 1 là một hàm số nghịch biến trên khoảng (0; + oc) 
c. Hàm số y = ỉog a X (o < a\a ^ l) có tập xác định R 

D. Đồ thị các hàm số y = log ữ X và _y = log l X (o < a\a ^ 1) đối xứng nhau qua trục hoành 

a 

Bài 7 -ÍTHPT HN-Amsterdam 2017] Cho a,b là các số thực dưcmg và a^l. Khẳng định nào sau 
đây đúng ? 

A. log r(a 2 +ab^ = 2+ 2log ữ (a + b) B.log^(a 2 +ab} = A\og a (a + b) 

c. \og^(a 2 +ab} = \ + A\og a b D. log^- {a 2 +ab^ = 4 + 21og ữ b 

Bài 8 -ÍTHPT Kim Liên - HN 2017] Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai: 

A. Hàm số y = log X là hàm số logarit 

B. Hàm số y = (3 -1 ) là hàm số mũ 


c. Hàm số y = (7ĩ) x nghịch biến trên R 

D. Hàm số y = lnx đồng biến trên khoảng (0;+ oc) 

Bài 9 -rSỞ GD-ĐT Nam Định 2017] Cho a>0)a^ỉ và x;y là 2 số dương. Khẳng định nào sau 
đây là khẳng định đúng ? 

A x _ l 0 ể a x 

A. log a - = ■ 


y lo g« y 


B.log a (x-y) = j^^ 

lo ỗ a y 


X 

c . log a ^ = log a x-log a y 

y 


D. log a (x-y) = log a x-log a y 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -ỊHSG tỉnh Ninh Bình 2017] Cho các số dương a,b,c và a* 1. Khẳng định nào đúng ? 
A. log a b + log a c = log (b + c) B. log a b + log a c = log a I b - c\ 

(ị,\ 

c. log a b + log a c = log a (bc) D. log a b + log a c = log a ^ 



s Hath Ả s Math À s Math À 


Ans+A Ans-^B 2.175-^C 

5 9 87 

4 8 40 
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Kiểm tra 4 đáp án và ta có đáp án c chính xác vì log a b + log a c- log a (bc) = 0 

(ỊộỊjj) H o (E) H) E3 (E) (+) S) H o (►) S) ® (E) 0 ffi) H) o (E) S) 

Rì ÍÃLPHÃ) ỊhỹpỊ Í=1 

_ 0 Math À 

log A (B)+lõg A (C)i> 

0 

Bài 2 -rThỉ thử tính Lâm Đồng - Hà Nội 2017] Cho 2 số thực dương a,b với a ^ 1 . Khẳng định 
nào sau đây là khẳng định đúng ? 


A. log fl 

c. ỉog n 


í—ì 

y^Ịb J 

Í—Ì 


Ư, 1, , 

1 + ^log a b 

£ J 


lí 1 , ^ 

l-ịỉog a b 

1 J 


B. log n 


D. log fl 3 
GIẢI 


í—ì 

\^ỉb y 

í—ì 


= i(l-21og,fc) 


( 


= 3 


1 


1-^log a b 

V z 


Chọn a = 1.25, b = 1.125 rồi lưu các giá trị này vào A, B 

□ □di d] (=) («3 (rộd o [7] HmỊT) R 1=1 ÍSÌÌTÌ Ircĩì R 

0 Math À 0 MỉLth À 

tìns+tì tìns+B 


5 

4 

Kiểm tra 4 đáp án và ta có đáp án c chính xác vì log 


£ 

8 


M 1 


\yfb J 


1 


" l"log a b 


= 0 


BJIIALPHA1 |c-)j [3g| [3J (►)(►) 1-5-1IALPHA11(-)| (▼) Ival ỊALPHAl M 
(^ (TI (TI R Pii ÍT1 (?) [Tì (^ I^ũì [ÃĨPHÃÌ R (^ (ÃĨPHÃ1R (^ (71 [HI 


0flJl IM o (£] 131 <>=><>9 

S) (3 E) E) (5 E ® G 

0 Hath À 

109 A 3 (vb\I 

0 

íài 3-rChiivên Npnvễn Thi M 


_ . .__ . Ị 1 1 2 

Bài 3 -ỊChuyên Nguyễn Thị Minh Khai 2017] Nếu a 4 > a 5 và log /; -ị < log /; thì ta có : 

A. 0<a<ỉ><l B. 0<Z?<Ơ<1 C. 0<a<l<z? D. 1<U<Ỉ> 


C. 0<a<l<z? 

GIẢI 


3 4 3 4 

Từ a 4 > a 5 o a 4 -a 5 >0 . Tìm miền giá trị củaa bằng chức năng MODE 7=>0<a <1 

ÍMÕDẼ1 [TỊ ÍÃĨml m í^ì ÍW1Í3] (^) [TỊ (^ (^) R (ÃĨPHÃ1 m í^ìhì [TỊ (?) [51ÍHỊ [HỊ [Õ1 [HỊ 


(EiOQdli 

0 Math 


K 

F(KJ 

mM 

9.5 : in5 

ũ 

I.Ẽ 

-D.DĨ 


1 

1 2 , 1 2 .X ì , , w 

Từ log ;) — < log ố — <=> logị, — - logị, — < 0 . Tìm miên giá trị của b băng chức năng MODE 


2 3 2 b 3 


7=>& > 1 

ỊiẼl Í7Ị I7ŨŨÌ ÍẦĨPHÃÌ (TI (?) (11ỊTỊ (?) (TỊ (?) (?) R ÍTÕÌ ÍÃĨPHÃ1 [TI (?) fil (TỊ (?) ITỊ [=1 
[=] [ÕD (=] dD (=] CÕII cm 


dbi 

F (Kì 
ERR0R 

I.Ẽ 

-1.511 

i.ũ 

-□.550 


Ms.th 


Trang 140 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Tóm lại 0 < a < 1 < => Đáp số chính xác là c 


Bài 4 -ỊTHPT Lương Thế Vinh - HN 2017] Khẳng định nào sau đây là đúng ? 

A.Hàm số y = e 1999x nghịch biến trên R B. Hàm số y = lnx đồng biến trên (0;+oc) 

C. log 3 (tì! + 7>) = log 3 a + log 3 Ử D. log a b.ỉog h c.log c a = 1 với mọi a,b,csR 

GIẢI 

Khẳng định A có số mũ quá cao nên ta để lại sau cùng. 

Kiểm tra khẳng định B bằng chức năng MODE 7. Ta thấy F ( X ) luôn tăng => B chính xác 

íMõDẼií7]rFiíÃLPHÃìmmf^if^iíõiRí5]^imrõ]í^iíõiRí5][^i 

0 Hath 

FÍKJ 

-□.633 

_ ..„1 

□.UD5Ũ 

0.5 

Vì sao đáp án c, D sai thì ta chỉ việc chọn a = 1.25 , b = -3.75 là rõ luôn (vì điều kiện ràng buộc 
không có nên để đảm bảo tính tổng quát ta sẽ chọn một giá trị dương một giá trị âm) 

Bài 5 -rChuyên Vị Thanh - Hậu Giang 2017] Cho 0 < a < 1. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề 
sau : 

A. log a X > 0 thì 0 < X < 1 B. log a X < 0 thì X > 1 

c. X, < x 2 thì log a Xj < log a x 2 D. Đồ thị hàm số y = log a X có tiệm cận đứng là trục 

tung 

GIẢI 

Cho 0 < a < 1 vậy ta chọn a = 0.123. Kiểm tra đáp số A ta dò miền nghiệm của phương trình 
log a X > 0 xem miền nghiệm có trùng với 0 < X < 1 không là xong. Đe làm việc này ta sử dụng 
chức năng MODE 7 

mr7i^rõinrr)í2]r3)(^íÃLPHÃìmí=i[=iíõirníTì[=)[T)í=)rõin[T)[Hi 

H Math 

_F(KJ 

□. 1 iỈEỊỊ 
_ ~_d 
-Ũ.ŨHĨ 

1.2 

Quan sát bảng giá trị ta được miền nghiệm 0 < X < 1 (phần làm cho F ( X ) > 0), miền nghiệm này 
giống miền 0 < X < 1 vậy đáp số A đúng 

Tương tự cách kiểm tra đáp án A ta áp dụng cho đáp án B thì thấy B đúng 

Để kiểm tra đáp án c ta chọn hai giá trị X, = 2 < x 2 = 5 . Thiết lập hiệu log a Xj - log ữ x 2 . Nếu hiệu 
này ra âm thì c đúng còn ra dương thì c sai. Để tính hiệu này ta sử dụng chức năng CALC 

ro R m f2i f5i Í21 (B) (=1 ra fõi R rn rèi Í51 (B) rsi [=1 

0 Hath À 

1ũ9o.125Í2)-109Ê 

0.4406426983 

Vậy hiệu log ữ Xj -log 0 x 2 lớn hơn 0 hay log a Xj > log a x 2 . Vậy đáp án c là sai 

Bài 6 -1THPT Lương Thế V inh - HN 2017] Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau ? 

A. Hàm số y = log a X với 0 < a < 1 là một hàm số đồng biến trên khoảng (0; + oc) 

B. Hàm số y = log a X với a > 1 là một hàm số nghịch biến trên khoảng (0; + oc) 
c. Hàm số y = ỉog a X (o < a\ a * l) có tập xác định R 

D. Đồ thị các hàm số y = log a X và y = log J X (o < a;a ^ 1) đối xứng nhau qua trục hoành 
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GIẢI 

Câu D khó hiểu nhất nên ta ưu tiên đi xác định đúng sai các đáp án A , B , c trước 
Kiểm tra khẳng định đáp án A bằng chức năng MODE 7 với a = 0.5 thỏa 9 < a < 1 .Ta thấy 
F(x) giảm 


=> A sai => Đáp án B cũng sai 

(B [7] S) ữD 0 [5] (g) ỈẦĩPHÃì(Tif^ií^iíTií=iíTirõií=irní=i 

0 _ Math 


dbl 

F (Kì 

D 

ú 

-ĩ 

ầ 

-I.5BLỊ 


Kiểm tra khẳng định đáp án c bằng chức năng MODE 7. Ta thấy hàm số không xác định khi JC < 0 
=> Đáp án c cũng sai => Tóm lại đáp án chính xác là D 


íMõDẼií7iraf2ic^)iÃLPHÃìmíHi(=ìRr9iiHimrõiíHim[Hi 

0 _ Math 




F (Kì 

1 

■He? 

ERROR 

ĩ 

-B 

ẼRRỦR 

3 

-ĩ 

ẼRROR 


Nếu tím hiểu vì sao hai đồ thị trên đối xứng nhau qua trục hoành thì ta phải hiểu ý nghĩa “nếu đồ thị 
hàm số y = f (x) và đồ thị hàm số y = g ( x) đối xứng nhau qua trục hoành thì / (x) = —g (x) ” 


Vậy ta sẽ chọn a = 2;x-5 rồi tính y = log 2 5 = 2.32... và y = logj X = -2.32... => D đúng 

2 


H Hs.th A 

log 2 C5) 

2.321920095 


s Hath À 

log ỉ C5) 

2 -2.321928095 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 
BÀI 17. TÍNH NHANH BÀI TOÁN có THAM sô MŨ - LOGARIT. 


1) PHƯƠNG PHÁP 


■ Bước 1 : Cô lập m đưa về dạng m > g (x) hoặc m < g (x) 

■ Bước 2 : Đưa bài toán ban đều về bài toán giải phương trình, bất phương trình đã học. 


|2) Ví DỤ MINH HỌA 


VDl-rThỉ thử chuyên KHTN lần 2 năm 2017] 

Tìm tập hợp tất các các giá trị của m để phương trình log 2 x-log 2 (x-2) = m có nghiệm : 

A. 1<N7< + 0C B. l<m< + oc c. 0 < m < + oc D. 0<m< + oc 

GIẢI 


> 

> 


> 


> 


Cách 1 : CASIO 

Đặt log 2 x-log 2 (x-2) = f(x) khi đó m = /(x) (1). Để phương trình (1) có nghiệm thì m 
thuộc miền giá trị của / (x) hay / (min) < m < f (max) 

Tới đây bài toán tìm tham số m được quy về bài toán tìm min, max của một hàm số. Ta sử 
dụng chức năng Mode với miền giá trị của X là Start 2 End 10 Stepo.5 

ÍMQDEỊ í~7~| ra (TỊ (5) ÍÃĨPHÃÌ ÍTICS) RrarTl(^ÍÃLPHÃìmR(Tlí=1í=imí=1 
□□ Cõ] (=] CÕD □□ [=] 

0 . Ms.th 




F(KJ 

15 


□.9595 

ii 

9.5 

□ -341 

in 

lũ 

□.9919 


Quan sát bảng giá trị ta thấy /(10) w0.3219 vậy đáp số A và B sai. Đồng thời khi 

X càng tăng vậy thì F (x) càng giảm. Vậy câu hỏi đặt ra là F(x ) có giảm được về 0 hay 
không. 

Ta tư duy nếu F (x) giảm được về 0 có nghĩa là phương trình / (x) = 0 có nghiệm. Để 
kiểm tra dự đoán này ta sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE 

raf2l(F)ÍÃLPHÃìmC^RraÍ2l(feíÃLămRÍ2l MÍCÃLCi r3l^1 

B Math 

Can ? t Solve 

[hC: iCancel 

í 41 ĩ. : Goto 

Máy tính Casio báo phương trình này không có nghiệm. Vậy dấu (D không xảy ra 
Tóm lại / ( *) > 0 <^m >0 và D là đáp án chính xác 


Cách tham khảo : Tự luận 

Điều kiện : JC > 2 


Phương trình m = log 2 


' X ' 
x — 2 


<=> m = log 2 


1 + - 


x — 2 


Vì X > 2 nên X-2>0=>1 + - 


x — 2 


>1 


log 2 


1 + - 


x-2 


> log 2 1 = 0 


Vậy m = log 


1 + 


2 N 
x-2j 


>0 


Bình luân : 
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• Một bài toán mẫu mực của dạng tìm tham số m ta giải bằng cách kết hợp chức năng lập 
bảng giá trị MODE 7 và chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE một cách khéo léo 

• Chú ý : m = f(x) mà f(x) > 0 vậy m > 0 một tính chất bắc cầu hay và thường xuyên gặp 

VD2-[Thi thử chuyên KHTN lần 2 năm 2017] 

Tìm tham số m để phương trình ln X = mx 4 có đúng một nghiệm : 

1 _ 1 g 4 _ 4 

A .m = 4- B. m = Q. — D. - 77 = 

4e 4e 4 4 Vẽ 

GIẢI 


> 


> 


Cách 1 : CASIO 

Cô lập Wĩ = —ị- = /(x) (m>0) 

JC 

Tới đây bài toán tìm m trở thành bài toán sự tương giao của 2 đồ thị. Để phương trình ban 
đầu có đúng 1 nghiệm thì hai đồ thị y = và >’ = m có đúng 1 giao điểm. 

X 

Để khảo sát sự biến thiên của hàm y = ta sử dụng chức năng MODE với thiết lập Start 0 

X 

End 5 Step 0.3 

ra [71ỈWÌ ÍT^ ÍMITIITI (T) ÍÃĨPHÃÌITI í^ì [41 f^Ị Í^I fõi f^Ị f5i Í^I ÍÕ1 nn rãi 

(D 

H Mãth 

F(KJ 
_-ỊLÌẸ 
D.ũãnl 
□.di 

1.5 

Quan sát sự biến thiên của F (x) ta thấy / (0.3)« -148.6 tăng dần tới F (1.2)« 0.0875 
rồi giảm xuống F(5)« 2,9.10 3 « 0 


□.3 


lnx 


> Ta thấy / cực đại « 0.875 . Để hai đồ thị y = - 7 - và y = m có đúng 1 giao điểm thì 


đường thẳng ỵ = m tiếp xúc với đường cong y = tại điểm cực đại => m « 0.875 « 

Vậy đáp án A là đáp án chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Điều kiện : X > 2 

_ , r. 2 ^ 

m = log 2 


Phương trình m = log 2 


f X ^ 


x-2 


Vì X>2 nên X — 2>0=>1 + - 


x-2 


>1 


log 2 


1 + 

x-2y 




1 + - 


x-2 


> log 2 1 = 0 


í 


Vậy /72 = log 




1 + — 

V x-2 


>0 


• Bình luân : 

• Một bài toán mẫu mực của dạng tìm tham số m ta giải bằng cách kết hợp chức năng lập 
bảng giá trị MODE 7 và chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE một cách khéo léo 

• Chú ý : m = /(x) mà/(x) > 0 vậy m > 0 một tính chất bắc cầu hay và thường xuyên gặp 

VD3-[Thi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Tìm m để phương tr ình 4^1og 2 Vx j -log J X + m = 0 có nghiệm thuộc khoảng (0;l) ? 

2 
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1 

1 

1 

1 

A. -1 <m<- 

B. m < — 

c. 0 < m < — 

D. m < — 

4 

4 

4 

4 


GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Cô lập m = -4^1og 2 s[x j +logj X 

2 

Đặt -4^1og 2 Vx) + log J X = / (x) khi đó m = f (x) (1). Đe phương trình (1) có nghiệm 

2 

thuộc khoảng (0;l) thì m thuộc miền giá trị của / (x) hay / (min) < m < f (max) khi X 
chạy trên khoảng (0;l) 

> Bài toán tìm tham số m lại được quy về bài toán tìm min, max của một hàm số. Ta sử dụng 
chức năng Mode với miền giá trị của X là Start 0 End 1 Step 0.1 

@0000 ® ® (É) @0®® í^[+ìraíwiíTi(^)[Tìc^c^ 

|ÃLPHÃÌíT||H1(H][õ1í=ìmiHirõ1R[T1íH1 


> 


H . Ms.th 

!■!_F (KJ 

n g.Ẹ g.ilig 

ị 5.1 |.ãụ|ĩ 

Ẽ IBS 

0.8 

Quan sát bảng giá trị F ( V ) ta thấy F (x ) < / ( 0.7) « 0.2497 « vậy đáp án đúng chỉ có 
thể là B hoặc D 

Tuy nhiên vấn đề là m = ^ có nhận hay không. Nếu nhận thì đáp số D là đúng, nếu không 
nhận thì đáp số B là đúng. 

* 1 1 Ẳ V lẤ 1 > 1 A / Ị \ 2 1 ^ . 

Đê kiêm tra tính chât này ta thê m = — vào phương tình 4 Ị log 2 vx Ị - log J X + — = 0 rôi 

4 2 4 

dùng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE để xem có nghiệm X thuộc khoảng (0;l) không 
là xong. 

(D @0 ỊkgìíTi (g) (ỹĩ ) [ÃĨPHÃ1 (TỊ ggỊggrariì[Ti(T)iTic^)(^)iÃLPHÃìm 

c^) í+1 íãì m (▼) f4i ÍSÍÌTÌ ÍCÃLCÌ fõi rn f5ì 1=1 


Mstth 


x= Ũ.7071066456 
L-R= 0 

Máy tính Casio báo có nghiệm X = 0.7071... thuộc khoảng (0;l) . Vậy dấu (=] có xảy ra 

> Tóm lại m < — và D là đáp án chính xác 
4 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Điều kiện : X > 0 

, I —\ 2 (i Y 2 

■ Ta có m = -4Ílog 2 \Ịx Ị +logjX = -4 4T°g 2 x -log 2 X = -(log 2 x) -log 2 x 

2 V 2 J 

1 f t _iY 1 

Vây m = ị-l log 2 x + ỶJ <- 

, , , 1 1 -1 1 

Dâu = xảy ra <=> log 2 x + — = 0 log 2 X = X = 2 2 = —Ị= 

❖ Bình luân: 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_ 0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 


• Đe xem dấu = xảy ra hay không thì ta sẽ thử cho dấu = xảy ra và sử dụng chức năng dò 
nghiệm. Neu xuất hiện nghiệm thỏa mãn yêu cầu đề bài thì dấu = xảy ra. 

VD4-[Thi HK1 chuyên Amsterdam -HN năm 2017] 

Với giá trị nào của tham số m thì phương trình logj |x-2|-log 2 (x + l) = m có 3 nghiệm phân biệt 


A. m > 3 


B. m < 2 


GIẢI 


c. ra>0 


D. m = 2 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Đặt logj |x-2|-log 2 (x + l) = /(x) khi đó m = /(x) (1). 

2 3 

Bài toán tìm tham số m trở lại bài toán sự tương giao của 2 đồ thị. Đe phương trình ban đầu 
có 3 nghiệm thì đường thẳng y = m cắt đồ thị hàm số y = f (x) tại 3 điểm phân biệt 

> Ta có y = m là đường thẳng song song với trục hoành 

> Để khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số V = / (x) ta sử dụng chức năng lập bảng giá trị 
TABLE với thiết lập Start -1 End 8 Step 0.5 

m g3jp ® 

ITỊ (▼) [TI CR) CR> IÃĨPHÃ1 (TI (+1 m 1=11=1 R m r=Ị rãi r=Ị rõi rn f5i r^Ị 

0 Math 


K 

FÍK> 

-1 

EF;F;uF; 

mấ 

-3.ŨÉI 

-1 


Quan sát bảng giá trị ta mô tả được sự biến thiên của hàm / (x) như sau 



/(- 0 . 5 ) = - 3 . 0 ... 


> Rõ ràng m < 2 thì 2 đồ thị trên cắt nhau tại 1 điểm => Đáp số B sai 
m = 2 cũng cắt nhau tai 1 điểm => Đáp án c và D cùng sai 
Vậy đáp số chính xác là A 

❖ Bình luân : 

• Bài toán thể hiện được sức mạnh của máy tính Casio đặc biệt trong việc khảo sát các hàm 
chứa dấu giá trị tuyệt đối. Cách tự luận rất rắc rối vì phải chia làm nhiều khoảng để khảo sát 
sự biến thiên nên tác giả không đề cập. 


VD5-[Thi HK1 THPT Chu Văn An -HN năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 9 V - 3 X+2 + m = 0 có hai nghiệm trái dấu 


c 


A. m < 0 


B. 0 <m<8 


c .me 


, 0; T 

V 4 


D. Không tồn tại 


m 


GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Cô lập m = -9 X + 3 X+2 

Đặt -9 X + 3 X+2 = f (x) khi đó m = f (x) (1). Bài toán quy về dạng tương giao của 2 đồ thị. 


Trang 146 
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Đe khảo sát sự biến thiên của hàm số y = f(x) và đường đi của đồ thị ta sử dụng chức năng 
lập bảng giá trị MODE 7 với thiết lập Start -9 End 10 Step 1. 

ÍM0DẼ1 00 Rí^«m(^fflRí^íÃLPHÃ)(Tií+i(Tií=ií=iRr9ií=irT] 

EiEi _ 

0 . Mstth 


9 

^1 

F i: j 

E.BBBB 

lõ 

d 

B 

11 

ĩ 

li 


> Quan sát bảng giá trị ta mô tả đường đi của đồ thị hàm y = f(x) như sau : 



Nhìn sơ đồ ta thấy để đường thẳng y = m cắt đồ thị y = f (x) tại 2 điểm A và B có hoành 

độ trái dấu thì 0 < m < 8 
=> c là đáp án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Đặt 3 X = t (í > o) . Phương trình <=> / (í) = t 2 — 9t + m = 0 (1) 

Khi X > 0 thì t > 3° = 1 . Khi X < 0 thì t < 1 . Vậy để phương trình ban đầu có 2 nghiệm trái 
dấu thì phương trình (1) có 2 nghiệm dương thỏa mãn t l <ỉ<t 2 

81 - 4 m > 0 
9 > 0 

<=>0<m<8 

m > 0 

l.(m-8) < 0 

, , 1 1 -1 1 

Dâu = xảy ra <í> log 2 A' + — = 0 <=> log 2 X = o x = 2 2 = —Ị= 

Bình luân : 

Hai giao điểm có hoành độ trái dấu thì phải nằm về 2 phía của trục tung 

Đáp án A sai vì 2 đồ thị chỉ cắt nhau tại 1 điểm nằm ở bên phải trục tung 

Nếu 18 > m > 8 thì 2 đồ thị cắt nhau tại 2 điếm đều nằm bên phải trục tung vậy đáp án c sai. 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Vây <=> < 


A > 0 

s>0 

p> 0 

af( 1)<0 


<=> 1 


Bài 1 -rThỉ HSG tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 4 V - V +2 + 6 = m có 3 nghiệm phân biệt 


A. m = 3 B. m > 2 c. 2<m<3 

Bài 2-ÍThi thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 


D. 2<m<3 
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Số nguyên dương lớn nhất để phương trình 25 1+ ^ _ ' J - (m + 2) 5 l+ 'fí-* ĩ +2m + ỉ = 0 có nghiệm ? 


A. 20 


B. 35 


c. 30 


D. 25 


Bài 3 -ÍThi HK1 chuyên Amsterdam -HN năm 2017] 

Tập giá trị của tham số m để phương trình 5.16' -2.81' = »7.36' có đúng 1 nghiệm ? 


A. m > 0 


m < -\Ỉ2 
m > yfĩ 


c. Với mọi m D. Không tồn tại 


m 

Bài 4 -ỊThỉ HK1 THPT Ngô Thì Nhậm - HN năm 2017] 

Phương trình log 3 X - log 3 (x - 2) = log^ m vô nghiệm khi: 

A. 77Í > 1 B. m <0 c. 0<m<l D. m < 1 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_li_ s_s_ 


Bài 1 -IThi HSG tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để phương trình 4' - 2 X +2 +6 = m có 3 nghiệm phân biệt 
? 

A. m = 3 B. m>2 c. 2<m<3 D. 2<m<3 

GIẢI 

Cách Ị : CASIO 

Đặt / (x) = 4* 2 - 2 ỵl+2 + 6. Khi đó phương trình ban đầu •» / (x) = m 

Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = f(x ) với thiết lập Start -4 End 5 Step 
0.5 

@000110® C^) R m í^ì IÃLPHÃÌ ÍTI 1^1 í+1 Í^I CR) 1+1 fẽi ÍHÌ ỊHỊ R |4l 
(=) (TỊ (=) H] Q (5] (=) 


H . Hs.th 


K 

FÍKJ 

-a 

190 

—à 

9.EDDĨ 

ã 


-1 

Quan sát bảng biến thiên ta vẽ đường đi của hàm số 



Rõ ràng y = 3 cắt đồ thị hàm số y = f (x) tại 3 điểm phân biệt vậy đáp án A là chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Đặt 2 x =t khi đó phương trình ban đầu <=>í 2 -4í + 6- m = 0 (1) 

Ta để ý tính chất sau : Nếu t = ỉ thì X = 0 còn nếu t>0;t*ỉ thì X = ±^J\og 2 1 . Vậy để phương 

trình ban đầu có 3 nghiệm phân biệt thì (1) có 2 nghiệm trong đó có 1 nghiệm t = 0 và 1 nghiệm 
t> 0 

Trang 148 Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Với t = 1 => /(l) = 0 => 3 — m = 0 <=> m = 3 

Bài 2 -rThỉ thử THPT Lục Ngạn - Bắc Giang lần 1 năm 2017] 

Số nguyên dương lớn nhất để phương trình 25 1+ ^”"~ - (m + 2) + 2m + 1 = 0 có nghiệm ? 


A. 20 

Cách Ị : CASIO 

Cô lập m ta được m = 


B. 35 


2^1+%/i-x 2 _2 ^1+Vi—+ _|_ 2 

^i+n/i-.v 2 _2 


GIẢI 


c. 30 


D. 25 


Đặt /(x) = 


25 


1+n/I-V 


-2.5 


I+n/I-X 


+ 1 


. Khi đó phương trình ban đầu / (x) = m 


^1+vi-* _2 

Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = f(x ) với thiết lập Start -1 End 1 Step 
2 

HẸBB1 @000000® © © (T| ffl 

HỊGỊIỊp(BKE>0Ị10]®®® m í+1 ívĩì m R ÍÃĩml m í^ì (^) (^ 
E)(T)(D(D0[7](U(T|(D[Õ][I][2](U 


^^1 

F(KJ 

5.3333 

B 

13-ããã 

-Ũ.Ẽ 

1 □. ĩ B ĩ 


Ms.th 


-1 

Quan sát bảng biến thiên ta thấy /(x) </(o) = 25.043... hay m< f (o) vậy m nguyên dương 

lớn nhất là 25 => D là đáp án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Điều kiện 1 - X 2 >0<=>-1<x<1 .Ta có 1-X 2 <1<=>1 + \J]-X 2 < 2 
Đặt 5 l+ ^ =t^5 l <t<5 2 o5<t<25 

t 2 —2t + ỉ 

Phương trình ban đầu trở thành í 2 - (m + 2) r + 2m +1 = 0 <=> m =-— = / (t ) 

Vậy m< /(max) 

Khảo sát sự biến thiên của hàm / (x) trên miền (5; 25) ta được / (max) = / (25) = 25.043 

Vậy m nguyên dương lớn nhất là 25 

Bài 3 -ỊThỉ HK1 chuyên Amsterdam -HN năm 2017] 

Tập giá trị của tham số m để phương trình 5.16' - 2.81" = m.36 x có đúng 1 nghiệm ? 

ffl < —^/2 _ , 

A. m > 0 B. I ’ c. Với mọi m D. Không tồn tại 

m>v2 


m 


Cách 1: CASIO 


Cô lập m ta được m = 


GIẢI 


5.16*-2.81* 
36" 


^ _2 8r 

Đặt / (x) = ————2 Khi đó phương trình ban đầu <=> / (x) = m 

36" 

Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm số y = / (x) với thiết lập Start -9 End 10 
Step 1 

ỊB0Ị§ỊỊ5[1ỊE[=Ị!I!! H0®0 (D (X) (H (H © H) m ® (Ã) © © 

iãqĩìấì m (=1 Í=1 f=ì fõi í=ì m rõi f=Ị rn f=ì 
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F(KJ 


1309.M 

-B 

3ẼBM.Ẽ 

-n 

ĩũsi.Ẽ 


Mj.th 


-9 

Quan sát bảng biến thiên ta thấy /(x) luôn giảm hay hàm s ốy = f (x) luôn nghịch biến. 

Điều này có nghĩa là đường thẳng y = m luôn cắt đồ thị hàm số y = f(x ) tại 1 điểm => c chính 


xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Phương trình ban đầu <í=>5.16* -m.36 x -2.81* =0 (1) 

^36^ 


Chia cả 2 vế của (1) cho 81* ta được : 5. 


Í-T 

,81, 

Đặt - =t (t>0) (2)o5t 2 -mt-2 = 0 (3) 

19 J v ' 

Phương trình (3) có 5.(-2) = 10 < 0 tức là (3) luôn có 2 nghiệm trái dấu 

=> (3) luôn có 1 nghiệm dương 1 nghiệm âm 
=> Phương trình ban đầu luôn có 1 nghiệm với mọi m 

Bài 4 -ÍThi HK1 THPT Ngô Thì Nhạm - HN năm 2017] 

Phương trình log 3 X - log 3 (x-2) = log y 3 m vô nghiệm khi: 

A. m>l B. m<0 c. 0<m<l 

GIẢI 

Cách 1: CASIO 


m. 


V 81y 


-2 = 0^5 


í a\ 2x í 


4 

v9y 


-m 


■2 = 0 ( 2 ) 




D. m < 1 


^ X ^ 

x — 2 


1 


= 21og 3 m <íí> Ỷlog 3 


f x_ ' 
x-2 


Điều kiện : X > 2. Phương trình ban đầu <=í> log 3 

<=> lo g 3 ^^2 = lo g 3 mom = 

Để phương trình ban đầu vô nghiệm thì đường thẳng y = m không cắt đồ thị hàm số 


= log 3 m 


y = f(x) = Jỉ: 


Sử dụng Casio khảo sát sự biến thiên của đồ thị hàm s ố y = f (x) với thiết lập Start 2 End 10 Step 
0.5 

ÍMÕDẼI Í7i ívĩì (Mì íÃ[Mim (T) ÍÃĨPHÃÌ m R rri [=1 [=1 ryi [=1 m ÍÕ1 f^Ị fõi R Í5i f^Ị 


Ms.th 




F (Kì 

1 

■■■ĩ 

ERR0R 

ã 

a.5 

Ẽ.3ÉE 

3 

3 

Ĩ.Ĩ3Ẽ 


2 

Để khảo sát chính xác hơn ta tính giới hạn của hàm / (x) khi X tiến tới 2 cận là 2 và + X 

ÍV^ ÍW1 ÍÃĨml m(^) ÍÃĨml m R ÍT1 ícÃĩcl ÍT1 [Õ1 í^l Í9l m [HỊ 

Jì 


Ms.th A 




K-2 

1.ŨŨ0Ũ0Ũ0Ũ1 

Vậy lim =1 

X—H-oc 

ívĩìí¥ìíÃLMỊm(T)íÃLMỊmRrriMrnmfõiRfõirõirõifõifõifõimf^i 
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H Ms.th A 

c HT 

J j : .;j_2; 

4472.136067 

Vậy lim/(x) = + oc 

x->2 + v 7 

■ Quan sát bảng giá trị và 2 giới hạn ta vẽ đường đi cả đồ thị hàm số y = f(x) và sự tưcmg giao 



Ta thấy ngay m < 1 thì 2 đồ thị không cắt nhau hay phưong trình ban đầu vô nghiệm 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 18. TÌM NHANH NGUYÊN HÀM CỦA HÀM số. 


1) MỚ ĐẰU VÈ NGUYÊN HẰM VÀ TÍCH PHẢN 


Hôm nay mình nhận được 1 câu hỏi của thầy Bình Kami, một câu hỏi về tính quãng đường của một 
vật chuyển động thẳng biến đổi đều, câu hỏi đã được xuất hiện trong đề thi minh họa của BGD-ĐT 
năm 2017 

[Câu 24 đề minh họa 2017] Một ô tô đang chạy với vận tốc 10 (m/ 5 ) thì người lái đạp phanh , từ 
thời điểm đó , ô tô chuyển động chậm dần đều với vận tốc v(í) = -2 1 + 10 (ml s ), trong đó t là 

khoảng thời gian tính bằng giây , kể từ lúc bắt đầu đạp phanh . Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng 
hẳn, ô tô còn di chuyển được bao nhiêu mét ? 

A. Ỉ5m B. 20 m c. 25 m D. 40m 


Xem nào, khi xe dừng lại vận tốc sẽ về 0 hay 0 = —2/ +10 vậy thời gian xe còn di chuyến thêm được 
là 5 (s). Vậy quãng đường s = v.t= 10.5 = 50(m) mà xe chạy chậm dần vậy sẽ phải nhỏ hơn 

50(m) , chắc là 40(m) phải không nhỉ ? 


Đe_ chắc chắn, có lẽ_ mình phải lập 1 bảng mô tả quãng đường 


Mốc 0 

Hết giây thứ 1 

Hết giây thứ 2 

Hết giây thứ 3 

Hết giây thứ 4 

Hết giây thứ 

5 

Vận tốc 

10—»8 

8—>6 

6—>4 

4—»2 

2—>0 

Quãng đường 

9 

7 

5 

3 

1 


Như vậy tống quãng đường xe đi được khi vận tốc giảm đến 0 là 9 + 7 + 5 + 3 +1 = 25 (m) 

Cách này có vẻ tin cậy hơn nhiều, nhưng mất của mình thời gian đến hơn 2 phút!!! Vậy còn cách gì 
nhanh hơn không nhỉ ? 


Thầy BìnhKami e làm được rồi. 

Minh Nguyệt đã giải được bài toán và tìm ra đáp án chính xác 25(m), rất tốt về mặt kết quả nhưng 
về mặt thời gian tính lại hơi lâu. Bài này ta có thể hoàn thành trong thời gian 20 (í) nhờ 1 công cụ 
gọi là tích phân 

s = |(-2í+ 10)cử = 25 (m) 

0 

Ta bấm máy tính như sau : 

Khởi động chức năng tính tích phân : ÍXrl 
Nhập biểu thức cần tính tích phân và nhấn nút [=1 

mRf2iíÃ[piimmmroim(^)fõi(^)f5iíHi 

H Hs.th Á. 

Jo(-2X+10)dx 

25 

Máy tính sẽ cho chúng ta kết quả là 25 (ra). Chỉ mất 20 ( 5 ) thật tuyệt vời phải không nào !!! 

Thầy BìnhKami, Tích phân là công cụ gì mà hay vậy ạ ??? 
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Tích phân là 1 trong những công cụ tuyệt vời nhất mà nền toán học đã tạo ra , sử dụng tích phân 
có thể tính được quãng đường, vận tốc của 1 vật thể hoặc có thể tính được diện tích của 1 hình rất 
phức tạp ví dụ như hình tròn, hình tam giác, hình e líp ... thì còn có công thức nhưng diện tích của 
mặt ao hồ hình thù phức tạp thì chỉ có tích phân mới xử lý được, hoặc tính thể tích của 1 khoang tầu 
thủy có hình dạng phức tạp thì lại phải nhờ đến tích phân. 

Tích phân hiện đại được nhà toán học Anh Isac Newton và nhà toán học Pháp Laibơnit công bố 
khoảng cuối thế kỉ 17 nhưng người đặt nền móng cho sự hình thành và phát triển của Tích phân là 
nhà toán học, vật lý học, triết học, thiên văn học thiên tài người Hi Lạp Ac-si-met 

Tích phân chia làm 2 dạng : Tích phân bất định (không cận) thường được biết tới tên là Nguyên 
hàm và Tích phân xác định (có cận) thường được biết đến với tên Tích phân mà các e sẽ được học ở 
học kì 2 lớp 12. 


2) CÁCH TÍNH NGUYÊN HẰM 


♦♦♦ Xây dựng công thức tính nguyên hàm : 

Ta có (x 5 )' = 5x 4 vậy ta nói nguyên hàm của 5x 4 là X 5 kí hiệu |5 x 4 dx = x 5 +c 

Tương tự (sin x)' = cosx vậy ta nói nguyên hàm của cos X là sinx, kí hiệu 
|cosxd!x = sinx + C 

Tổng quát: |/(x)<ỉx = F(x) + C -w> F'(x) = /(x) 

VDl -rSách BT Nâng cao 12] Hàm số F(x) = e ỵl là nguyên hàm của hàm số nào : 

X 2 

A. f(x) = e 2x B. f(x) = 2x.e 2x c. /(x) = y- D. 

/(x) = xV 2 -1 

GIẢI 

Thưa thầy, bài này e làm được ạ ! 

■ Đầu tiên e tỉnh đạo hàm của F (x), Vỉ F (x) là một hàm hợp của e nên em áp dụng công 
thức (e u \ = e u .u' ạ . 

■ Khỉ đó : F'{ y x) = [e x y = e x -ịx 2 y = 2x.e x 


■ Vậy F (x) là nguyên hàm của hàm của hàm f (x) = 2x.e x và ta chọn đáp án B ạ. 

VD2 -[Đề thi minh họa ĐHQG 2016] Nguyên hàm của hàm số y = X.e 2x là : 

A. 2e lx {x-2) + C 


1 2 r 


X - — 
2 


+ c 


c. 2 e 


2x 


X- — 

2y 


+ c 


B. --e 
2 

D. ịe 2x (x-2) + C 


GIẢI 

Thưa thầy, chúng ta sẽ thử lần lượt, với đáp án A thì F(x j = 2e lx (x-2) . Nhưng việc tính đạo 
hàm của F(x) là 2e 2x (x-2) thì e thấy khó quá ạ , e quên mất công thức ạ !! 


Trong phòng thi gặp nhiều áp lực, nhiều khi chúng ta đột nhiên bị quên công thức đạo hàm hay 
bản thân chúng ta chưa học phần này thì làm sao ?? Thầy sẽ cho các e một thủ thuật Casio để các e 
quên công thức vẫn biết đâu là đáp án đúng : 

> Ta biết F '(x) = /(x) việc này đúng với mọi X thuộc tập xác định 

> Vậy sẽ đúng với X = 1 chẳng hạn . Khi đó F '(l) = / (l) 

> Tính giá trị / (l) = 7,3890... 

IÃĨPHĂI m IÃĨPHĂI [xĩõ*] [#*] f~ 2 ~| IÃÍPHĂI m ÍCÃĨCÌ fì~l [=1 

Trang 153 Tài liệu lưu hành nội bộ 
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13 Hs.th Ả 

Xc 2x 


7.339056099 

> Tính đạo hàm F '(l) với từng đáp án , bắt đầu từ đáp án A là F (x) = 2e lx (x - 2) 

ÍSHÌFTÌ ỊỊp] m IÃÍPHÃ1 Ixĩõ^ì lã*! 1~2~| IÃÍPHÃ1 m CR) m ÍÃĨPHÃÌ IT1R [21IT1 (►) ITI [=1 


à Mãth Á 

^(2c 2X OÍ-2))| ;t > 


-14.7781122 

Vậy ta được kết quả F '(l) = -14.7781... đây là 1 kết quả khác với / (l) => Đáp án A sai 


> Tính đạo hàm F '(l) của đáp án B với F (x) = ^ e 2x 


X- 


ÍSHÌFĨ 1 IM 1 rn (▼) |T| c^) ỊÃĨPÍiĂI íxĩõ^l Í^Ị í~ 2 ~lÍÃĨPHĂI ỈTK^m ÍÃĨPHĂI m RIM 1 ÍTI (▼) in c^) 

0(©[II(D 

7.339056099 

Ta thu được kết quả giống hệt /(x) vậy F'(x) = /(x) hay F(x) = ^c 2a: 
hàm của / (x) => Đáp án B là đáp án chính xác 


1 

X- — 

2 y 


là nguyên 


• Bình luân : 

• Neu F(x) là 1 nguyên hàm của / (x) thì F(x) + C cũng là 1 nguyên hàm của hàm / (x) 
vì (f(x) + C)' = F'(x) + C' = F'(x) + 0 = F'(x) = /(x) 

• Việc sử dụng Casio dể tính nguyên hàm đặc biệt hữu ích đối với với những bài phức tạp, áp 
dụng nhiều công thức tính đạo hàm cùng một lúc , và tránh nhầm lẫn trong việc tính toán !! 


VD3 -[Câu 23 Đe minh họa năm 2017] Tìm nguyên hàm của hàm số / (x) = V2x-1 : 

A. J/(x)dx = -^(2x-l)V2x-l +c B. j/(x)đx = -^(2x-l)V2x-l + c 

c. = 'S r ĩ + C D .Ịf(x)dx=ịj2^ĩ + C 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Nhắc lại 1 lần nữa công thức quan trọng của chúng ta. Neu F (x) là 1 nguyên hàm của 
/(x) thì F'(x) = /(x) 

Khi đó ta chọn 1 giá trị x = a bất kì thuộc tập xác định thì F(a) = /(a) 

> Chọn giá trị X = 2 chẳng hạn (thỏa điều kiện 2x-l>0<=>x>^) 

Khi đó / (2) = 1,732... 

ívãl |~2l ÍÃEpHÃI m f^1 m ÍCÃLCl í~2l f=l ÍS^DÌ 

H Mith í 


1.732050808 


Trang 154 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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> Theo đúng quy trình ta sẽ chọn đáp án F (x) ở 4 đáp án A, B, c, D nếu đáp án nào thảo 
mãn F'(2) = /(2) = l,732... 

Thử với đáp án A khi đó F(x) = ^-(2x-l)>/2x-l 

mi^ìí¥ìf2i(?)f3ic^)mrTi[ÃíPHÃimRmmíỹĩirTi[ÃíPHÃimRmc^)c^)f2iíHì 


shift1 11-1 \m\ 121(▼) Ị3J(►) ỊTJ Ị 

0 Mith Á 

ầlĩ(f(2X-l)./2X r > 


3.464101615 

Vậy F '( 2 ) = 3,4641... là một giá trị khác /( 2 ) = 1,732... điều đó có nghĩa là điều kiện 
F'(x) = f (x) không được đáp ứng. Vậy đáp án A là sai. 

> Ta tiếp tục thử nghiệm với đáp án B. Khi này F (x) = ^(2x - 1 ) >/2x-l 

B o ® ŨD ® Ẽ] ® d] Ó (3 s Q] C3 ằ) [ 2 ] C3 s Q] ® ® [ 2 ] (D 


m UE E) UJ ® [3J ® KJ L 

E Màth ầ, 


1.732050808 

Ta được F '( 2 ) = 1,732... giống hệt /( 2 ) = 1,732... có nghĩa là điều kiện F'(x) = /(x) 

được thỏa mãn. Vậy đáp án chính xác là B 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Dựa vào đặc điểm của hàm / (x) ta thấy \/2x-1 về mặt bản chất sẽ có dạng (2x- 1)2 . Ta 
nghĩ ngay đến công thức đạo hàm {u n )' = n.u n ~ 1 .u ' 

+)Trong công thức đạo hàm này số mũ của u bị giảm đi 1. Vậy hàm F(x) có số mũ lớn 







hơn hàm /(x) là 1 đơn vị. Vậy F(x) phải có số mũ là ^ 

+)Vậy chỉ có đáp án A hoặc B là thỏa mãn vì (2x-l)V2x-l = (2x-l) 


Ta thực hiện phép đạo hàm (2x-l) 

, 1 r 3" 

Cân băng hệ sô ta được ^ (2x-l)2 


-(2x-1)2(2x-1)' = 3V2x-1 


' = >/2x-l . Điều này có nghĩa nguyên hàm 


_ \ 3 1 - 

F(x) = ^(2x-l) 2 = ^(2x-l) V2x-1 => B là đáp án đúng. 

Bình luân : 

Neu chúng ta có một chút kiến thức cơ bản về đạo hàm thì việc sử dụng máy tính Casio để 
tìm đáp án sẽ nhẹ nhàng hơn. Chúng ta chỉ việc thử với đáp án A và B vì 2 đáp án này mới 

, _ 3 

có sô mũ là — 

2 


Điều đặc biệt của dạng này là số mũ của nguyên hàm F (x) lúc nào cũng lớn hơn số mũ của 
hàm số / (x) là 1 đơn vị. 


Trang 155 
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7 r 

+) Chúng ta có thê áp dụng 1 cách linh hoạt. Ví dụ tìm nguyên hàm của hàm sô y = —7= thì 

\jx 

X 1 X ... , , , X. „ 1 . 1 „ , 

cũng vô cùng đcm giản. Ta thây y = m.—Ị= vê mặt bản chât thì —== là X mũ vậy chăc 
chắn nguyên hàm phải là X mũ _ 2 + ^ = 2 là ^ 

+) Ta xét đạo hàm gốc (Jx\= * (*) Việc còn lại chỉ là cân bằng hệ số, để tạo thành -^L 

' ' 2sỊx sjx 

ta nhân cả 2 vế của (*) với 2 m là xong. Khi đó (2 mVx y = -^7= Thật đơn giản phải không !! 

v J yjx 

- s 4 ^ * X rí \ X 2 + 3x — 2 


VD4- Môt nguvên hàm của hàm số 

/ \ X 2 + 3x — 2 
f(x)= là: 

X 

A. , 

Tì X 2 3x 

B. —— —+ lnx 

2x z +3x-21nx 

2 2 

X 2 

— + 3x-21nx + l 

^ X 2 +x 

C. 2 

D. ; 


X 2 


GIẢI 

Cách 1 : CASIO 

Ta chọn 1 giá trị X thuộc tập xác định (x ^ 0) là x = 5 
Khi đó /(5) = 7.6 

[W\ ÍÃĨPHÃ1 m HẼ 1 ! í+1 Í3~1 ÍÃĨPHÃ1 m R ỊTỊ (▼) [ÃĨPHÃ1 ITì ícãlcì Í5l 1=1 ís^dì 

0 Hath À 

K 2 +3K-£ 

K 


> 


> 


7.6 

X 2 

T 


x 2 

Với đáp án c ta có F(x) = ^- + 3x-21nx + l có 

ÍSHĨFTÌ ÍX^Ị íĩì ÍÃLPHÃÌ ÍT1 Íã7i (▼) [21 (R) í+1 Í3"1 ÍÃLPHÃÌ m R í~2i rĩrn ÍÃLPHẢI ÍT1ÍT1 í+1 ÍT1 (R) rin 

(D 

E Ms.th A 

Hĩ(^-+3X-21n(Xi> 


7.6 


Ta được F '( 5 ) = 7.6 = / ( 5 ) . Vậy đáp án c là đáp án chính xác. 

Cách tham khảo : Tự luận 


Hàm /(x) = 


X + 3x — 2 


có tên gọi là hàm phân thức hữu tỉ với bậc của tử là bậc 2 lớn hcm 


bậc của mẫu là bậc 1 

Phương pháp giải: Thực hiện 1 phép chia tử số cho mẫu số ta được: / (x) = X + 3 - — . Khi 

X 

đó hàm số trở thành dạng đơn giản và ta dễ dàng tìm được nguyên hàm. 

+) Có 


f X 1 

—+ 3x 

V 2 J 


x 2 

' = x + 3 vậy -^- + 3x là nguyên hàm của x+3 


Trang 156 
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1 , , 2 

+) Có (lnx)' = — . Cân băng hệ sô ta có : (-21nx)' = vậy —21nx là nguyên hàm của 

X ’ X 


2 

X 


f x 2 „ _ ^ 

—+ 3x-21nx 


' = X + 3- — = 

X 


2 X 2 + 3x - 2 


Tổng kết 

V ^ y 

X 2 ' X 2 

Hay + 3x - 2 ln X là một nguyên hàm cần tìm thì + 3x - 2 ln X + 5 cũng là một nguyên 

hàm 




Cân bằng hệ số ta được t 
F(x) = t(2x — 1)2 = t(2x-l) V2x-1 


' = -v/2x-l . Điều này có nghĩa nguyên hàm 
B là đáp án đúng. 


• Bình luân : 

• Tìm nguyên hàm của 1 hàm phân thức hữu tỉ là 1 dạng toán hay nếu chúng ta biết nguyên 
tắc tư duy, và nếu không biết thì sẽ rất khó khăn. 

• Ta phải nhớ thế này, nếu phân thức hữu tỉ có bậc ở tử lớn hơn hoặc bằng bậc ở mẫu thì ta 
sẽ thực hiện 1 phép chũi tử số cho mẫu số thì sẽ thu được 1 hàm số cực kì dễ tính nguyên 
hàm. 

• Ngoài ra còn 1 dạng hay nữa khi phân thức hữu tỉ có mẫu số phân tích được thành nhân 
tử thì ta sẽ xử lý thế nào ? Mời các bạn xem ví dụ tiếp theo . 


, 4 

VD5 - Nguyên hàm của hàm số / (x) = 2 là : 

X 4 

ln(x-2)-21n(x + 2) + C ®' 21n(x-2) + ln(x + 2) + C 


ln 


x + 2 


x-2 


+ c 


D. ln 


x-2 


x + 2 


+ c 


GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 


> Ta chọn 1 giá trị X thuộc tập xác định (x ^ o) là X = 5 
Khi đó /(5) = 7.6 

fWì ÍÃĨPHÃI m r^l f+1 f3~| [ÃĨPHĂl m [~ 2 l 0^> [ÃĨPHÃI m ÍCÃLCl í~5l f=1 ÍS^DÌ 


13 Mìth Á 

^^+3^-2 

7.Ế 

> Với đáp án c ta có F(x) = + 3x-21nx + l có 

ÍSHĨFTÌ ÍX^Ị íĩì ÍÃLPHÃÌ ÍT1 Íã7i (▼) [21 (R> í+1 Í3"1 ÍÃLPHÃÌ m R í~2i rĩrn ÍÃLPHÃ1 m m í+1 rn CR) m 
@ 

13 Ma.th ầ. 

^( ỉ f-+3X-21nCXi> 

7.Ế 

Ta được F '( 5 ) = 7.6 = / ( 5 ) . Vậy đáp án c là đáp án chính xác. 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 


Trang 157 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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4 „ , 

Hàm / (x) = 2 có tên gọi là hàm phân thức hữu tỉ có mâu sô phân tích được thành 
. V 4 


nhân tử 

Phương pháp giải: Chia phân thức phức tạp ban đầu thành các phân thức phức tạp 
. 4 4 

+) cỏ -f 


X 


-4 (x-2)(x + 2) 


4 1 1 

+) Ta sẽ tách phân thức lớn này thành 2 phân thức nhỏ đơn giản : —-= m. -b n. - 


+) Để tách được ta lại dùng phương pháp hệ số số bất định : 

4 114 m(x + 2) + n(x-2) 

, =m.—— + n.——<^> 3 -— = —7 - — - 

X -4 x-2 x + 2 X -2 (x-2)(x + 2) 

<=>4 = m(x-2) + n(x+2) <í>0x + 4 = x(m + «) + 2m-2ft <=> 

4 1 1 


X -4 


x-2 x+2 


0 = m + n 
4 = 2 m - 2 n 


<=> 


1 m = 1 
n = -1 


Vậy 


X 2 - 4 X — 2 x + 2 


Thành công trong việc đưa về 2 phân số đơn giản, ta nhớ đến công thức 

(lnx)' = — ,(lnw) = — .u' 

X u 

Dễ dàng áp dụng : 

[ln(x-2)]' = -Ị_.(jr-2)' = -Ị^ và [,„(v + 2)]' = -^.(v + 2)' = -^ 
Tổng hợp [ln(x-2)-ln(x + 2)]’: 


1 


1 


x-2 x+2 

X —2 


<=> ln 


X + 2 


V 

+ c 


x-2 


X + 2 


Vậy nguyên hàm của / (x) là F (x) = ln 

Bình luận : 

Qua ví dụ trên chúng ta thấy được sự hữu hiệu của phương pháp hệ số bất định, 1 phân số 
phức tạp sẽ được chia thành 2 hoặc 3 phân số đơn giản . 

về nguyên tắc thì có thể ra 1 bài tích phân hàm phân thức được chia thành hàng chục phân 
số đơn giản nhưng trong trương trình học THPT thì cùng lắm là chia làm 3 phân thức con. 
Chúng ta hãy cùng theo dõi phép chia sau : 

4x 2 -5x-1 4x 2 -5x — 1 4x 2 -5x-1 m n p 

— -— -=-——-— = -— -——-- = ———I———I——— 

x 3 -2x 2 -x + 2 (x-2)Ịx 2 -l) (x-2)(x-l)(x + l) x-2 x-1 x + 1 

Tử số vế trái = Tử số vế phải 

<=> 4x 2 — 5x —1 = m^x 2 — l^ + n(x 2 — x-2^ + pịx 2 -3x + 2^ 

4 = m + 2n+ơ [m = 1 


<=> 1 


4 = m + 2n + p 
-5 = -n-3 p <í>< 
-1 = —m = 2 p 


Cuối cùng ta thu được : 


n = 2 
n = ỉ 

4x 2 —5x —1 


12 1 
■ +-+ - 


■ 2x 2 - x + 2 X - 2 X -1 X +1 


Và ta dễ tính được nguyên hàm của 


1 . 2.1 

■ +-+ - 


là 


x-2 X — 1 X +1 

ln(x-2) + 21n(x-l) + ln(x + l) + C 
Thật hiệu quả phải không !! 

VD6-[Báo toán học tuổi trẻ tháng 12-2016] Nguyên hàm của hàm số f(x) = sinx.cosx trên tập số 
thực là: 

Trang 158 Tài liệu lưu hành nội bộ 
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1 

A. — cos2x + C 

1 

B. cos2x + C 

c. -sinx.cosx 

_ 1 

D. sin2x + c 

4 

4 


4 


GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Chuyển máy tính Casio về chế độ Radian (khi làm các bài toán liên quan đến lượng giác) 
qw4 

> Chọn 1 giá trị X bất kì ví dụ như X = 


K 


> Khi đó giá trị của / (x) tại X = -- là / 

6 




V J 


= 0,4330... 


ísinl [ÃÍPHÃ1 m m ỊcõsỊ ÍÃĨPHÃÌ m m ÍCÃĨCÌ fsHĨFTÌ EĩiPl Í?1 fẽỊ [=1 Is^dI 

E Mith A 

sinQOcos(X) 

0.4330127019 

1 

Theo đáp án A thì F (x) = - 7 COS 2x . Nêu đáp án A đúng thì F ' 2- = f 

4 {6) 

(jr\ 

F(2) = -0,4430... là một giá trị khác / -- . Vậy đáp án A sai 

{6J 

ÍSHÌFĩl íĩ^l IM1 m (▼) Í4l (^) ỊẽÕsỊ [TỊ ÍÃĨPHĂI m m (►►) IM1 ÍSHÌFTÌ [xĩõ^l (▼) [~6~| [=1 


7T^ 




. Ta tính được 


B Mith Á 

^(icos^xí)!^ 


-0.4330127019 

Ta tiếp tục thử nghiệm với đáp án B. 

Íshìft1íÌ^1 Fì íg] Ỉ~T1 (▼) Í4~l (►) Ịcõsị Ị~2~l ÍÃLPHÃÌ m m (►) íĩl ÍSHÌFT1 íxĩõn (▼) Í6~1 [=1 

0 M;-.th ầ. 

^(-jC0S(2X))|j.> 

0.4330127019 


Ta được F' 


í 

n 


V J 


= 0,4430... = / 






. Vậy đáp án chính xác là B 


Cách tham khảo : Tự luận 

Dễ thấy cụm sinxcosx rất quen thuộc và ta nhớ đến công thức có nhân đôi: 
sin 2x = 2 sin xcos X 

Từ đó ta rút gọn /(x) = ^sin2x 

Cái gì đạo hàm ra sin thì đó là cos !! Ta nhớ đến công thức : (cosu)' = —u '.sin w 
Áp dụng (cos2x)' = -sin2x.(2x)' = -2sin2x 


1 


\ 


cos2x 
4 , 


, 1 , „ 

= — sin 2x 
2 


Cân bằng hệ số bằng cách chia cả 2 vế cho -4 ta được : 

Từ đây ta biết được F (x) = - -Ị- cos 2x 

Bình luân : 

Khi sử dụng máy tính Casio để làm bài tập liên quan đến hàm lượng giác thì ta nên đổi sang 
chế độ Radian để phép tính của chúng ta đạt độ chuẩn xác cao.. 

Ngoài cách gộp hàm / (x) theo công thức góc nhân đôi, ta có thể tư duy như sau : 


Trang 159 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Nếu ta coi sinx = w thì cos X = u ' vậy ta nhớ tới công thức {u n \ = n.u n ~ l .u' 


I . 

— sin'* r = sinxcosx 


Ta thiết lập quan hệ (sin 2 x)' = 2sin xcosX hay 
Vậy ta biết F (x) = ^sin 2 X tuy nhiên so sánh đáp án thì lại không có đáp án giống. Vậy ta 
tiếp tục biến đổi 1 chút. sin 2 X = ^ -— c ^ s — = -y cos 2x + y => F (x) cũng là - -ỉ- cos 2x 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -ỊTHPT Phạm Văn Đồng - Phú Yên 2017] Nguyên hàm ị^-T^dx bằng : 

J cos X 

1 

A. B. 2-tanx + C c. 3tan 3 x + c 

3 


tan 2 X + c 


1 

D. 4tan 3 x + c 
3 


Bài 2 -ÍThi HSG tỉnh Ninh Bình 2017] Nguyên hàm của hàm số / (x) = 2016" là : 

B. 


A.-^+C 

ln2016 

c. x.2016“Mn2016 + c 


c. X.2016 \ln2016 + c D. • +c 

ln 2016 

Bài 3 -rTHPT Quảng Xương I - Thanh Hóa 2017] Hàm số nào sau đây không phải là nguyên hàm 

, . . x(x + 2) 

của hàm sô f(x) = —--: 

(x + 1) 

2 n 2 1 X 2 + X + 1 2 

4 X +X-1 „ X — X — 1 ^ n X 

A. ——-— B. -—--— c. x + 1 D. —— 

x +1 x +1 x +1 

Bài 4 -ỊTHPT Hàm Rồng - Thanh Hóa 2017] Tìm nguyên hàm của hàm số ị ị X 2 + — - 2n/x dc 

V X J 

A. + 31n|x| -^a/x 3 " + c B. ^- + 31nx-^\/x 3 " + C 

3 11 3 3 3 

+ 31n|x| + ^A/x 3 " + c X 3 I 4 nr 

c. 3 3 D. -31n X - 7 VX 3 +c 


^- + 31n|x| + ^A/x 3 " + C 

c. 3 3 — — jm|X| ——VX' +L, 

Bài 5 -ỊTHPT Vĩnh Chân - Phú Thọ 2017] Không tồn tại nguyên hàm : 

A. í Ể 7ZT đx »• jV-v + 2*-2 dx c. 


D - je 3 "rfx 


Bài 6 -[Chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa 2017] [ —— dx bằng : 

J X 

1 

A -2(lnx)2+C B. |^/(lnx) 3 +c c. 2a/Ĩ^ D. ịẬlnxf +c 

Bài 7 -rBáo Toán học tuổi trẻ Tll năm 2016] Nguyên hàm của hàm số /(x) = e x (l-2017e“ 2 ") là 


e x +2017e“" +c 
2017 _ T 


B. 


e x -2017e * +c 


^ c + - 

c. 2 


-e~ x +c 


„ , 2017 ỵ , _ 

D. e — ——e +c 


Bài 8 -ỊTHPT Triệu Sơn - Thanh Hóa 2017] Họ nguyên hàm của Ị 


2x + 3 
2x 2 - X - 1 


-dx : 


Trang 160 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A. |ln2x + l +|lnx-l + c 

3 3 

B. -^ln|2x + l| + ^ln x-l| + c 

3 3 

^ln|2x + l|--^ln|x-l| + c 

3 3 

D. -^In2x + 1 + |lnx-l + c 

3 3 


LỜI GĨẢĨ BÀĨ TẬP Tự LUYỆN 

_ • _ •_•_ 


tan 2 X + c 

Cách 1: CASIO 


B. ^tanx + C 
3 


c. 3tan 3 x + c 


GIẢI 


D. 4-tan 3 x + C 
3 


Chọn chế độ Radian cho máy tính Casio rồi chọn giá trị X = -- chẳng hạn. 

6 


rp A r ( \ _ sin X 

Ta có f(x) = —— và F 


cos 4 X 


7Ĩ^ 




4 

9 


| SHIFT| II 

Sin m 2 

cosí*} 4 


UI Isinl ỊALPHAI 

E Mith Ả 


4 

9 


1 4 

Tính đạo hàm của F(x) = ^tan 3 x tại x = ^7 ta được F(x) = 0,44(4) = ^ 

ÍÃĨPHÃ] 


ịHỊd[^[mLLJ(í)|3J(fc>lí 

0 Math Á 

&(£tan(X) 3 )| st j> 

0.4444444444 


Vậy F '(x ) = f ( x ) = g => D là đáp án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

sin 2 x , 2 1 

Biên đôi V = tan X.--— 


cos 4 X 


cos X 


Theo công thức đạo hàm («")' = n.u n l .u ' . Với u = tanX và n = 3 


1 


_ tan X 

v3 J 


' = tan 2 X. 


1 


cos 2 X 


.Vậy F(x) = -^tan 3 x là 1 nguyên 


Ta có (tan 3 x)' = 3.tan 2 X.—\— <í> 
v ’ cos X 

1 , ^ ^ , 

hàm => - tan X + c là họ nguyên hàm cân tìm. 

Bài 2 -ÍThi HSG tỉnh Ninh Bình 2017] Nguyên hàm của hàm số / (x) = 2016" là : 


A 20161 , ^ ,, 

A. " _, - + c B. 

In2016 

c. X.2016 ".In2016 + C 

Cách Ị : CASIO 

Chọn giá trị X = 2 chẳng hạn. 

Ta có /(x) = 2016" và F (2) = 4064256 


2016".ln2016 + c 

D. ”5;' + c 

ln2016 

GIẢI 


Trang 161 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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[Tì fÕ1 m íẽl í^l ÍÃĨMÌ m ÍCÃĨCÌ Í21 [HỊ 

0 Hath À 


2016* 


4064256 


901 f\ x 

Tính đạo hàm của F(x)= -X— tại 2 ta được F '(2) = 4064256 

v ' ln2016 v ; 

wí^ìíMìmfõimf6ií^ỊíÃLPHÃim(T)fhnmfõimf6im(R)c^)rTif=i 

0 Math À 



2016^ 

ln(2Ũ16> 



4Ũ64256 

Vậy F '(x) = / (x) = 4064256 => A là đáp án ch ính xác 


Cách tham khảo : Tự luận 

Theo công thức đạo hàm (a x y = a x . ìnx . Với a — 2016 


Ta có 


(2016")' = 2016".ln2016« 


' 2016" ^ 
v ln 2016 y 


■ = 2016" 


.Vậy F(x) = 


2016" 
ln 2016 


là 1 nguyên hàm 


2016" 


+ c là họ nguyên hàm cần tìm. 


In 2016 

Bài 3 -ỊTHPT Quảng Xương I - Thanh Hóa 2017] Hàm số nào sau đây không phải là nguyên hàm 
của hàm sô ý (x) = —- -7T : 


X 2 +X-1 
x + 1 


B. 


X 2 -x -1 
x + 1 


X +X + 1 
X + l 


D. 


GIẢI 


x + 1 


Cách 1 : CASIO 

Chọn giá trị x-2 chẳng hạn. 

„ . , xịx + 2) __ . 8 

Ta có /(*) = 77 ~ụ và /( 2 ) = o 

(x + 1) 9 

ru ÍÃLPHÃÌ m m ÍÃĨPHÃÌ m í+ì ÍTỊ m (▼) m ÍÃĨPHÃÌ m [+1 m m ỈT^l ÍCÃĨÕÌ [Tì [=1 

H Mith À 

KC;*; + 2Ì 

ÍK+1)2 s 

9 

y 2 + y_| 10 

Tính đạo hàm của F(x) =-—j-— tại 2 ta được F '(2) = 1.1 1 ( 1 ) = -^- 

w[^íMìíÃLMỊ[Tií^f+iíM[TiRm(^íÃLMỊmmmcR)(R)rTif=i 

0 Math Ả 

d f k2+K-i 1| 
ctel K+l Jlx=2 


1.111111111 

Vậy F'(x)^/(x) => F(x) = — ~~ không phải là nguyên hàm của f (x) => A là đáp án 
chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 


Trang 162 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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x(x + 2) (x + l) 2 —1 1 

Biến đổi ( x + l) ( x + l) ( x + l) 


Theo công thức đạo hàm 


íì\ 


\uj 


' = —ị.w' . Với u = x + l 
u 


í 1 \ 


Ta có 


vx + ly 


(x + ự 


và x' = 1 


X + - 


x + 1 




(* + l) 


í X 2 + X + 1 3 
x + 1 


, _ x(x + 2) 

(^f 


dc 


Vậy F(x) = — +x + ~*~ là 1 nguyên hàm=> Đáp số c đúng 
x + 1 

X 2 -X -ỉ „ A , 

F(x) - 2 = ———-— cũng là 1 nguyên hàm => Đáp sô B đúng 
x + 1 

x 2 . 

F(x) -1 = —— cũng là 1 nguyên hàm=> Đáp sô D đúng 

X +1 

Bài 4 -ỊTHPT Hàm Rồng - Thanh Hóa 2017] Tìm nguyên hàm của hàm số I Ị^x 2 + — - 2yfx 

A. -31n|x| + + c B. ^- + 31nx-^Vx^ + C 

3 11 3 3 3 

_ ?— + 3ln\x\ + ^-4x 2 +c X 3 I I 4 rr ^ 

c. 3 3 D. 2—-31n X -£-Vx 3 +c 

3 11 3 

GIẢI 

Cách 1 : CASIO 

Chọn giá trị X = 2 chẳng hạn. 

Ta có f{x) = x 2 +--2sfx và /(2) = n ~^^ 

ÍÃĨPHÃÌ m [xd\ [+1 í-ai (~3 ~i (▼) ịãĩphãì m (►*) f—1 Í~2~| m [ÃLPi-iÃi m ÍCÃĨCl ỊTỊ [=1 

/ 0 Hstth Ếk 

X^+ậ-2JX “ 

11-4^2 

2 

3/1 Ị 

Tính đạo hàm của F(x) = ^- + 31nx- —Vx 3 " tại 2 ta được F'(2) = 2.6715... =--- 

@ ® ® [3 CR) m ÍTÌÍ1ÍÃĨMỊITIITIR í¥ì [4] rãi (R) ívĩì 

IÃĨPHÃÌ ÍTI í^ 5 ] Í3l CR) CR> c^) [TI (=1 

0 Math Ả 

2.671572875 

Vậy F'(x) = /(x) = — ~~ => F(x) = ^- + 31nx-^Vx^ là nguyên hàm của /(x) => c là 

đáp án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

1 3 

Theo công thức đạo hàm (ln x)' = — => (3ln x)' = — 


Theo công thức Ịx")' = n.x n 1 với n = 


/ 3\ 


V y 


= —.x <=> 


64 

^x 2 

V 3 y 


1 /- 
' = 2x 2 4=> 


\ Vx 3 " 1 = 2>/x 

v3 J 


Trang 163 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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3 +31nx ^44 -X 2^ hay F(x) = ^- + 31nx-^Vjc^là 1 nguyênhàm 

Bài 5 -ỊTHPT Vĩnh Chân - Phú Thọ 2017] Không tồn tại nguyên hàm : 

2 _ , 1 r . _ , 


A.J 


X -x + 1 


x-1 

Cách 1: CASIO 


dx 


B. 


f /— 9 — - 7 , r 1 [sin3xdx 

J V-x 2 + 2x - 2đx o. J 

GIẢI 


Chọn giá trị x = 2 chẳng hạn. 

Ta có / (x) = 4-4 + 2x - 2 và / (2) không tồn tại 

ívĩì B ÍÃĨPHÃÌ m 1^11+1 ÍT] IÃĨPHÃ1ÍT1RÍ21ÍCÃĨCÌ m 1=1 

Math ERRŨR 


Hs.th 


CAC] iCancel 
[*][►;]: Goto 

Vậy hàm số ở đáp số c không tồn tại 

Cách tham khảo : Tự luận 

Dễ thấy -X 2 + 2x— 2 = - (x-1) 2 -1< 0 với mọi giá trị X G R 
Vậy 444+ 2x-2 không tồn tại 

Bài 6 -[Chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa 2017] [ ^4^-dx bằng : 

J x 

1 

+ c 


B - §\ZĨĨ"T 


c. 2 a/Ĩ^ 


+ c 


GIẢI 


Ũ.41Ế2773Ũ56 

"inh đạo hàm của F(x) = ^yj(Ị 

§13 GS ® d] (?) [3] (g> [ 

_ B Math À 

0.4162773056 


D. 


Ịe 3x dx 


2(lnx) 2 +c 

Cách 1 ; CASIO 

Chọn giá trị X = 2chẳng hạn. 

Ta có /(x) = và /(2) = 0.4162... 


ÍV^ rnĩi lÃLPiiÃì (TỊ (TỊ (▼) IÃĨPHÃÌ (TỊ lcÃĩcì l~ 2 l (=1 

13 Mith A 

jTn7^j 


T ính đạo hàm của F (x) = J ^(ĩĩĩ x) 3 tại 2 ta được F '(2) = 0.4612... 

M Í^I í¥ì Í 2 ] (^) [3] C^) ívĩl ÍF1 ÍÃĨPHÃÌ ÍTIÍTI í^ì Í3] (^) C^) [ 2 ] f=1 


D. I^lnx) 3 


+ c 


Vậy F'(x) = /(x) = 0.4162... => F (x) = ^ ij(ĩĩữx)^ là nguyên hàm của / (x) => B là đáp án 


chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Theo công thức ịu n y = n.u n ~ l .u' với u = ln 


X 


í 3 \ 

ln X 2 

V y 


' = ^.lnx 2 .-« 
2 X 


ị 1 í 2 fị. ỉ 1 


2 § 
— X 2 

v3 , 


' = lnx 2 .-« 

X 




X 


Trang 164 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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- /777 Vln X 2 r- 77 . 

Vậy Ị^v(l nx ) J _ ~ hay F(jt) = ^y(lnx) là 1 nguyên hàm 

Bài 7 -fBáo Toán học tuổi trẻ Tll năm 2016] Nguyên hàm của hàm số f(x) = e x (l-2011e~ 2x ^ là 


A. 


B. 


e x + 2017 e~ x +c 

e x ~: 

c. 

x 2017 

e + —e + c 

D. e x - 

2 

GIẢI 


2017 


e x +c 


Cách Ị : CASIO 

Chọn giá trị JC = 2 chẳng hạn. 

Ta có f(x) = e x (ỉ-20l7e~ 2x ) và /(2) =-265.5822... 

lÃiPHÃì Ixỹìígì «m(^mmRíTỊRRR «m í^RíT)íiPHÃìíT)(^m 
ÍCÃĨÕÌ ÍTỊ [=1 

0 Mstth À 

e*(l-2017e- 2 *) 

-265.58221Ũ2 

Tính đạo hàm của F(x) = +2017e“* tại 2 ta được F '(2) = -265.5822... 

ÍSHÌFTÌ r^ì ÍÃLPHÃÌ [xĩõ^ì f^*ì ÍÃLPHÃÌ m C^> f+1 í~2~| |~Õ~1 n~| f7l (ÃLPHÃÌ Ịxĩõ^l f^c"1 r^l ÍÃĨPHÃÌ m c^) c^> í~2~| 

(D 

0 Math Á 

£(Ê x + 2017<r*:>|> 

-265.5822102 

Vậy F'(x) = f(x) = - 265.5822... => F(jc) = e x + 2011e~ x là nguyên hàm của / (*) => Alàđáp 


án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Biến đổi e* (l - 2011 e~ lx ) = e x - 2011 e~ x 

Theo công thức (e x )' = e x và (e~ x ) = -e x =>(-2011 e~ x ) = 2011 e~ x 

Vậy (e x +2017e~ x ỳ = e x -2017e~ x hay F(x) = e x + 2011 e~ x =e*(l + 2017e" 2 *)là 1 nguyên hàm 

Bài 8 -ỊTHPT Triệu Son - Thanh Hóa 2017] Họ nguyên hàm của J ~Y~~ ị dx : 

A. ^•ln|2x + l| + ^ln|x-l| + c B. -^■ln|2x + l| + ^ln|x-l| + c 

3 1 1 3 3 1 3 

2 . , , 5 . . 

_ 7-ln 2x + l -T-ln x-1 +c 1, . 1 5. I 1 _ 

c. 3 1 3 D. -2-ln 2x + l +^ln \x-l +c 

3 1 1 3 1 1 

GIẢI 


Cách 1 : CASIO 

Chọn giá trị X = 2 chẳng hạn. 

Ta có /(*) = —7 và f(2) = l 
v; 2x 2 -x-1 yj 5 

íiiíT)íÃLmimRR(^fTi«mí^RíiPHÃìmRrnícÃLcì[T)[H] 


Trang 165 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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2X+3 ■ 


Hath ák 


2^2-K-l 


1 

5 


2 , 5 7 

Tính đạo hàm của F(x) =-^Tn|2x + l| + ^-ln|x-l| tại 2 ta được F'(2) = 1.4 = -J 

S_^Ị_p)Q C^> ÍTTTI r~2~i ÍÃĨPHÃI m r+1 m n~ì r+ì ÍWI f5i c^> f3~Ị c^> rm ÍÃĨPHÃ1 

co 0 E d) (g) [ 2 ] (D 

0 Hath À 

1.4 

7 2 , 5 

Vậy F'(x) = /(x) = -j => F(x) = --jln|2x + l| + ^Tn|x-l| là nguyên hàm của /(x) => B là đáp 
án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Vì mẫu số tách được thành nhân tử : 2x 2 -X-1 = (x-l)(2x +1) nên ta sử dụng phương pháp hệ số 

bất định để tách phân số : 

2x + 3 


2x 2 - X - 


— = m. —— + n. —- <=>2x + 3 = m(2x + l) + n(x-l) 
-1 X — 1 2x + l v ; v ’ 


, . Í2m + n = 2 

2x + 3 = (2 m + n)x + m-n <í 

v ’ \m-n =3 


5 

m = — 

3 

4 

n = - — 
3 


Vậy ta tách được — ^ x + ^ — = 1 

2x 2 - X -1 3 X — 1 3 2x + l 

1 í 2 , 5 

Theo công thức (lnn)’ = —.u' <=> --Ẹln|2x + l| + -^ln|x-l| 

u 3 3 


, _ 5_1_4 1 

3x-l 32x+l 


=> F (*) = 3 V ( lnx ) 3 là 


nguyên hàm. 


Trang 166 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 19. TÍNH NHANH TÍCH PHÂN XÁC ĐỊNH. 


1) LỆNH TÍNH TÍCH PHẢN 


Để tính giá trị 1 tích phân xác định ta sử dụng lệnh (^) 

0 Math 

ữ*** 


|2) Vĩ DỤ MINH HỌA 


VDl-[Câu 25 đề minh họa 2017] Tính giá trị tính phân 1 = Icos 3 x.sin xdx 

0 

A .1 = --JĨ A B. -7ỉ a c. 0 D. -- 

4 4 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Vì bài toán liên quan đến các đại lượng tính ĩĩ nên ta chuyển máy tính về chế độ Radian 

|SHIFT| ÍMÕDẼ1 |4l 

> Gọi lệnh tính giá trị tích phân 

GS _ 

0 Hath 

ỉnũứx 

Điền hàm f(x) = cos 3 xsinx và các cận 0 và n vào máy tính Casio 

ỊcõsỊ IT1IT1 ỊTỊ ísíĩiì ÍÃÌM] IT1IT1 (▼) fõỊ (Ã) ísírr] íxĩõ^l 

0 Hstth 

JôcosQ0 3 sinGÍ> 

Rồi nhấn nút m ta nhận được ngay kết quả của tích phân là 0 

H ' Math k 

JôcosQ0 3 sinGÍ> 

. 0 . . 

> So sánh với các đáp án A, B, c, D thì ta thấy c là đáp án chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Đặt t = cosx khi đó cos 3 x = t ĩ 

■ Vi phân 2 vế phưong trình ẩn phụ cosX = í <=> (cosV )'dx = t'cỉt <=> -sin xdx = dt 

■ Đổi cận dưới: JC = 0 khi đó t = cosO = 1 
Đổi cận trên : X = n khi đó t = cos 7t = —\ 

■ Lúc này tích phân phức tạp ban đầu đã trở thành tích phân đơn giản 


u> 

ế 

II 

1 

1 *■** 

1 

-1 

(1 n 

1 4 

1 

u 4 J 
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• Bình luân : 

• Có 10 phép đặt ẩn phụ tính nguyên hàm tích phân. Bài toán trên có tính chết của phép số 2 : 
“nếu tích phân chứa cụm sin^ứh thì đặt ẩn phụ cos X = t ” 

• Trong thực tế học tập, việc đổi vi phân (đổi đuôi) thường bị các bạn lãng quên , chúng ta chú 
ý điều này. 

PHỤ LỤC : 10 PHÉP ĐẶT ẢN PHỤ THƯỜNG GẶP 

• Phương pháp đặt ẩn phụ thường dùng để đưa 1 tích phân phức tạp, khó tính trở về một 

tích phân đơn giản, dễ tính hơn. Sau đây là 10 phép đặt ẩn phụ với 10 dấu hiệu khác nhau 

thường gặp. 

■ Phép 1 : Nếu xuất hiện căn thức thì đặt cả căn bằng t 

■ Phép 2 : Neu xuất hiện cụm sin xdx thì đặt cos x = t 

■ Phép 3 : Nếu xuất hiện cụm — \ — dx thì đặt tan x = t 

cos X 

■ Phép 4 : Nếu xuất hiện cụm —y— dx thì đặt cot x = t 

sin X 

■ Phép 5 : Nếu xuất hiện cụm —dx thì đặt lnx = t 

X 

■ Phép 6 : Nếu xuất hiện e x dx thì đặt e x =t 

■ Phép 7 : Nếu xuất hiện cụm —r ——-dx thì đặt X = tan t 

X + ữ 

■ Phép 8 : Nếu xuất hiện cụm Vữ -a 1 thì đặt V = a sin t 

■ Phép 9 : Nếu xuất hiện cụm \[cf -X 2 thì đặt X = a 

cos t 

■ Phép 10 : Neu xuất hiện biểu thức trong hàm ln,log,<?... thì đặt cả biểu thức là t 

• Việc đăt ẩn phụ thường tiến hành theo 3 bước 

• Bước 1 : Đặt ẩn phụ theo dấu hiệu 

• Bước 2 : Vi phân 2 vế phương trình ẩn phụ để đổi đuôi 

• Bước 3 : Đổi cân dưới và cận trên sau đó thế tất cả 3 đại lượng trên vào tích phan ban đầu 
để tạo thành một tích phân đơn giản hơn. 


VD2-[Chuyên Khoa Học Tự Nhiên 2017] Tính tích phân I = í . = d x 

\ de 2x -\ 

A. \Ỉ3 - \le 2 - 1 B. 2\/ln 2-1 c. Vln 2 2-1 D. Cả 3 đáp án trên đều 


sai 


GIẢI 


❖ Cách 1 : CASIO 

> Gọi lệnh tính giá trị tích phân 

Ỉ3 Math 




Ddx 


> Điền hàm f(x)= 7 và các cận 1 và ln 2 vào máy tính Casio Rồi nhấn nút (=] ta 

4e lx -\ 

nhận được ngay kết quả của tích phân là -0,7956... 

ílp) í¥l ÍẤĨPHÃ1 íxĩõn íã^l (TỊ ÍẤĨPHÃ1 m (t) ívìl ÍÃĨPHÃI Eẽrì í^ì [~ 2 ~| íấĩphãị m R ÍTỊ 

<® ® □□ <® Qn] C2] □□ [=] 
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r':’7Éé, 

-0.7956074167 Ẩ 

> Giữ nguyên kết quả này ở máy tính Casio số 1 , dùng máy tính Casio thứ 2 để tính kết qua 
của các đáp án A, B, c, D ta thấy đáp số c 

3 Mìth Á 

-0.7956074167 

Đây là giá trị giống hệt tích phân, vậy c là đáp số chính xác 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Đặt t = Ve 2 * -1 

■ Vi phân 2 vế phương trình ẩn phụ 

■ t = Ve 2 * -1 <=> í 2 = e 2 * -1 <=> [t 2 ydt = {e 2x dx <=> 2 tdt = 2 e 2x dx <=> tdt = e 2x dx 

■ Đổi cận dưới: X = 1 khi đó t = Ve 2 -1 

Đổi cận trên : X = ln 2 khi đó t = Ve 21n2 -1 = V3 

■ Lúc này tích phân phức tạp ban đầu đã trở thành tích phân đơn giản 

f 1 f V3 

/ = - .tdt = dí = t _ 

Ậ-yt slh Ve 2 -1 


= V3-Ve 2 -1 


❖ Bình luận 


Bài toán trên chứa nội dung của phép đặt ẩn phụ số 1 “nếu tích phân chứa căn thì ta đặt cả 
căn là ẩn phụ t “ 

• Việc vi phân luôn phương trình đặt ẩn phụ t = Ve 2 * -1 thường khó khăn vì chứa căn, do đó 
ta thường khử căn t 2 = e 2x -1 bằng cách bình phương 2 vế. Sau đó ta mới vi phân 


VD3-[THP Nguyễn Đình Chiểu - Bình Dương 2017] Giá trị của a để tích phân I— 

0 


X + 2x +2 

X +1 


dx 


2 

CÓ giá trị + a + ln 3 là : 

A. 5 B. 4 


c. 3 


D. 2 


GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

ữ ^2 2jc + 2 CL ^ 

> về mặt bản chất nếu tích phân [- — - dx có giá trị bằng biểu thức + a + ln 3 thì 

0 ^ +1 ' 2 

.2 . / _2 A 


hiệu của chúng phải bằng nhau. Vây ta thiết lập hiệu I 

0 


a X 2 + 2x +2 


x + 1 


dx- 


í 

a t - 

———\- CL~\~ ln 3 

V 2 / 


và bài 


toán trở thành tìm a để hiệu trên bằng 0 
> Thử với giá trị a = 5 Ta nhập hiệu trên vào máy tính Casio hiệu 

'5 2 


f X + 2x + 2 
1- dx- 


X +1 


■ + 5 4" ln 3 


ỤB ® B0ii@ (Ặịpi[3ffl[Ẹ_®_S_Q E® [0] (5) d] (g) 

00(1 [EẼ3(S>[ 2 ](g) E1 ca ai 03 H] [ 1 ]® m m 

Rồi nhấn phím Í=1 
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K2+2X+2. 


R 


Hath À 

L dx-(ặ 


K+l 

0.6931471007 

Máy tính Casio báo một giá trị khác 0 vậy đáo số A là sai. 

> Sửa vị trí a thành số 4 và số 3 ta đều nhận được kết quả khác 0 vậy đáp án B và c đều sai 

> Thử với giá trị a = 2 ta được : 

Ịgl gl M ỈTìgì f+1 fTI g0ffl@®ÌI0i0 (▼) [0] (5) { 2 } (g) 
B CT] (S) C^] [^3 ® em ® (+] C 2 ] [+] Qn] dD DU DD [=] 


0 

2K2+2K+2 


Mãth A 


J Ũ í 2 

' " 0. 

Khi đó hiệu trên bằng 0 tức là A là đáp án chính xác 

Cách tham khảo : Tự luận 

Tách tích phân thành : [ — + 2x + 2 ^ _ ff JC + i + _Ị_ ^ 

í x+1 x + ỉ) 

(X 2 \ . x 2 

Vì —— + X ' = x + 1 nên nguyên hàm của x+1 là -— + X 
V 2 ) 2 

Vì (ìn|x + l|)' = —nên nguyên hàm của —là ln|x + l| 
v ’ x + 1 x+1 

rí 1^1 (X 2 ^ a a 2 

Tóm lại n x + 1h—— dx= + x + ln|x + l| _ = — + a 

x + ỉ) [2 1 'Jo 2 


dx= + x + ln|x + l| _ = —+ a + ln|a + l| 

^ 2 1 'J 0 2 11 

a 2 a 2 

■ Thiết lập quan hệ -2- + a + ln \a + 1| = -^- + ữ + ln3<íí>ln|a + l|=ln3<íí>a = 2 

♦♦♦ Bình luận : 

• Bài toán này còn có mẹo giải nhanh dành cho các bạn tinh ý, chúng ta quan sát hàm / (x) 
chứa thành phần —có mối liên hệ với nguyên hàm của nó là ln |x +1| .Ta đặc câu hỏi 

X +1 

vậy phải chăng ln |x +1| khi thế cận sẽ là ln I a + 1| có mối liên hệ với ln 3 = ln \a + 1| suy ra 
a = 2 

• Hầu hết bài toán chứa tham số tích phân tác giả xin khuyên các bạn nên dùng phương pháp 
Casio chứ phương pháp tự luận nhiều khi rất loằng ngoằng và dễ sai. 


VD4-[Báo Toán học tuôi trẻ Tll năm 2016] So sánh các tích phân 


4 2 

/ = I \fxdx, J = J sin 2 xcos 
1 0 

Ta có kết quả nào sau đây 
A. I>K>J 


xdx, K = J X.e x 
0 

B. I>J>K 


C. J>I>K 


D. K>I>J 


* Cách 1 : CASIO 

> Tính giá trị tích phân I ta được I = 4.6666... và ghi giá trị này ra nháp. 

(Zr) (vĩ) (ẶỊD CD (▼) (D (5) (Ã) (=) (s§ 
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H Mith A, 

íí^ch 

4. (6) 

> Tính giá trị tích phân J ta được J = 0.3333... và lại ghi giá trị này ra nháp 

fsHĨFĩl ÍMÕDẼl fTỊ fjã) [sinl ÍÃĨPHÃÌ m m í^l ícõsỊ [ÃĨPHẤÌ í) 1 rfi (▼) [01 (^) FÉ1 ísĩìtì íxĩcFÌ (▼) 
(TỊ (=) @ 

_ 0 Mỉtth jfc 

fsin(X) 2 cos(XI> 

0.(3, 

> Tính tiếp giá trị cuối cùng K = ỉ 

> ÍSHÌFTÌ [mõdẽi nn ÌÊpỊ íầĩphãì rn [xi ÍẦĨPHÃÌ ÍXĨÕ^Ị Í-Ẽ 5 ! ÍẦĨPHÃÌ ÍT1 (▼) ÍÕI c^) ÍT1 [=1 

0 Mstth À 

1 

> Rõ ràng 4.6666> 1 >0.3333 hay 1 >K>J . Vậy đáp án chính xác là A 

❖ Bình luân : 

• Qua bài toán trên ta thấy rõ hơn sức mạnh của Casio khi giải nhanh những bài tích phân xác 
định, phương pháp tự luận cũng có nhưng rất dài dòng, tác giả xin không đề cập tới dành 
thời gian cho các bài khác quan trọng hơn. 


VD 5 -rBáo Toán Học Tuổi Trẻ tháng 12 năm 2016] Tích phân |(|3x-l|-2|x|)dx bằng 

0 

1 „7 „ -11 _ 

A. -4 B. - c. — D. 0 

6 6 6 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Cách gọi lệnh giá trị tuyệt đối |SHIFĩ| ỊhỹpỊ 

a M&th 

IDI 

> Khi biết lệnh giá trị tuyệt đối rồi chúng ta nhập tích phân và tính giá trị một cách bình 

> QgỊ mÍSHÌFĨ1 ỊiiỹpỊ [31IÃĨPHÃ1 m R m(^)R mÍSÍÌTÌỊiiỹpỊIÃĨPHÃÌ mm(▼) fõi(Â) 

m 

0 Mstth 

c13X—11—21X13► 

> Nhấn nút í=lta sẽ nhận được giá trị tích phân là / = -0,016666... 

a Mith Á 

Jq( I3X-1 l-2lxl)i> 

-0.1666666589 

> Đây chính là giá trị xuất hiện ở đáp số A. Vậy A là đáp số chính xác của bài toán 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 
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1 

1 3 1 

j(|3x-l|-2|x|)íù: = |(|3x-l|-2|x|)íừ + |(|3x-l|-2|x|)íừ 

0 0 I 

3 




1 

3 

(l-5x)dx = 

í 5x 2 ^| 

X- 

9 

0 

V z y 


1 1 1 

1 3 3 3 

Khi 0 < X < ^ thì j(|3x-l|-2|x|) dx = j(l-3x-2x)dx =j(l-5x)dx = 

3 0 0 0 

1 ị/ 1 1 

Khi x< \ thì (|3 jc —1| — 21jc|) dx = j(3x-1 - 2x)dx =j(x-l)dx = 

3 1 1 1 

3 3 3 

1 

3 1 12 _1 

Vậy I = I(|3x-l|-2|x|)í& + J(|3x-l|-2 Ịx|)í& = Ỵ-— Ệ= —- 
0 1 18 9 6 

3 


fx 2 ^ 

— -X 

[2 y 


ỉ-i 


1 2 
I 9 

3 


♦♦♦ Bình luận 


• Để giải các bài toán tích phân chứa dấu giá trị tuyệt đối ta phải sử dụng phương pháp chia 
khoang để phá dấu giá trị tuyệt đối. 

Tabiết 3x-l>0<=>x>^ và 3x-l<0<=>x<^ vậy ta sẽ chia đoạn [0;l] thành 2 đoạn 


0;- 

và 

[I;ll 

L 3j 


[3 J 


Đe tách 1 tích phân thành 2 tích phân ta sử dụng công thức chèn cận : Với giá trị c bất kì 

b c b 

thuộc đoạn [ a;b ] thì |/(x)dx = I / (x) dx +1 / (x) dx 

a a c 


VD 6 -|Thi học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

cosx 


n 

4 I 

r r cos JC t > 

Cho biết [———- dx = a7ĩ + --\nb (o < a < 1.1 < b < 3) . Tích ab bằng bao nhiêu ? 

' sin X + cos X 4 


1 


B. 


1 


GIẢI 


C.Ị 

6 


D. 


❖ Cách 1: CASIO 

> 


n 

ị 

Tính í — 
o sil 


cosx 


-dx = 0.5659... = A 
sin X + cos X 

ịshịệĩi BõẼQ g] gp) (g (cõs) pm (Tì (▼) ísĩnì ÍÃLPHÃ) m m í+ì ícõs] [ÃĨPHÃÌ m m (▼) 

fÕ1 (Ã) íãì ÍSHÌFĨÌ íxĩÕ*l (▼) [TỊ 1=1 

E Hs.th ầ, 

GOSÍKJ K 


Ũ sin ÍKJ +CŨS(Kí 

0.5659050768 

Lưu giá trị này vào biến A 

ÍSHÌFĩl ÍRÕÌ F)| 

0 Hath À 

Ans+A 

0.5659858768 
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. A~ìnb 

Vậy ta có: aĩĩ +—\nb = Q.5659... = A=>a = -—- 

4 n 

1 A — — lní> 1 ị 1 
> Nếu đáp số A đúng thì ab = j-o -— ' ’ 1 


-b = -7 <í> b 
2 


A--\nb 

V 4 , 


= 0 


2 n 

Sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE để tìm b 

ÍÃLPHÃI 00 HỊ e B ĨE) q ị^e^ íãlphãi íãlphãi rm ÍÃLPHÃI m m m R m 

ÍSHÌFTÌ íxĩiẼl (▼) [TI C^) ÍSÍÌTÌ ÍCÃLCÌ 1=1 fõỊ F1 (Tì [=1 

E 

CatVt Solve 


Ms.th 


[AC] iCancel 
í 4 1 c► ]:Goto 

Không tìm được b => Đáp án A sai 

, ,í . 1 ' 

> Với đáp án B ta có b 


-Ị = 0 

4 


A--lnh 
V 4 

aịpịịậỊ m m H) o E) E 

(▼) [TỊ |shìftì ÍCÃLCl [=1 [Õ 1 F 1 f~ 5 ~ì 1=1 

0 Mạ.th 

Xv 2 

L-R= 0 

=>h = 2=>a = Ậ thỏa điều kiện 0<a<l.l<z?<3 
8 

=>Đáp số B chính xác của bài toán 


♦♦♦ Bình luận : 

• Một bài toán rất hay kết họp lệnh tính tích phân và lệnh dò nghiệm SHIFT SOLVE 


71 

4 

• Cách Casio có thêm một ưu điểm là tránh được các bài tích phân khó như [ — 

0 si 


cosx 


sin X + cos X 


-dx 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


71 

, % l , 

Bài l -rchuyên Khoa học tự nhiên 2017] Nêu J sin" xcos xdx = — thì n băng : 

A. 3 B. 4 c. 5 D. 

Bài 2 -|Báo Toán Học Tuổi Trẻ tháng 12 năm 2016] Tích phân j 3 x\Jx 2 + 1 bằng : 

A. 3 B. 7 c. -5 D. 

Bài 3 -rGroup Nhóm Toán 2107] Tích phân I —— Ệ 

ln3 ^ 2 ( 

A. In3 B. lnỆ 

4 

n 

Bài 4 -ỊTHPT Nho Quan - Ninh Bình 2017] Cho Ị- 

0 1 

A. 3 B. 2 


bằng : 


c. ln| 
2 


cos2x 


D. ln- 


1 


dx = — ln 3 . Tìm giá trị của a : 
+ 2sin2x 4 


C. 4 


D. 6 
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Bài 5 -[Báo THTT tháng 11 năm 2016] Giá trị nào của a để ị[3x 2 +2)dx = a ì + 2 ?: 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 

Bài 6 -ÍTHPT Thuận Thành 1 - Bắc Ninh 2017] Tính tích phân 1 = \ ỵl+2ịnx dx : 

1 * 

1 _ p^- 1 _ p^- 

A.I = e 2 -ị B. I = —2— C.I = e 2 +l D .1 = — 

2 2 2 


6 ị 

Bài l -rchuvẽn Khoa học tự nhiên 2017] Nếu I sin" xcos xdx = thì n bằng : 

0 64 

A. 2 B. 3 c. 5 D. 6 

GIẢI 


■ Với n = 2 tính giá trị tích phân í sin 2 X cos xdx = — - ^ — => Đáp án A sai 

J 0 24 64 

íIfì ísini ÍẦĨPHÃÌ m m í^ì [xi ícõsỊ ÍÃĨPHÃI ÍT1ÍT1 (▼) rõi (A) ÍWÌ ÍSHÌFĨÌ íxĩõn (▼) Í6i [=1 

0 Hith A 

Jo sinQ0 2 *cosCi> 

1 

24 


6 ị 

■ Với n = 3 tính giá trị tích phân í sin 3 xcos xdx = —- => Đáp án B chính xác 

0 64 

í^íiifl«mmí^[yi(^re£5siMmm(T)i^(^íWì íiiiiiEFì (T)r6i[Hi 

0 Hath À 

Jo sin()O 3 xc0sCi> 

1 

64 

■ Chú ý : Tự luận với dấu hiệu “xuất hiện cụm cos xdx ” ta sẽ đặt t = sinje 


Bài 2 -[Báo Toán Học Tuổi Trẻ tháng 12 năm 2016] Tích phân I 3x\Jx 2 + ỉdx bằng : 

0 

A. 3 B. 7 c. -5 D. -3 


Tính tích 


ỷ 

phân ị3x\lx 2 +ỉ 

0 


GIẢI 

X 2 +1 = 7 => Đáp số chính xác là B 


í^ìr3iíÃLMiíTỉívĩìíÃĩPHÃìmí^ìí+im(^)íõi(^)íỹĩií3ií^i 

Mith A 


13 H 

j^3XJx 2 +l dx 


Chú ý : Tự luận với dấu hiệu “xuất hiện căn thức ” ta sẽ đặt căn thức là ấn phụ 

Đặt t = sịx 2 +1 <=> í 2 = X 2 + 1 Vi phân hai vế => 2 xdx = 2tdt => xdx = tdt . 

_ . . ... 2 , , ,2 

. Khi đó tích phân trở thành 1 3 t.tdt = i 

1 


Đổi biến : 


X = 0 => t = 1 

X = SỈ3 => t = 2 


= 7 
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In5 


Bài 3 -rGroup Nhóm Toán 2107] Tích phân j 
A. In3 


dx 


e x + 2 e~ 


bằng : 


B. lnậ 
4 


c. ln- 


GIẢI 


ln5 

Tính tích phân í - 


dx 


ln3 


, e x + 2e~ x - 3 

ÍÃĨPHÃI íxĩõ*l EẼỊ IÃL1 

03 [3] 13 (5)03 IX) 13 (=) 

ln (5) 


= 0.4054... = ln 




\ L J 


Đáp số chính xác là c 

ÃĨPHÃ1 íxĩ(Fl íĩẽ 5 ] R ÍÃÍPHÃ 


I; 


H Mith Ả 

1 


ln(3) Ễ K +2Ẽ”K-3 

0.4054651081 

■ Chú ý : Tự luận với dấu hiệu “xuất hiện e x ” ta sẽ đặt e x là ẩn phụ 

Đặt t = e x Vi phân hai vế => e x dx = dt . 

, , rx = ln3=>í = 3 ta f 5 e x dx 

Đôi biên : . . Khi đó tích phân trở thành ————- 

X = ln5=>í = 5 l 3 e 2x -3e x +2 

71 

Bài 4 -ÍTHPT Nho Quan - Ninh Bình 2017] Cho Ị . c ° s . 2 * dx = -ln3 .Tìm giá trị của a : 

'1 + 2 sin 2x 4 

A. 3 B. 2 c. 4 


D. lnf- 
2 


_ r dt 
= ' í 2 - 3í + 2 


= ... = ln 


r ' 


\ , 


D. 6 


GIẢI 


■ Thử với a = 3. Tính tích phân í CỌS 2-* dx = 0.2512... ^ — ln 3 => Đáp số A sai 

' l + 2sin2x 4 

íshỊftì ímõdẽịịti í^Ịgg(3wmm(T)mmi3iiĩiìí3iiPHÃìmm(T)[õi(^) 

ru |SHÌFTÌ ixFì (▼) I~3i 1=1 

0 Mstth À 

3 J CQSt 2 ttj j 

J 0 l+2sint2K> UK 

0.2512631347 

71 

■ Thử với a = 4 Tính tích phân í —r- 7 —- dx = 0.2746 = \ln 3 => Đáp số c sai 

* l + 2sin2x 4 

®0®®0 <g> 0D ® (U 

. _ s Hith Á 

4 . cost2X> . 1 . , 

Jũ l+2sin Í2K1 

0;2746530722 

■ Chứ ý : Tự luận với dấu hiệu “xuất hiện cụm cos 2xdx ” ta sẽ đặt sin 2x = t là ấn phụ 
Bài 5 -ỊBáo THTT tháng 11 năm 2016] Giá trị nào của ứ để ị(3x 2 + l)dx = ả’ + 2 ?: 

A. 0 B. 1 C. 2 D. 3 

GIẢI 

a 

■ Thiết lập phương trình I(3x 2 +2^dx-{a + 2 ) = 0. Vì đề bài cho sẵn các nghiệm nên ta sử dụng 

0 

phép thử 
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1 

Với <3 = 1 vế trái phương trình là : J(3x 2 + 2 ) dx- (l 3 + 2 ) = 0 => Đáp án đúng là B 

0 

iõN)ũ^míTì«mi^fflíTìm(T)[õi(^mc^Rmmfflí^mí=i 

0 Hi.th Ả 

|ỒC3JÍ 2 +2)dx-(lHt> 

0 

Bài 6 -ỊTHPT Thuận Thành 1 - Bắc Ninh 2017] Tính tích phân I = [ - +21njc <ừ : 

1 * 

1 _ p^ 1 _ p^ 

Ả.I = e 2 -ị B. 7 = -—— c. / = e 2 +l D. 1 = ^- 

2 2 2 

GIẢI 

r JC 2 +21n 1 _ r 

Tính tích phân I = ị —^— dx = 4.1945... = —p => Đáp số chính xác là B 
ị X 2 

í^íMìíIPHÃÌỈTIf^ì[+1íTirFIÍẤLM1íTlíTI(?)ÍẦĨPHÃÌíTI(?)rn(Â) ÍẤLM1Rrì [^1 

0 Hath À 

J* x2+2inm dx 

4.194528049 


e e 1 

Chú ý : Tự luận ta nên tách tích phân thành 2 tích phân con để dễ xử lý : / = I xdx + 2Ị ln X. —dx 

1 1 x 

Nếu tích phân “xuất hiện cụm — dx “ thì Đặt In X = í Vi phân hai vế => — <íx = <ử . 

X 

í = 0 T „ . ... .. } , 1 L 

. Khi đó tích phân trở thành xdx + 21 tdt = 

t lo 


Đổi biến : 


X = 1 => t = 0 

x = e ■ 


e 2 +l 


Trang 176 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 20. TÍNH NHANH DIỆN TÍCH HÌNH PHANG. 


1) KĨÉN THỨC NÈN TẢNG 


1. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị hàm số y = f (x), y = g (x) và hai đường thẳng 
x = a,x = b được tính theo công thức 

b 

-S” = J|/‘(jc) —^(jc)|úDc (1) (Dạng 1) 

a 

Quỵ ước : Trong bài học này ta gọi đường thẳng x = a là cận thứ nhất, x—b là cận thứ hai 

Chú ỵ : Khi đề bài không cho hai cận thì hai cận sẽ có dạng x = x 1 , x = x 2 với X 1 , x 2 là hai nghiệm 

của phương trình hoành độ giao điểm 

2. Diện tích hình phang giới hạn bởi hai đồ thị hàm số X = / (y) , X = g (y) và hai cận 
y = a,y = b được tính theo công thức : 

b 

s= j|/(y)-g(j)|dy (2) (Dạng 2) 

a 

3. Tổng họp phương pháp (gồm 3 bước) 

+)Bước 1: Xác định rõ hai hàm y = f(x),y = g(x) hoặc x = /(y),x = g(y) 

+)Bước 2: Xác định rõ 2 cận x = a,x = b hoặc y = a,y =b 
+)Bước 3: Lắp vào công thức (1) hoăc (2) rồi sử dụng máy tính Casio 


2) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl-[Đề minh họa môn Toán Bộ GD-ĐT lần lnăm 2017] 



GIẢI 


> Ta có hai hàm số y = X 3 -X và y = x-x 2 

> Giải phương trình hoành độ giao điểm X 3 - X = X - X 2 <=> X 3 + X 2 - 2x = 0 <=> 


X = 0 
X = 1 

X = -2 

Ta có 3 cận X = 0; X = 1; X = -2 mà công thức chỉ có 2 cận vậy ta chia thành 2 khoảng cận 
-2 < X < 0 và 0 < X < 1 

> Diện tích hình phang giới hạn bởi đồ thị y = x 3 -x , y = 3 - X và hai đường thẳng 

0 

X = -2;x = 0 là Sj = I|(x 3 -x)-(x-x 2 |dx 

-2 

Diện tích hình phang giới hạn bởi đồ thị y = X 3 - X , y = 3 - X và hai đường thẳng 
1 

X = 0;x = 1 là S 2 = J|(x 3 -x)-(x-x 2 |dx 

0 

0 1 

> Vậy tổng diện tích s = I |(x 3 -x)-(x-x 2 |dx +J|(x 3 -x)-(x-x 2 |tìfx 

-2 0 

Sử dụng Casio với lệnh tính tích phân 
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{ỊB SỊp 0JpẶ) DỊ© @®gi00E)0ip 010 
í^im(^)Rí2i(^)íõic^)í+i[^iMíh^míÃLMim©í3i(^RíÃĩPHÃìm 
R R R ÍIMỊ R R ỊãỉmỊ ITỊ © ITI (▼) nri (A) |T| [=1 

0 . Math À 

J“ 2 ICX 3 -X)-(X-» 

37 

12 


Vậy s = —- ta chọn đáp án chính xác là A 
12 

♦♦♦ Bình luân : 

• Thật tuyệt vời phải không, và tư đây theo 3 bước kết họp Casio ta sẽ làm mọi bài liên quan 
đến tính diện tích hình phẳng. 

VD2-[Đề cương chuyên KHTN Ha Nội năm 2017] 

Cho miền (D) giới hạn bởi đồ thị hàm số y = ln(x +1), y = ln 2 ,s[x, X = 2 . Diện tích miền phẳng 
( Đ ) bằng : 

A. ln^/Ĩ6.(^ + l)-31n3 + l B. -^ìnl.ụĩ + l) + 31n3-l 

In^ + ị^ĩlnl + l ln^ + ịln2^+l 

c. 27 3 D. 27 3 

GIẢI 


> 

> 


> 





Ta có hai hàm số y = ln(x + l) và y = ỉn2.\[x 

Cận đầu tiên là x-2 ta đi tìm cận tiếp theo bằng cách giải phương trình hoành độ giao 
điểm ln (x +1) = ln 2.\fx <=> ln (x +1) - ln 2.\[x = 0 

Để giải nhanh phương trình này ta sẽ sử dụng Casio với chức năng dò nghiệm SHIFT 
SOLVE 

IR lÃĨPHÃÌ ÍTIR rn ÍTI R riiĩl (TI (TỊ 1x1 ívĩì IÃĨPHÃÌ (TỊ |SHÌFTÌ lcÃĩcì ITỊ [=ì 

Q Math ^ 

lnCX+l)-lnC2)x/f 

ív 1 

L-R= 0 

Ta được nghiệm x = l 

Vậy ta tìm được hai cận X = 1; X = 2 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai hàm số y = ln (x +1) , y = ln 2.\[x và hai đường 


2 

thẳng X = 1; X = 2 là s = I |ln (x + 1) - ln 2.y[x 

1 

Sử dụng Casio với lệnh tính tích phân 


dx 



B Hs.th A 

li llnCJÍ+D-lnC2i> 

0.0646297673 

Vậy s = 0,0646... Tính giá trị xem đáp án nào có kết quả 0,0646... thì là đáp án chính xac. 


=> ta chọn B 

Bình luân : 

Việc tìm nghiệm của phương trình hoành độ giao điểm hay tung độ giao điểm mà phức tạp 
ta có thể tính nhanh bằng kỹ thuật dò nghiệm với chức năng SHIFT SOLVE đã được học ở 
bài trước. 
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VD3-[Th thử website Vnmath.com lần 1 năm 2017] 

Đường thẳng y = c chia hình phẳng giới hạn bởi đường cong y = x 2 và đường thẳng y = 4 thành 
hai phần bằng nhau. Tìm c 

X -ĩỊŨ B - 75 c - 2s/ỉ D - 373 


GIẢI 


> Hai hàm số y = x 2 và y = 4 

Giải phưcmg trình hoành độ giao điểm x 2 -4 = 0<z>x = ±2 
Vậy cận thứ nhất là x = -2 cận thứ hai là X = 2 

> Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị hàm số y = x 2 , y = 4 và hai đường thẳng 

2 

X = -2, x = 2 là : s = I |x 2 - 4-| dx 

-2 

Sử dụng Casio với lệnh tính tích phân 

í^|siáíhỹplíÃLPHÃ]fTIÍ^ỊRf4|(T)Rr2l(Â)ỊT|f^1 

H Mìth Á 

í! 2 lx 2 -4ldx 

3 

Vậy s - ^ => một nửa diện tích là ^ 

3 3 

> Vì đường thẳng y-c chia hình phẳng s thành 2 phần bằng nhau => Diện tích hình phẳng 

2 ^ , 16 

giới hạn bởi đường cong y = x , đường thăng y = c có độ lớn là -Ỵ 

> Thử với đáp án A ta có y = ị/Ĩ6 . Giải phương trình hoành độ giao điểm 

X 2 =ầJĨ6^x = ±^JĨ6 

^6 

=>S Ì = I |x 2 -VĨ6|^ 

-^6 

(g) ÍSHÌFTÌ ííiỹpl ÍÃĨPHÃÌ rn Í^Ị R ÍSÍÌTÌ (vĩl ỊTỊ fẽ1 Ct) R fSHĨFTÌ EẼ 5 ] rẽ] (R) rn fẽi (ỉ) 
ÍSHÌFĩ) @ [D (g) (T| [6] (=) 

ló 

Vậy S l = (đúng) => đáp án chính xác là A 

VD4-[Đề cương chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

Tính diện tích hình phang giới hạn bởi y 2 =x + l và trục Oy bằng : 

~ 8 4 


c. 3 


GIẢI 


> Hai hàm số x= y 2 - ỉ và trục Oy có phương trình X = 0 
Giải phương trình tưng độ giao điểm y 2 - ! = ()«> y = ±1 
Vậy cận thứ nhất là y - -1 cận thứ hai là y = 1 

> Diện tích hình phang giới hạn bởi hai đồ thị hàm số X = y 2 - 1, JC = 0 và hai đường thẳng 


y 


1 

= - 1 ,y = 1 là: s = j|(y 2 -l)- 0 |dy 

-1 


Sử dụng Casio với lệnh tính tích phân 

©@®HIQ]Ẽ3E1Q](S)E1II]<S)II](1I 
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H Hs.th A 

1-1lx * 2 -lldx á 

3 

Vậy s = ^ => đáp số chính xác là c 

❖ Bình luân : 

• Bài toán này nên đưa về dạng 2 thì sẽ dễ dàng tính toán hơn. Neu đưa về dạng 1 ta phải tính 
y = ±VxTT rồi lại phải tìm cận sẽ khó hơn 


1 1 

Ta hiểu với máy tính X hay Y chỉ là kí hiệu nên s = J |( y 2 - 1)-0 dỵ = J |(x 2 -1)-0 

-1 -1 


dx 


VD5-rSách bài tập Nâng cao Giải tích lớp 121.153] 

2 

Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường cong X = y 3 , đường cong x + y 4 = 2 và trục hoành 


A. 


6 

5 



5 

c. 5 



> Hai hàm số x= y 3 và x=2-y 4 

Trục hoành có phương trình y = 0 => cận thứ nhất y = 0 

2 

Để tìm cần thứ hai ta giải phương trình tung độ giao điểm : y 3 = 2 - y 4 .Để giải nhanh ta sử 
dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE 

ÍÃĨPHẰÌ m í^ì f2l (T) Í3l (^) C^) í+1 ÍÃĨPHÃÌ m í^ì Í4l R Í2l M ÍCÃĨCÌ m f^1 

0 Math 

X 3 +X 4 -2 

8= 1 

L-R= 0 

vậy cận thứ hai là y = 1 

2 

> Diện tích hình phang giới hạn bởi hai đồ thị hàm số X = y 3 , X = 2-X 4 và hai đường thẳng 


1 

í 


y = 0 , y = 1 là: s= j 

ự 

'xt 

1 

(N 

1 

0 

V ) 



Sử dụng Casio với lệnh tính tích phân 


dy 


í^l ÍSHÌFĨ] Ịiiỹpl ÍÃĨPHÃ] rn í^l ÍM1ÍTỊ Ct) m CR) CR) R ỊTỊ [+1ỊÃLPHÃỊfTỊ í^l f4~Ị Ct) fõỊ 


0 

JqIx=-2+X 4 


Hath Ếk 


dx 


1.199999964 


Vậy s = 2 => đáp số chính xác là A 

Bình luân : 


• Do cài đặt làm tròn của máy tính của mồi máy là khá nhau nên ta nhanh nhạy trong việc làm 
tròn để tìm đáp án đúng nhất. 

VD6-[Thi thử lóp toán thầy Bình lần 2 năm 2017] 

, , . 2 y 2 

Tính diện tích hình phăng giới hạn bởi Elip có phương trình X + = 1 
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A. 

B. 

9 71 

c. T 

D. — 

n 

371 


3 


GIẢI 


2 2 / 2 I 2 

> Ta có X 2 + — = 1<»X 2 =1- — <í=> X = ±„ /1 - — => Hai hàm số X = -J 1 - — và 




Đe tìm hai cận ta giải phương trình tung độ giao điểm : 


>’ 


Mr-f 


>’ 


>’ 


<=> Jl - 4- = 0 <=> y 2 = 9 <=> y = ±3 . 

9 V 9 

vậy cận thứ nhất y = - 3 và cận thứ hai y = 3 


> Diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị hàm số X = - Jl - - 


X = A 1 — —— và hai 
V 9 


3 

1 2 


1 —n 

3 là : 5 = í 

Ji-ý- 


Jl- y 

J 

-3 

V 9 

V 

V 9j 




Sử dụng Casio với lệnh tính tích phân 

í^isiárarrií^mRíỂìíiMỊmEFi(T)f9](T)Rr3](A)r3]í=i 


1-3I2jĩ 




Mstth Á 


dx 


9.424777961 , 

Vậy s = 9.4247... =3n => đáp số chính xác là B 

❖ Bình luân : 

• Trong chương trình lóp 10 sách giáo khoa đã đề cập đến các tính chất cơ bản của hình Elip 
nhưng chưa đề cập đến công thức tính diện tích của Elip và việc sử dụng tích phân để tính 
diện tích Elip là một ứng dụng tuyệt vời. 


VD7-[Thi học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

Người ta trồng hoa vào phần đất được tô màu đen được giới hạn i ỊỊ 

bởi các cạnh AB, CD đường trung bình MN của mảnh đất hình 
chữ nhật ABCD và một đường cong hình sin (như hình vẽ). Biết \Ị 
AB = 2n[m) , AD = 2 (m) . Tính diện tích đất phần còn lại (đơn vị 

tính /72 2 ) D c 

A '471-1 B * 4(tt-1) 

c. 471-2 D. 

471-3 



> Diện tích hình chữ nhật ABCD là : S l = AB.CD = An-ịm 2 ) 

> Hình sin có biên độ ±1 và chu kì 2n nên có phương trình là : y = sin 

Gắn hĩnh trên lên trục tọa độ Oxy với gốc tọa độ o là giao điểm của đồ thị hình sin với 
trục hoành MN 

n 

Ta có diện tích hình mầu đen bên phải trục hoành là : S 2 = I |sin X - 0| dx = 2 

0 


ÍSÍÌTÌ ImÕDẼI R í^l ÍSHĨrrl ỊìiỹpỊ ísiiii ÍÃĨPHÃÌ rn rn R ÍÕ1 (T) fõ] (Â) ÍSHÌFĨ1 ÍXĨ(Ẽ1 [=1 


Trang 181 


Tài liệu lưu hành nội bộ 

































XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

H Ms.th A 

IsinCX5-ŨIdx 

2 

> Diện tích cần tìm = S l - 2S 2 = 4ĩĩ-4 => đáp số chính xác là B 

❖ Bình luân : 

Nếu đề bài thay đổi thành AD = 4 như vậy biên độ hình sin là ±2 vậy sẽ có phương trình 

VD8-[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017] 

Cho hình thang cong (//) giới hạn bởi các đường y = e x ,y = 0,x = 0 và 

X = ỉn 4 . Đường thẳng X = k (o < k < ln 4) chia ( H ) thành hai phần có diện 
tích S l ,S 2 như h ình vẽ bên. Tìm k để S l = 2 S 2 

A. k = ị\n4 B. & = ln2 

3 

„ , , 8 

C.k = ìn^ D. k = ln3 

3 

GIẢI 

> Gọi s là diện tích hình (//) ta có s = J ịe x -0|í£t = 3 

© @1 © HI ^ © HI m ® [0] <S) 03 [4] m (U 

s Math Ả 

I e« I ctx 

3 

> Vì Sj = 2 S 2 mà tổng diện tích là 3 => Sj = 2 => ||ể x |í/x = 2 . Thử các đáp án ta có k =ln3 

r^ì íshìfti fhỹpỊ ÍÃĨPHÃI í^ĩõn r^ì ÍÃLPHÃI m fõ~Ị CÃD fT7n f3i m f^Ị 

0 Math À 

r 31 le‘ld* 

2 

Đáp số chính xác là D 

VD9 -[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Ông An có một mảnh vườn hình Elip có độ dài trục lớn 
bằng 16m và độ dài trục bé bằng lOm . Ông muốn trồng 
hoa trên một dải đất rộng 8 m và nhận trục bé của Elip 
làm trục đối xứng (như hình vẽ). Biết kinh phí để trồng 
hoa là 100.000 đồng 1 m 2 . Hổi ông An cần bao nhiêu 
tiền để trồng hoa trên dải đất đó ? (Số tiền làm tròn đến 
hàng ngàn) 

A. 7.862.000 B. 7.653.000 

c. 7.128.000 D. 7.826.000 

GIẢI 

. . x 2 / 

> Xét hệ tọa độ Oxy đặt vào tâm khu vườn, phương trình Elip viên khu vườn là —- + 2— = 1 

64 25 




Trang 182 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Xét phần đồ thị Elip nằm phía trên trục hoành có y = 5,11 - 


64 


Diện tích s của dải đất cũng chính bằng 2 lần phần hình phang giới hạn bởi đồ thị 
y = f(x), trục hoành, đường thẳng X = -4 , đường thẳng JC = 4 


s = 2 ị 5 J 


5 4 /1 - 7 — -Okừ = 76.5389182 
64 


ry|í^ìMíh^lf5l(VĨìmRí¥IÍÃLPHÃìmí^ì(T)f6l[4l(T)R[4l^)f4lf^1 






. Mstth À 


d X 


64 

76.5209182 

=> số tiền cần là ÌOO.OOOS 

E1 □□ 0 Cõ] 0 CÕ3 Cõ] (=] 

Ansxlũũũũũ 


Hstth À 


Ẳ 7652891.82 

Đáp số chính xác là B 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_•_i_i_ 


Bài 1 -ỊThỉ thử chuyên KHTN Hà Nội lần 1 năm 2017] 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường cong y = X 2 , đường thẳng ỵ = 2- X và trục hoành trong 
miền X > 0 bằng : 

1 


A. B. - c. 3 

2 6 

Bài 2 -ỊThỉ thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang năm 2017] 

Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường y = X 2 + X - 1 và y = X 4 + X - 1 

_4_ 

c. 15 


D. 


A® 

15 


B.H 

15 


D. ị- 

15 


Bài 3 -ỊĐằ cương chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số y = \x 2 +1 và y = U'| + 3 bằng : 


A “ 
4 


B.ạ 

3 


40 

c. 3 


D.ạ 

3 


Bài 4-[Thi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng làn 3 năm 2017] 

Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = 2 x và đồ thị hàm số y = 3-X và trục tung 


B. 3 


^ 5--^- 

c. In 2 


D. 2 + 


ln2 


2 ln 2 ln 2 

Bài 5 -[Đoàn Quỳnh -Sách bài tập trắc nghiệm toán 12] 

Biết diện tích s của hình phẳng giới hạn bởi các đường y = ln X , y = 0 , x = — , x = e có thể 


Í1-ỊÌ 

V e) 

, B. 2 

a 2 -3a + 2 = 0 a 2 -a-2-O 

Bài 6-lĐằ cương chuyên KH I N Hà Nội năm 2017] 


được viết dưới dạng s = a 

A 


. Tìm khẳng định sai: 

c. a 2 + 3a - 4 = 0 


D. 


2 a 2 - 3«-2 = 0 


Trang 183 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
























XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ P_ỤN_G_ CASIO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số (p) : y = X 2 - 2x + 2 và các tiếp tuyến với (p) đi 
qua các điểm A(2;-2) là : 

Ả. ị C.J D. ^ 

3 3 ^ 3 

Bài 7 -ÍThi thử THPT Lương Thế Vinh - Hà Nội lần 1 năm 2017] 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường cong y = 2yfãx (a > 0), trục hoành và đường thẳng x = a 
bằng ka 2 . Tính giá trị của tham số k 

12 

A. k = 7 - B. k = ị C. k = Y D .k = ị 

3 3 5 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -ÍThi thử chuyên KHTN Hà Nội lần 1 năm 2017] 

Diện tích hình phang giới hạn bởi đường cong y = X 2 , đường thẳng y = 2-X và trục hoành trong 
miền X > 0 bằng : 

10 


B. 


c. 3 


D. 


Phương trình hoành độ giao điểm X 2 =2-xo 


GIẢI 

x = l 

x = -2 


. Tuy nhiên đề bài yêu cầu tính diện tích 


trên miền X > 0 => Ta tính diện tích hình phẳng trên miền [0;l] 

=> Cận thứ nhất X — 0 , cận thứ hai x — l. 

Diện tích cần tính là : s = j 0 ịx 2 - (2 - x)| dx = 

í^ìMíh^íÃ[Mimí^ìRmr2iRíÃLMimm(^)íõi(^)m^i 

Math Ả 


Ịonir11 |MyH ỊHLrnMỊ I / I I 

0 Math 

Jq Ix 2 -C2-Jí) Idx 

7 

6 

Chú ý : Nếu đề bài không yêu cầu tính diện tích hình phẳng trên miền X > 0 thì ta tính trên toàn bộ 
miền [-2;0] .Tacó: S = |J.v 2 -(2-x)|d'x = ^ 

Neu đề bài yêu cầu tính diện tích hình phang trên miền X < 0 thì ta tính trên miền [—2; 0] . Ta có : 
s = |Jx 2 -( 2 -x)|tì!x = ^ 

Các e học sinh chú ý điều này vì rất dễ gây nhầm lẫn. 

Bài 2 -rThi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang năm 2017] 

Tính diện tích hình phang giới hạn bởi các đường y = X 2 + X -1 và y = X 4 + X -1 


A.ị 

15 


B. ịị 

15 


c. 15 


GIẢI 


D. 4 

15 


Phương trình hoành độ giao điểm X 2 + X -1 = X 4 + X -1 <=> X 4 - X 2 = 0 <» X 2 (x 2 -1 j <í> 
=> Ta có cận thứ nhất X = -1 , cận thứ hai 0 , cận thứ ba X = 1 


X = 0 
X = 1 
X = -1 


Trang 184 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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Diện tích cần tính là : s = I J(x 2 + X -1) - (x 4 + X - l)| dx + |(x 2 + X -l) - (x 4 + X - 1)| dx = — 

ỤB @|jp10 1fflpẶ) 

CD Q Q] E <5> BE (?) GD(g) f+n r^Ị fsHiFĩi ỊhỹpỊ m ÍÃĨPHÃI m r^Ị r+n ÍÃLPHÃÌ m f^Ị m 
mRmíÃĩMỊiTií^ì [41 míÃĩMỊmRm 171(3) 

jr ± I Cx 2 +x-i)-6i> 

4 

15 

=> Đáp số chính xác là c 

Chú Ý : Em nào hiểu phép biến đổi tính diện tích thì có thể bấm máy theo công thức 
s = I Jx 2 - X 4 1 dx +£ ịx 2 - X 4 1 dx sẽ rút gọn được thao tác bấm máy. 

Bài 3 -lĐằ cương chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số y = \x 2 +1 và y = |x| + 3 bằng : 


A “ 
4 


3 


40 

c. 3 


GIẢI 


D.ạ 

3 


Phương trình hoành độ giao điểm ịx 2 +l| = |x| + 3<=> X 2 + l = |x| + 3<=>x 2 — |jc| — 2 = 0 (1). 

Với V> 0 <=> (ỉ)o X 2 -x-2 = 0o x = 2 (vì x>0) 

Với x<0=> (1) <=> X 2 +X-2 = 0<=> X = -2 (vì x<0) 

=> Cận thứ nhất X — —2, cận thứ hai x — 2. 

Diện tích cần tính là : s = { 2 ị ỵ2 + l|-(|x| + 3)|íừ = 

Qg) |SHÌFTÌ [hỹpl IÃĨPHÃÌ [TI R rn R |SHÌFTÌ ỊiiỹpỊ ÍÃLPHÃÌ m(►►) R [~3| (▼) R [TI (Â) m 1=1 

_ 0 Mìth Ạ 

IX 2 +1—Dí I —31 > 

20 


-2 


X 


=> Đáp số chính xác là B 
Chú ý : Phương trình chứa dấu giá trị tuyệt đối X 
khoảng để phá dấu giá trị tuyệt đối. 

IÃLPHÃÌ rn R ÍSHĨFTÌ ỊÌiỹpỊ ÍÃLPHAÌ rn (►►) R [TI |SHÌFTÌ ÍCÃLCl R in [=1 

X 2 -lXl-2 

-2 

ũ 


2 = 0 có thể giải bằng Casio thay vì chia 


x= 

C-R= 

ÍSHÌFTÌ ÍCÃĨÕÌ [5] [=1 

X 2 -lXl-2 0 

x= 

L-R= 


Mstth 


2 

Ũ 


=> Ta tìm được hai nghiệm X = -2; X = 2 

Bài 4-[Thi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 3 năm 2017] 

Tính diện tích hình phang giới hạn bởi đồ thị hàm số y = 2 X và đồ thị hàm số y = 3-X và trục tung 

3 


A. B. 3 --^- c. 5 ln 2 D. 2 + -^- 

2 ln 2 ln 2 ln 2 

GIẢI 


Trang 185 


Tài liệu lưu hành nội bộ 






TÓM TẮT_KỸ THUẬT SỬ P_UN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Đề bài cho trục tung có phương trình JC = 0 nên cận thứ nhất là JC = 0 

Phương trình hoành độ giao điểm 2 X - 3-x . <=> X = 1 là nghiệm duy nhất => cận thứ hai x = l 
Diện tích cần tính là : s = [V -{3-x)\dx = 1.0573...*= ị--ỉ- 

J o! V 2 ln2 

í^ì ÍSHÌFTÌ liiỹpỊ [TI íã 5 ] IÃĨPHÃÌ D~ì (R) RI m [TI RIÃĨPHÃÌITIITI (▼) fõ1 (Ã) [TI (=1 


0 Hath £ 

lồ l2 x -(3->0 Idx 


, 1.057304959 

=> Đáp số chính xác là A 

Chú ý : Để giải phương trình 2 X = 3-X ta có thể sử dụng máy tính Casio 

í~2~| í^ì ÍÃLPHÃÌ (>1 C^> ÍÃĨPHÃÌ ÍCÃLCÌ f~3~ì f^1 ÍÃLPHÃÌ m ÍSHĨnl [CÃLCl m r=l 

0 Math 

2*=3-X 

1 

L-R= 0 

Ta nhận được nghiệm X = 1 . Tuy nhiên vì sao x = l lại là nghiệm duy nhất thì xem lại ở bài “Sử 
dụng Casio tìm nghiệm phương trình mũ. ” 

Bài 5 -[Đoàn Quỳnh -Sách bài tập trắc nghiệm toán 12] 

Biết diện tích s của hình phẳng giới hạn bởi các đường y = ln X , V = 0 , X = - , x = e có thể 


được viết dưới dạng s = a 

A 


Í1-ỊÌ 

V e) 

B 


. Tìm khẳng định sai: 

c. u + 3a — 4 = 0 


A. 9 B. , ^ c. « +3fl-4 = 0 I). ^ , 

a 2 - 3a+ 2 = 0 a 2 -a- 2 = 0 2 a 2 -3a-2 = 0 

GIẢI 

1 r 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi y = ỉn X , y = 0 , X = - , X = e ỉầ : 5=f|lnx- olíừ = 1.2642... 

e ị 


ÍSHÌFTÌ |i^ |ÌFỊ 11^ fT1 (TỊ (^) riì [TI (^) lÃĨPHÃÌ Ixĩõ^ì (Ã) (Ã) lÃĨPHÃÌ Ixĩõ^ì (=1 

_ s _ Math £ 

Iiru?max 


1 

e 


Vì s = a 


1.264241118 


r \\ 


e) 


a = ——— = 2 

1 -- 

e 


smms(DE®HỊS<s>[Ti(=) 

s Hath £ 


Ans-(l-i) 


2 .. 

Chỉ có phương trình ở câu c không chứa nghiệm này => đáp án c là đáp án chính xác 
Chú ý : Bài này không cần dùng đến kiến thức của tích phân vẫn có thể làm được. Đề bài yêu cầu 
tìm đáp án mà số a không thỏa mãn => a không phải nghiệm chung của các phương trình. Mà 
nghiệm chung của các phương trình là 2 nên đáp số c không thỏa mãn 


Bài 6 -[Đề cương chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số (p): y = X 2 - 2x + 2 và các tiếp tuyến với (p) đi 
qua các điểm A(2;-2) là : 


Trang 186 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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A.f 

3 


B. ^ 

3 


16 

c. 3 


GIẢI 


D. ^ 

3 


Viết phương trình tiếp tuyến đi qua A(2;—2j ta thu được 
Tiếp tuyến thứ nhất y = -2x + 2 với tiếp điểm B (0; 2) 

Tiếp tuyến thứ hai y = 6x-l4 với tiếp điểm c(4;10) 

Ta hiểu hình phẳng cần tính diện tích là phần đường cong có 3 đỉnh A, B, c ta thu được ba cận là : 
X = 0; X = 2;x = 4 


2 4 

s = j*|Ịx 2 -2x + 2)-(-2x + 2) dh: +J|Ịx 2 -2x + 2)-(6x-14) 

0 2 


dx = lậ 
3 


{ỊB @108 □000H[Dffl@E]000 ® H)SE)® 

s (g)[õ](g) ỉ~2l (F) Í+Ị ÍĨf 1 ÍSHĨFTÌ ííiỹpl m ÍÃĨPHÃl m R ỊTỊ ÍÃLPHÃÌ m [+1 [21ITIRITỊ 
í6iíẤLMimRrnr4iíTỉ(^)íTi(Â)í4i[=i 

0 Hstth Ếk 

Jồ I CX 2 -2X+2)-C-» 

16 

3 

=> Đáp số chính xác là c 

Chứ ý : Để biết được tiếp tuyến tại sao lại là y = -2x + 2; y = 6x -14 thì xem lại bài Casio tìm tiếp 
tuyến của đồ thị hàm số . 

Giải thích công thức (1): Trên miền X e [0; 2] ta thấy hai cận này được hình thành bởi hai đường 
cong y = X 2 - 2x + 2; y = -2x + 2 nên diện tích phải được tính theo công thức 


2 

Ịịx 2 -2x + 2)-(-2x + 2) 

0 


dx 


Bài 7 -ỊThi thử THPT Lương Thế Vinh - Hà Nội lần 1 năm 2017] 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường cong y = 2 ^/õx (a > o), trục hoành và đường thẳng x = a 
bằng ka 2 . Tính giá trị của tham số k 

12 


A. k -- 


B. k - 


C. k -5 

GIẢI 


D. k - 


Xét phương trình hoành độ giao điểm của đường cong và trục hoành : 2-Ịãx = 0 <=> X = 0 
Ta được cận thứ nhất X = 0 và cận thứ hai x = a . Khi đó diện tích hình phang là : 

5 = 1 2^/ãx -Odx 

0 

a 

I 2\[ãx -Odx 

Thiết lập quan hệ I 2\fãx-0dx = ka 2 <=> k = -2 - — - . Chọn giá trị dương a bất kì ví dụ 

0 a 


a= 3 khi đó k = ^ị|2V3x-o|dh = 1.33(3) = ^ 

Í1Ì m (T) IT1 C^) 1x1 í^ì IT1 ívĩì [TI iãlpíìãì ÍTI (T) rõi Qg) rãi ỊHỊ 


Ra một kết quả khác 0 vậy đáp án A sai 
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TÓM TẮT_KỸ_THUẬT SỬ DUNG CASIOr_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

13 Hs.th Ả 

1.333333333 

=> Đáp số chính xác là B 

^ . , ' 1 . ,1 . i. ẮJ . X 4 

Chú ý : Dù ta chọn giá trị dương a bât kì thì đáp sô k đêu ra — ví dụ ta chọn a = 1.125 

Khi đỏ k = —r—T ị \2sỊĨÃ25x-Qdx = l33{3) = ị 
1.125 2 J 0 I “ w 3 

□□ CZD □□ cm cm 

0 Hath À 

-— Ị-— [ * 125 ?}> 

1.333333333 
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TÓM TẮTM_THUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 21. TÍNH NHANH THÊ TÍCH TRÒN XOAY. 


1) KĨÉN THỨC NÈN TẢNG 


1. Dạng 1 : Thể tích vật thể có diện tích thiết diện s (x) tạo bởi mặt phẳng vuông góc với Ox tại 
điểm có hoành độ X ( a<x<b ) . Giả sử s (x) là hàm liên tục thì thể tích vật thể tích theo công 
thức : 

b 

V = Js (x)dx 

a 

2. Dạng 2 : Cho h ì nh phẳng (H) tạo bởi các đường y = f (x) , y = g {x) và các đường thẳng 

x = a , x = b . Khi quay hình phang (//) quanh trục Ox thì được vật thể tròn xoay có thể tích tính 
theo công thức : 

v = xịịĩ 2 (x)~g 2 (xịdx 


3. Dạng 3 : Cho hình phang (//) tạo bởi các đường x = /(>’) , V = £ (y) và các đường thẳng 
y - a , y = b. Khi quay hình phẳng (/■/) quanh trục Oy thì được vật thể tròn xoay có thể tích tính 
theo công thức : 

V = n\\f 2 (y)~ g 2 (y)\dy 

a 


2) YÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -[Đề minh họa môn Toán Bộ GD-ĐT lần lnăm 2017] 

Kí hiệu (ií) là h ì nh phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = 2(x-l)e x , trục tung và trục hoành. 
Tính thể tích V của khối tròn xoay thu được khi hình ( H ) quay xung quanh trục Ox 


V = 4 - 2e 


B. 


v = (4-2e)n 


c. V = e 2 -5 


D. 


GIẢI 


v = (e 2 -5)ĩi 


> Hình phang được giới hạn bởi trục tung => cận thứ nhất là : JC = 0 

Trục hoành có phương trình y = 0 . Xét phương trình hoành độ giao điểm của đường cong 

y = 2(x-l)e x và trục hoành => 2(x -1) e x = 0 <=> X = 1 Vậy cận thứ 2 là : x = ỉ 


1 . 

> Thể tích V = xịị2(x-l)e x ) 2 -0 2 dx 

0 


Sử dụng máy tính Casio với lệnh tính tích phân 

M M M íhỹpl ÍTIÍTỊITIÍẤĨMỊ [TI R ÍTỊ [TI ÍẦĨPHÃÌ íxĩõ 7 ] í^ì ÍẦĨPHÃÌ ÍTI (TI 

® <s> El (ĩ) Q] [=] 

s Mstth Ả 

ji|q I (20í-l)e x ) 2 t> 

7.505441089 

= 7.5054.. . = 7ĩ(e 2 -5) 

> Vậy ta chọn đáp án D 

❖ Cách tham khảo : Tự luận 

■ Thểtích V =xị\(2(x-ỉ)e x f -o 2 dx = 4xị(x-lf e x dx 
0 0 

Trang 187 Tài liệu lưu hành nội bộ 










XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

■ Vì biểu thức dưới dấu tích phân có dạng u (x).v'(x) nên ta sử dụng tích phân từng phần. 

Tuy nhiên làm dạng này rất mất thời gian. Tác giả khuyến khích bạn đọc làm theo Casio, 
dành thời gian cho việc tư duy xây dựng công thức để bấm máy. 

❖ Bình luân : 

• Qua ví dụ đầu tiên ta cũng đã thấy ngay sức mạnh của Casio khi xử lý các bài tích phân, các 
bài ứng dụng tích phân so với cách làm tự luận truyền thống. 


VD2-[Thi thử Group Nhóm toán lân 3 năm 2017] 

Tính thể tích khối tròn xoay sinh ra khi quay hình phẳng được giới hạn bởi các đồ thị hàm số 


y 


= V1 - X 2 ; y = 0 quanh trục Ox 


B. 


c. 4 


D. ịn 

3 


GIẢI 


> Hàm thứ nhất: y = a/1-x 2 , hàm thứ hai: y = 0 

Giải phưong trình hoành độ giao điểm yjĩ- X 2 = 0<=>1-X 2 =0<=> 
Cận thứ nhất: X = -1, cận thứ hai: X = 1 


X = -1 
X = 1 


=> Cặn thữ nhẳt: X = -i, cặn thứ 
> Thể tích V = 7rỊ ỊVl-x 2 j -0 2 dx 


Sử dụng máy tính Casio với lệnh tính tích phân 

Íshìft 1 íxl(Fl íýl íshìft| fhỹp| n~| r— 1ÍÃĨPHÃỊ mỈ3^(^R|T|(^)ỊTỊÍ=] 


13 

lĩỊ*! I l-x 2 Idx 


=> Y =■--71 

3 

> Vậy ta chọn đáp án D 


Hs.th A 


I* 


VD3 -[Thỉ thử chuyên Lam Son - Thanh Hóa lần 2 năm 2017] 

Cho D là miên hình phăng giới hạn bởi y = Vsinx; y = 0;x = 0;x = . Khi D quay quanh ơx tạo 

thành một khối tròn xoay. Thể tích của khối tròn xoay thu được là : 

A. B. C. 2n D. 

1 n 2 

GIẢI 

> Hàm thứ nhất: y = Vsinx , hàm thứ hai: V = 0 

r 71 

Cận thứ nhât: X = 0, cận thứ hai: x = -~ 


> 


m 


Thể tích V = 




Sử dụng máy tính Casio với lệnh tính tích phân 

ÍSÍÌTÌ ÌMODẼI [4] ÍSÍÌTÌ íxĩõ^ì lĩp] ÍSHÌFĨ1 Ịìiỹp Ị ísĩiĩl ÍÃÍPHÃÌ m m (▼) [0] (Ậ) fiì [síÌTÌ [xĩõ^ì (▼) ỊTỊ 



s Hath Ả 

lsinCX)ldx , 
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TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌT_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

^>V = 7ĩ 

> Vậy ta chọn đáp án B 


VD4-rSách bài tập giải tích nâng cao lóp 12 T.154] 

Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung hình phang giới hạn bởi đồ thị hàm 


r J2y , , 

sô X = v và các đường thăng y = 0; y = 1 

y +1 


2n 


B. 


3n 


c. 2 ' 


D. ịn 

2 


GIẢI 

, \fĩỹ . 

> Hàm thứ nhât X = \ , hàm thứ hai: X = 0 

/+1 

Cận thứ nhất y = 0 , cận thứ hai y = 1 


> Thể tích V = Trị 

0 


y/2ỹ 

/+1 


■(O ) 2 


4>’ 


V- 7 ■ J 

Sử dụng máy tính Casio với lệnh tính tích phân 

ÍSHÌFTÌ íxlõ^ì (shỊft) @ CO [§] ® [2] (ẺD 0 ( 5 ) B ỊT| ® (+) [H (g) CD ® 
(▼) (Ãl (?) ỊT| (=] 


*j;iláỂSrl 1* 


ịj[ 


=> y—~~TĨ 
2 

> Vậy ta chọn đáp án c 


VD5-rSách bài tập giải tích nâng cao lóp 12 T.154] 

Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung hình phang giới hạn bởi đồ thị hàm 
số y = 2x-x 2 và các đường thẳng y = 0, y = 2 : 

7 

A. ịn B. ịn c. 5* D. ịn 

3 3 5 

GIẢI 


> 

> 

> 


Xét y = 2x—x 2 <íi>(x—l ) 2 =l — y 

Vì (x-l ) 2 > 0 <=> 1 - y > 0 <íí> y < 1 Khi đó x-l = ± s ỊĨ—ỹox = l±yjĩ—ỹ hàm thứ nhất 
có dạng X = 1 + yjỉ — y , hàm thứ hai: X = 1 - yjl — y 

Phương trình hoành độ giao điểm 1 + sj\ -ỵ = 1 - yjl — y <=> Ạ-y = 0 <=> ỵ = 1 
Vì y < 1 => cận thứ nhất X = 0 và cận thứ hai y = 1 


Thể tích V = n j (l + ^ĩ^ỹ ) 2 - (2 - Ặ^ỹ) 

0 

Sử dụng máy tính Casio với lệnh tính tích phân 


(|p(p 3 [pjp SCDŨII ÍTỊRÍẶlMI (T|(g)|T|(^)H(I](I]H® 
m R IÃĨPHÃÌ m ( 5)171 EẼ 2 ! (▼) lõi (g) m 1=1 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

H Hs.th A 

Jijồ I Ci+yr^i 2 -^ 

8.37753041 

= 8,3775... = ậ;r 2 
3 

> Vậy ta chọn đáp án B 


VD6-[Sách bài tập giải tích nâng cao lóp 12 T.154] 

Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung hình phang giới hạn bởi hình tròn 


tròn tâm /(2;0) bán kính R = \ : 


ấn 


B. 


ấn 2 


c. bn 


D. 


5n 2 


GIẢI 

> Hàm thứ nhất là đừng tròn tâm /(2;0) bán kính R = 1 có phương tr ình 
(x-2) 2 +(y-0) 2 = l<=>(x-2) 2 =l-y 2 

Vì (x — l) 2 > 0 <í> 1 — y 2 > 0 <í> -1 < y < 1 Khi đó X - 2 = ±^JĨ — y 2 <^>x = 2±<JĨ—ỹ* hàm 
thứ nhất có dạng X = 2 + \Ịl-y 2 , hàm thứ hai: X = 2 - yjl- y 2 

y = -l 

y = i 


> Phương trình hoành độ giao điểm 2 + Ạ - y 2 =2- x/l- y 2 <^> ^Ịl- y 2 = 0 <=> 
Cận thứ nhất y = -1 cận thứ hai V = 1 


=> Cặn thứ nhẳt y = -1 cận thứ hai y = I 

> Thểtích v = ;rjj(2 + ^l-/) 2 - ( 2 -^/ 1 -/)' 


dy 


Sử dụng máy tính Casio với lệnh tính tích phân 

íshìftÍíxiõ*1 (shỊft) 0 ịtị d] (+) ® (jD s m CXI (^3 QD (^3 (3 CD CiD [=] 
© Q] E) H DU(£) ®Q](ặ!l<5>0(I]<S>ŨII(U 


VỊ LU l_J Ỉ AL ™I LU LÍU L 

0 Math Ả 

4‘i It2+Jl-X 2 ) > 
39.4784178 

=>v = 39.4784... = Att 2 


•V = 39.4784... = 4 n 2 
> Vậy ta chọn đáp án A 

VD7-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Tính thể tích V của vật thể nằm giữa hai mặt phang X = 0 , X = 1 , biết rằng thiết diện của vật thể 
cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ X (o < X < l) là một tam giác đều 

có cạnh là 4^1n (l + x) 

A * ểS(21n.2-ĩ) 


B ' W3(21n2 + l) c ' 8 ^( 21n2 1 ) D. I67ĩ(21n2-l) 


GIẢI 


> Thiết diện của vật thể và mặt phẳng vuông góc với trục Ox là tam giác đều có diện tích 
>/3(4ựln(l + x)) 2 


s = s (x) = 


= 4^1n(l + x) 


> Diện tích s = s (x) là một hàm liên tục trên [0;l] nên thể tích vật thể cần tìm được tính theo 
công thưc V = J 4 V 3 ln (1 + x) dx = 2.7673... = 4^3 (21n2-l) 

© [S ® g] (g) 03 m ai HI m m ® [a ® cr m 
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TÓM TẮT KỸTHUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


0 Math Á 

|Ồ4J31nQ+ỉí)dx 

2.676325841 


=> Ta chọn đáp án A 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_i_s_s_ 


Bài 1 -lĐằ cương chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

Gọi (s) là miền giới hạn bởi đường cong y = x 2 , trục Ox và hai đường thẳng x = \\x = 2 . Tính 
thể tích vật thể tròn xoay khi (s) quay quanh trục Ox : 


31n 1 


„ 3171 . 1 
B. —— + 4- 
5 3 


31n 


rk 31 71 , 1 
D. ——+ 1 


D - 7ĩ(2e 2 +lo) 


5 3 5 3 ^ 5 

Bài 2 -rThi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục Ox được giới hạn bởi đồ thị hàm số 

X 

y = {2-x)e 2 và hai trục tọa độ 

A. B. c. n( 2e2 - 10 ) 

2e 2 -10 2e 2 +10 

Bài 3 -rThỉ thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang năm 2017] 

Cho hình phang (H ) giới hạn bởi các đường y = sin v; X = 0; X = n . Thể tích vật thể tròn xoay sinh 
bởi mặt phẳng {H ) quay quanh trục Ox bằng : 

A. _ B.^r c. 4 D. Ị 

2k 2 ' 2 

Bài 4 -[Thỉ thử Trung tâm Diệu hiền - cần Thơ lần 1 năm 2017] 

Cho hình phẳng (H ) giới hạn bởi y = 2x-x 2 , y = 0 . Tính thể tích của khối tròn xoay thu được 


khi quay (i/) xuong quanh trục Ox ta được V = n 


(a > 

T + l 
b 


B. 


.Khi đó 
c. a = 241; = 15 


D. 


ữ = 16;ỉ> = 15 


fl = l;b = 15 ữ = -7;b = 15 

Bài 5 -[Câu 54b Sách bài tập giải tích nâng cao 12] 

Tính thể tích V của khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phẳng ( H ) giới hạn bởi các đường 
y = X 3 , trục tung và hai đường thẳng y = 1, y = 2 quanh trục Oy . Khẳng định nào đúng ? 


A. 


B. 


c. v>4 


D. 


v>5 v<2 v<3 

Bài 6 -Cho hình phẳng (s) giới hạn bởi các đường y = 2x-x 2 (c) , trục tung . Khi quay hình (s) 


quanh trục Oy sẽ tạo thành vật thê tròn xoay có thê tích là bao nhiêu ? 

IIti 


. Tr 571 T, yn „ V — — — 071 

A. V = B. V = - 7 - c. 4 D. V = 

2 4 3 

Bài 7 -Tính thể tích khối tròn xoay tạo nên khi cho hình tròn tâm / (2; 1) bán kính R = 1 quay quanh 


9tt 

B. v = — 


n v = - A 

c. 4 


D. v = — 


trục ơy 

A. 


„ _ 11 

B. V = ^n 
2 


„ V = ^ 

c. 2 


v = 4n 

Bài 8 -rBài 29 trang 172 Sách giáo khoa giải tích nâng cao 12] 


D. 


V=ấK 2 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ P_ỤN_G_ CASIO -_VI_N ACAL H Ộ_T RỢ_G I_Ả I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phang X = -1, x — ỉ . Biết rằng thiết diện của vật thể bị 
cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ X (-1 < X < I) là một hình vuông 

có cạnh là 2yĩ — X 2 

17 „9 ^ 

A. — B. 2- c. 3 D. 

4 2 5 

Bài 9 -rBàỉ 30 trang 172 Sách giáo khoa giải tích nâng cao 12] 

Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phang X = 0, x = 7ĩ . Biết rằng thiết diện của vật thể bị 
cắt bởi mặt phang vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ V (0 < X < ĩĩ) là một tam giác đều 

có cạnh là 2\/sin X 

A - Ksli B - 2 nS c - ^ D - 2-JĨ 


LỜI GĨẢĨ BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -[Đằ cưong chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

Gọi (s) là miền giới hạn bởi đường cong ỵ = x 2 , trục Ox và hai đường thẳng X = l;x = 2 . Tính 
thể tích vật thể tròn xoay khi (s) quay quanh trục Ox : 


31n 1 


„ 3171 1 
B. _ + _ 
5 3 


3171 


r» 3171 

D. -— + 1 


GIẢI 


Đương cong thứ nhất ỵ = f (x) = X 2 , đường thứ hai là trục hoành có phương trình y = g (x) = 0 
Hình phang giới hạn bởi đường cong thứ nhất y = x 2 , trục hoành y = 0 và hai đường thẳng 


X 


= l;x = 2 có thể tích là V = 7ĩị^ I/ 2 (x)-g 2 (v)|dx = 7ĩị^ |(x 2 ) -0 2 


dx 


ÍSHÌFTÌ ỊxFÌ í^l ÍSHÌFĨÌ [Fiỹp| m IÃĨPHÃÌ m m Í3E 5 ! B fõi (53 Ct) [TI (Â) m (=1 


]iJi l(X 2 ) i -0 2 ldx 

3U 


5 n 

Đáp số chính xác là c 

Chú ý : Chú ý công thức tính thể tích có n và có bình phương của / 2 (x) , g 2 (x) . Rất nhiều học 

sinh thường quên những yếu tố này so với công thức tính diện tích. 

Bài 2 -ÍThi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục Ox được giới hạn bởi đồ thị hàm số 

X 

y = (2 - x)e 2 và hai trục tọa độ 

A. - _ B. . _ c. n ( 2e2 ~ w ) D. K (2e 2 +Ĩ0) 

2e 2 -10 2e 2 +10 n \ Ẩe +lu j 

GIẢI 

X 

Hình phang được giới hạn bởi đường thứ nhất có phương trình y = f (x) = (2-x)e 2 và đường thứ 
hai là trục hoành có phương trình y = g (x) = 0 .Hình phang được giới hạn bởi trục tung nên có cận 
thứ nhất X = 0. Xét phương trình hoành độ giao điểm đường cong y = f (x) và trục hoành : 

(2-x)e 2 = 0 X = 2 => Cận thứ hai là X = 2 
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Thể tích cần tìm là V = 7ĩị^ I/ 2 (x) - g 2 (x)| dx = nị' 


(2-x) t 


-0 2 


dx 


= 15.0108... = 7ĩ(2e 2 -l0) 

fsHĨFTÌ íxĩõ 7 ! ỊshìftỊ 

[2 (£) (▼) QD (£> [2] (=] 

0 MathA 

ji|q I l(2-X)e®J > 

; 15.01088218 

=> Đáp số chính xác là c 

Bài 3 -ÍThi thử chuyên Vị Thanh - Hậu Giang năm 2017] 

Cho hình phang (//) giới hạn bởi các đường >’ = sin x;x = 0; X = n . Thể tích vật thể tròn xoay sinh 
bởi mặt phẳng (H ) quay quanh trục Ox bằng : 


2 n 


B. 


n 

c. T 


D. 


GIẢI 


Hàm thứ nhất y = f (x) = sin X , hàm thứ hai (của trục Ox ) là y = 0 . Cận thứ nhất X = 0 , cận thứ 
hai x = n . 

2 

Thể tích cần tìm V = 7t£ I/ 2 (x)- g 2 (x)|í/x = 71 ị^ |(sinx) 2 -0 2 dx = 4.9348... = — 

íshìftỊ ImõdẽỊ ỊTỊ ísíìtì íxĩõ^ì í^l ÍSÍÌTÌ ỊiiỹpỊ Isíiil IÃĨPHÃÌ m m EẼ*1 (▼) í~õ~l (Ã) ÍSHÌFTÌ Ixĩõ*] (=] 

a Mith * 

jĩ|q IsỉnCX) 2 Idx 
4.934802201 

=> Đáp số chính xác là B 

Chứ ý : Để tính tích phân hàm lượng giác ta cần chuyển máy tính về chế độ Radian |SHIFĩ] ỊMODEỊ E 
Bài 4 -rThi thử Trung tâm Diệu hiền - cần Thơ lần 1 năm 2017] 

Cho hình phẳng (i?) giới hạn bởi y = 2x-x 2 , y = 0 . Tính thể tích của khối tròn xoay thu được 


khi quay (if) xuong quanh trục Ox ta được V = n 


a 


+ 1 


.Khi đó 


a = l;b = 15 


B. 


ữ = -7;b = 15 


c. a = 241;ỉ> = 15 


D. 


GIẢI 

X = 0 

X = 2 


a = ĩ&,b = 15 
cận thứ nhất X = 0 cận thứ hai X = 2 


Phương trình hoành độ giao điểm 2x - X 2 = 0 <=> 

Ta được cận thứ nhất X = 0 và cận thứ hai x = a . Khi đó diện tích hình phang là : 

5 = 1 2^/ãx -Odx 

0 

Tính thể tích V = 7ĩị^ I/ 2 (x)- g 2 (x)|í/x = |(2x-2) 2 -0 

Mm í^iMramr2íÃLMiíTỉRíÃLMimmíDẼLií^mí^i(T)íõi(^)í2í^i 


,16 
dx = —7ĩ 

15 


JiJỒK2X-X ề nd>< 
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16 a 1 


Mà V = n 


r a y 

ị + \ 

b 


a lo a 1 , , 1C 

=>^- + 1 = —— => -7 = —a = \\b = \5 

b 15 b 15 


=> Đáp số chính xác là A 

Bài 5 -rCâu 54b Sách bài tập giải tích nâng cao 12] 

Tính thể tích V của khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phang (H) giới hạn bởi các đường 
y = x 3 , trục tung và hai đường thẳng y = 1, y = 2 quanh trục Oy . Khẳng định nào đúng ? 


A. 


V >5 


B. 


V <2 


D. 


V <3 


c. V >4 

GIẢI 

Hình phẳng (H) giới hạn bởi đường thứ nhất X = / ( v ) = ịịỹ và đường thứ hai (trục tung): X = 0 
■Cận thứ nhất y = 1 và cận thứ hai y = 2 . 

2 

Theo công thức tính thể tích vật thể tròn xoay khi quay quanh trục Oy : V = ftịị_f 2 (y)- g 2 (x)Jc(y 

1 

2|- 2 1 

= 7ĩị ụ/xỊ -o 2 đy = 4.099... > 4 
1 I- -I 

ÍSÍÌTÌ ÍXĨ(F1 íĩpi ÍSÍÌTÌ ỊìiỹpỊ rn ísiiTì EẼ 5 ! Í3i (g) ÍÃÍPHÃ1 m (►►) m f^Ị R ÍÕỊ (▼) m (Â) ỊTỈ [=1 


0 Math i 

4i l( 3 Jx) -oidx 


4.099405388 

=> Đáp số chính xác là c 

Chứ ý : Để tính thể tích hình phẳng xoay quanh trục Oy thì phải chuyển phương trình đường cong 
về dạng x = f(y) và x = g(y) 

Bài 6 -Cho hình phẳng (s) giới hạn bởi các đường y = 2x-x 2 (c) , trục tung . Khi quay hình (5) 
quanh trục Oy sẽ tạo thành vật thể tròn xoay có thể tích là bao nhiêu ? 

Htĩ 


A. V = 


5tc 


B. V = 


9k 


c. v = : 4 


D. V = 


8n 


GIẢI 


= 1 + ^1^ (AO) 

__ ' với y < 1 . Đường cong (c) chia làm 2 

= 1 -Ặ^(AB) 


Xét y = 2x-x 2 <=> (x-l) =l-jo 
nhánh. 

Phương trình tung độ giao điểm hai nhánh : 1 + yjl — y = 1 - yjl — y <=> yjĩ—ỹ = 0 <=> y = 1 



Theo công thức tính thể tích vật thể tròn xoay khi quay quanh trục Oy : 

8/r 

y 


lr _ 2 _ 2 -| 

v = 7r\ (l + Ặ^ỹ) -(ỉ-Ặ^ỹ) = 8.3775...= 

0 


Mm í^Míh^mmmí^mRíÃLPHÃimc^mí^iRmrnRívĩirn 
R ÍÃÍPHÃI m (S) m ÍFÌ (g) fõi <g) m [=1 
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E Ms.th ầ, 

Jĩjồ I Ci+yr^i 2 -^ 

( 8.37758041 

=> Đáp số chính xác là D 

Bài 7 -Tính thể tích khối tròn xoay tạo nên khi cho hình tròn tâm / (2;l) bán kí nh R = 1 quay quanh 
trục Oy 


A. 


V = 4tc 


„ 11 

B. V = ^n 
2 


c. 2 


D. 


v = 4 n 2 


GIẢI 

Phương trình đường tròn (/;./?): (x - 2) 2 + y 2 = 1 <í=> (x - 2) 2 = 1 - y 2 <=> X = 2 ± *Ịì - y 2 . Đường 

x = 2 + ^l-y 2 ( CB ) 
x = 2-- s /l-y 2 (CA) 


tròn (c) chia làm 2 nhánh. 



Theo công thức tính thể tích vật thể tròn xoay khi quay quanh trục Oy : 
v = 2xị Ị2 + ựl-y 2 J-ị2-Jĩ^f j 2 dy = 39.4784... = 4ĩc 2 

m ÍSÍÌTÌ íxĩõ*! Ịịg |SHÌFTÌ [hỹpỊ m m [+1ÍVĨ1 m RIÃĨPHÃÌ m 1^1 (►►) m lã^ì R m m R 
ívìì m R ÍÃLPHÃÌ m £F1 ® ÍTI f^ì (t) fõi (Ã) ÍTI 1=1 

0 MỉLth À 

2jiJỒ IC 2 +I 1 -X 2 ) I> 

( 39.4784178 

=> Đáp số chính xác là A 

Bài 8 -IBài 29 trang 172 Sách giáo khoa giải tích nâng cao 12] 

Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phang X = -1 , X = 1 . Biết rằng thiết diện của vật thể bị 
cắt bởi mặt phang vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ X (-1 < X < l) là một hình vuông 

có cạnh là 2\jỉ — X 2 

17 9 * 

A. — B. ^ c. 3 D. 

4 2 5 

GIẢI 

Thiết diện của vật thể tạo bởi mặt phang vuông góc với trục Ox là hình vuông . => Diện tích thiết 
diện s = s(x) = 4(l-x 2 ) . 

1 1/7 

Vì hàm s = s (x) liên tục trên [—1; l] nên vật thể có thể tích là: V = ị 4{ì- X 1 yix = 

í^líTìmmRíÃĩMìíTìí^ìíTK^RíTK^míHI 

H Math Á 

‘.4(1-X 2 )dx ^ 

1 Ỏ 

3 


I 
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=> Đáp số chính xác là c 

Bài 9 -ỊBàỉ 30 trang 172 Sách giáo khoa giải tích nâng cao 12] 

Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phang X = 0, X = 7Ĩ . Biết rằng thiết diện của vật thể bị 
cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ X (o < X < 7ĩ) là một tam giác đều 

có cạnh là 2vsmx 

A - kS B - 2nS c - s D - 2-JĨ 

GIẢI 

Thiết diện của vật thể tạo bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox là tam giác đều => Diện tích thiết 
\Ỉ3 ( 2\Jsin x) 

diện s = s (x) =--—-- — = v3sin X . 

w 4 

Vì hàm s = s (x) liên tục trên [0; n ] nên vật thể có thể tích là : V = I *J3 sin xdx = 

ÍSÍÌTÌ ImÕDẼI [4] (^1 ívĩì in C^) ísỉĩĩl ÍÃLPHÃI m m (T) ÍÕ1 (Â) ÍSHĨFTÌ íxĩõ^ì [=1 

s Math À 

|Qj3sỉnOÍ)dx 

3.464101615 

=> Đáp số chính xác là D 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 22. TÍNH NHANH QUÃNG ĐƯỜNG VẬT CHUYÊN ĐỘNG. 


1) KĨÉN THỨC NÈN TẢNG 


Quãng đường đi được của một vật : Một vật chuyển động có vận tốc thay đổi theo thời gian , 

h 

V = / (í) trong khoảng thời gian từ t 0 đến tị thì quãng đường vật đi được là: s = ị f[t)dt 

h 


2) CÁCH TÍNH NGUYÊN HẰM 


VDl-lCâư 24 Đe minh họa BGD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Một ô tô đang chạy với vận tố 10ra/ s thì người lái đạp phanh, từ thời điểm đó, ô tô chuyển động 
chậm dần đều với vận tốc v(í) = -5í+ 10(m/ í) trong đó t là khoảng thời gian tính bằng giây, kể 

từ lú bắt đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh tới khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển được bao nhiêu 
mét ? 

A. 0 , 2 m B. 2 m c. lOm D. 20 m 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta có quãng đường s(t) = v(t).t . Vi phân 2 vế the t ta được 
S'(t).dt = v(tỴdt <=>S'(í) = v(í) 

=>s(í) là 1 nguyên hàm của v(í) =>s(t) = |v(t)íử 

> Khi xe dừng hẳn thì vận tốc tại điểm dừng = 0 <íí>0 = —5t +10e>f = 2 
Chọn gốc thời gian t 0 = 0 thì í, = 2 

2 

Quãng đường là s = I (-5 1 + 10 )dt 

0 

Sử dụng máy tính Casio với chức năng tính tích phân 

íj^mRf^mmmrnfõiíTi(S)roi(S)r2ií=i 

0 Hstth Ếk 

Jq C-5X+10)dx 

10 

Quãng đường s = lOra . Vậy đáp án chính xác là c 

❖ Bình luận : 

• Nhắc lại kiến thức quan trọng nhất của Tích phân : Nếu hàm F (x) là một nguyên hàm của 
f(x) thì F'(x) = f(x) 

• Chính áp dụng kiến thức trên ta thấy s ' = v(í) => s là một nguyên hàm của V (f) 

=> s(í) = Jv(t)dt 

VD2-lĐề cương chuyên KHTN Hà Nội năm 20171 

Lúc 9 h sáng, một ô tô bắt đầu xuất phát từ Nhà hát Lớn thành phố Hà Nội đi thành phố Hồ Chí 
Minh. Trong 1 giờ đầu tiên, vì xe đi trong nội thành nên tốc độ di chuyển chưa nhanh, xe ô tô đi vói 
vận tốc v(í) = 0,5+0, 2.COS7ĩt (km/phút), trong đó t là thời gian kể từ lúc xe ô tô xuất phát được 
tính bằng đon vị phút. Hỏi lúc 9M0' X ô tô đi được quãng đường bao nhiêu km ? 
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A. 0,7 B. 5 c. 0,3 D. 5,2 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta có quãng đường s (t) = v([).[ . Vi phân 2 vế the t ta được 
S'(t).dt =v(tỴdt <=>S'(í) = v(í) 

h 

=> s (í) là 1 nguyên hàm của V (í) => s (t) = JV (í) dt 

> Chọn gốc thời gian lúc 9 h là t ữ = 0 thì lúc 9M0' là í, = 10 

10 

Quãng đường là s = I(0.5 + 0.2cos nt)dt 

0 

Sử dụng máy tính Casio với chức năng tính tích phân 

ÍSHÌFTÌ ÍM0DẼ1 Ế®ỊT][ịDỊiD(5]ffl(][][i][i](Ẽ2£i B @ H) mmm® 

(Ộ)®(I](Õ)Ị 

0 Math À 

Jồ°(0.5+0.2cos0> 

5 

Quãng đường 5 = 5m . Vậy đáp án chính xác là B 

♦♦♦ Bình luân : 

❖ Bài toán rất chuẩn mực về phép tính toán, con số ra cũng phản ánh tình trạng tắc xe tồi tệ ở 
Hà Nội khi 10 s chỉ đi được có 5 m 

VD3-[Thi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lần 1 năm 2017] 

Một vật chuyển động với vận tốc thay đổi theo thời gian được tính bởi công thức v(í) = 3t + 2 , thòi 
gian được tính theo đơn vị giây, quãng đường vật đó di chuyển được tính theo đơn vị m . Biết tại 
thời điểm t = 2(.S') thì vật di chuyển được quãng đường là 10(m) . Hỏi tại thời điểm t = 30(,y) thì 

vật di chuyển được quãng đường dài là bao nhiêu ? 

A. 141ốm B. 1140m c. 300m D. 240m 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta có quãng đường s (t) = v(t).t . Vi phân 2 vế the t ta được 
S'(t).dt =v(tỴdt <=>S'(í) = v(í) 

h 

=> s (í) là 1 nguyên hàm của V (í) => s (t) = JV (í) dt 

> Chọn thời gian lúc đầu là t 0 sau 2 giây thì tị = t ữ + 2 

t 0 +2 

Quãng đường là s= I (3t + 2)dt 

to 

to + 2 

Đe tìm t 0 ta thiết lập quan hệ J (3 1 + 2)dt = 10(ra) . Ta dự đoán t 0 có thể là 0 ; 1; 2... và ta 

*0 

tiến hành thử với t 0 = 0 

Sử dụng máy tính Casio với chức năng tính tích phân 

í^mí3iíÃĩMimí+ir2iíTi(T)íõi(^)í2ií^i 
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E Hs.th A 

Jq C3X+2)dx 

10 

Ta thấy kết quả ra 10(m) vậy dự đoán của ta đúng và t 0 = 0 

> Quãng đường vật đi được sau 30 giây là : 5, = I (3t + 2) dt = I (3í + 2) dt 

íĩr] [Tì I~3~Ị ÍÃĨPHÃÌ íTìí+ì[TiíTì(^)rõi(Â)[nrõi[=i 

0 Mstth À 

|Ồ°C3JÍ+2)dx 

1410 

Ta thấy Sj = 1410(m) và A là đáp án chính xác 

❖ Bình luân : 

❖ Mốc thời gian ban đầu không nhất thiết phải bằng 0 tuy nhiên khi sử dụng phép thử để tìm 
t 0 thì ta luôn ưu tiên t 0 = 0 

VD4-[Thi thử chuyên Hạ Long - Quảng Ninh lần 1 năm 2017] 

Một vận động viên đua Fj đang chạy với vận tốt Ỉ0(m/s) thì anh ta tăng tốc với gia tố 
a(t) = ó(m/s 2 ) trong đó t là khoảng thời gian tính bằng giây từ lúc tăng tốc. Hỏi quãng đường xe 

của anh ta đi được trong thời gian 10(í) kể từ lúc bắt đầu tăng tốc là bao nhiêu ? 

A. llOOm B. 400™ c. 1010™ D. mo™ 

GIẢI 

❖ Cách 1 : CASIO 

> Ta có quãng đường s (t) = v{t).t . Vi phân 2 vế the t ta được 
S'(t).dt = vịtỴdt -ee>S"(í) = v(í) 


> 





h 

=>s(í) là 1 nguyên hàm của v(t) =>s(t) = jv(t)íử 

? 0 


Vận tốc của xe v(í) = v 0 +a(í)=>v(í) = 10 + 6t 

Chọn gốc thời gian lúc xe bắt đầu tăng tốc là t {] = 0 vậy tị = t {] +10 = 10 

10 

Quãng đường là s = j(l 0 + 6 í)íử 

0 

Sử dụng máy tính Casio với chức năng tính tích phân 

í^míTì[Tií+ir6iíÃLmimm(^)[õi(^)[Ti[õi[Hi 

0 Math À 

|Ồ°U0+6JÍ)dx 

400 

Ta thấy kết quả ra 400(m) vậy B là đáp án chính xác 

Bình luận : 


at 


Ta có thể giải theo công thức vật lý : s = v 0 t + —= 10.10 + 


6.10 


= 400(w) 


BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 
• • • 


Bài l-ỊThỉ thử THPT Lương Thế Vinh - HN lần 2 năm 2017] 


Trang 199 
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Giả sử một vật từ trạng thái nghỉ khi t = 0 chuyển động với vận tốc v(t) = t(5-t) (mls) . Tính 
quãng đường vật đi được cho đến khi nó dừng hẳn 

A. f-ím) B. ——ịm) c. -9- 777 ) D. —— 777 ) 

12 v ’ 9 3 v ’ 6 [ ’ 

Bài 2 -ÍThi thử Group nhóm toán Faceboọk năm 2017] 

Học sinh lần đầu thử nghiệm tên lửa tự chế phóng từ mặt đất theo phưong thẳng đứng với vận tốc 
15m /s Hỏi sau 2.5.S’ tên lửa lên đến độ cao bao nhiêu ? Giả sử bỏ qua sức cản của gió, tên lửa chỉ 
chịu tác động của trọng lực g = 9.8(m / s 2 ) 

A. 62.25777 B. 6.875/77 c. 68.125777 D. 30.625777 

Bài 3 -rBài 15 trang 153 Sách giáo khoa giải tích nâng cao 12] 

Một vật đang chuyển động với vận tốc V = 10(m / s) thì tăng tốc với gia tốc a (?) = 3? + 1 2 (/77 / s 2 ) . 

Tính quãng đường vật đi được trong thời gian 10(s) kể từ lúc bắt đầu tăng tốc 

A. 996777 B. 1200 c. 1680/77 D. 3600/77 

Bài 4 -[Đề cương chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

9 , . , 1 sin(;zt) , . , 

Một vật chuyên động với vận tôc v(?) = —— I- —-— - [rnls) . Quãng đường di chuyên của vật đó 

2 Jt n 

trong khoảng thời gian 1,5 giây ch ính xác đến 0,0l(m) là : 

A. 0,32 m B. 0,33 m c. 0,34m D. 0,3 5m 

Bài 5 -ÍThi thử nhà sách Lovebook lần 1 năm 2017] 

Một bác thợ xây bơm nước vào bể chứa nước. Gọi hịt) là thể tích nước bơm được sau t giây. Cho 

h'(t) = 3at 2 +bt với a,b là các tham số. Ban đầu bể không có nước. Sau 5 giây thì thể tích nước 

trong bể là 150m m , sau 10 giây thì thể tích nước trong bể là 1100m 3 . Tính thể tích nước trong bể 
sau khi bơm được 20 giây. 

A. 84007ÍÍ 3 B. 2200 m 3 c. 600 m 3 D. 4200777 3 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

___ •_ s_s_ 


Bài l -ÍThi thử THPT Lương Thê Vinh - HN lân 2 năm 2017] 

Giả sử một vật từ trạng thái nghỉ khi t = 0 chuyển động với vận tốc v(t) = t(5-t) ( m /,v) . Tính 

quãng đường vật đi được cho đến khi nó dừng hẳn 

A 125 « 125? X 125/ \ n 125/ X 

A. —— 777 B. —— 777 c. —- 777 11. —Im) 

12 [ ’ 9 y ’ 3 y 6 y 

GIẢI 


■ Thời điểm t 0 = 0 vật ở trạng thái nghỉ. Tại thời điểm tị (?J > ? 0 ) vật dừng lại hẳn khi đó v(t ) = 0 
<^>? 1 (5-? 1 ) = 0«4>?J =5 

■ Vận tốc là một hàm biến thiên theo thời gian, đồng thời v(?) liên tục trên miền [0; 5] => Quãng 

h 5 J 25 

đường vật di chuyển từ trạng thái nghỉ đến khi dừng hẳn là: j v{t)dt = jí (5-/)c/í = -7- 

i 0 6 

í^ì íÃĩMim m Í5i R ÍÃĨPHÃÌ ÍTIÍTI (^) ÍÕ1 (^) Í5i f^Ị 

0 Mnth A 

fi«5-X)dx 12B 

6 

=> D là đáp án chính xác 


Trang 200 
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Chứ V : Vận tốc của vật theo thời điểm nếu biểu diễn trên trục tọa độ Oxy sẽ là một Parabol. Dựa 

vào đó nếu đề bài yêu cầu tìm thời điểm để vật có vận tốc lớn nhất thì ta dựa vào tọa độ đỉnh của 

5 , , , 5 ^ 25 

Parabol suy ra t = -~ và vận tốc lớn nhất vật có thế đạt được làv -- = -f-(m/ s) 

2 \2J 4 


Bài 2 -rThỉ thử Group nhóm toán Facebook năm 20171 

Học sinh lần đầu thử nghiệm tên lửa tự chế phóng từ mặt đất theo phương thẳng đứng với vận tốc 
15m/ V Hỏi sau 2.5s tên lửa lên đến độ cao bao nhiêu ? Giả sử bỏ qua sức cản của gió, tên lửa chỉ 

chịu tác động của trọng lực g =9.sịm/ s 2 ^ 

A. 62.25 m B. 6.875m c. 68.125m D. 30.625 m 

GIẢI 


Phương trình vận tốc theo thời gian v(/) = v 0 + gt = 15-9.8/ 

Vì hàm v(/) liên tục trên miền [0; 2.5] nên quãng đường vật di chuyển từ thời điểm / 0 = 0 đến thời 

h 25 

điểm /j = 2.5(í) được tính theo công thức : s = |v(/)íử = J (15-9.8/) dt = 6.875 (m) 

í 0 0 


í^mmr5]Rr9irni8iiÃLPHÃìmm(T)[õicg)[Tirnr5]í=iís^ 

0 Mstth Jk 


|Ổ‘ S U5-9.8)i)dx 

6.875 


=> Neu chọn thì chọn đáp án B 

Chú ý : Neu xét theo phân loại dạng vật lý thì đây là dạng bài chuyển động thẳng đứng 

Bài 3 -|Bài 15 trang 153 Sách giáo khoa giải tích nâng cao 12] 

Một vật đang chuyển động với vận tốc V = 10(m/ s) thì tăng tốc với gia tốc «(/) = 3/ + / 2 (m/ .S' 2 ) . 
Tính quãng đường vật đi được trong thời gian 10(,y) kể từ lúc bắt đầu tăng tốc 

A. 996 m B. 1200 c. 1680 m D. 3600m 

GIẢI 


Ta có vận tốc v(/) = v 0 +at = 10+(3/+/ 2 )/ và v(/) là một hàm biến thiên theo thời gian và liên 
tục trên R => Quãng đường vật di chuyển từ thời điểm / 0 = 0 đến thời điểm /, = 10 được tính 


h 10 

theo công thức s = s(/) = |v(/)d/ = J ịio + ịst + t 2S jt^dt = 966(m) 

t 0 0 

í^mmmmm[T]wmmwmi^miÃLPHÃìmm(T)rõicg)mrõiiHi 

s Mstth A 

JỒ°C10+C3Í<+JÍ 2 )^ 

3600 

Đáp số chính xác là D 

Chứ V : Ta phải nhớ rõ công thức V(/) = v 0 + at với a = 3t + t 2 tránh nhầm lẫn at = 3/ + / 2 
V(/) = 10 + 3/ + / là sai 

Bài 4 -[Đề cưong chuyên KHTN Hà Nội năm 2017] 

, , , , 1 sin(^/) . . , 

Một vật chuyên động với vận tôc v(/) = — —I- —-— - [mỉs) . Quãng đường di chuyên của vật đó 

2n n 

trong khoảng thời gian 1,5 giây ch ính xác đến 0,0l(m) là : 

A. 0,32 m B. 0,33 m c. 0,34m D. 0,35m 

GIẢI 


Trang 201 
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Vận tốc V(í) là một hàm biến thiên theo thời gian => Quãng đường vật di chuyển từ lúc bắt đầu 

_ 'r / \ , L rí 1 sin(^í)ì , , .. . 

tới thời diêm 1,5 giây là : \v{t)dt = —— H-——- dt = 0.34 (í) (sau khi làm tròn) 

í iv 2 ” n ) 


|SHIFT| IMODEI 14 IIỊpỊ I ( I 1 !(,▼) I 2 I |SHIFT| [xỊ™ 

ísíiĩì ÍXĨ(F1 (R) m (▼) íõị (a) ỊTI rn f5i [=1 

1.5 
0 


E Ms.th A 

s i ri c JĩK V 


rì-"fjL „ r 

J ũ y. 2JĨ 71 

0.3400535983 

=> c là đáp án chính xác 

Bài 5 -ỊThi thử nhà sách Lovebook lần 1 năm 2017] 

Một bác thợ xây bơm nước vào bể chứa nước. Gọi /ỉ (í) là thể tích nước bơm được sau t giây. Cho 

h'(t) = 3at 2 +bt với a,b là các tham số. Ban đầu bể không có nước. Sau 5 giây thì thể tích nước 

trong bể là 150m m , sau 10 giây thì thể tích nước trong bể là 1100m 3 . Tính thể tích nước trong bể 
sau khi bơm được 20 giây. 

A. 8400m 3 B. 2200 m 3 c. 600 m 3 D. 4200m 3 

GIẢI 

/ỉ'(í) là một hàm biến thiên theo thời gian và liên tục trên R => Thể tích nước bơm được tính 

h 

theo công thức V = hụ ) = j(3 at 2 +bt^dt 

k 

5 

Tại thời điểm = 5 giây thì V = I ị3at 2 +bt}dt = 150(/tt 3 Ị <: 

^125«+ 12.56 = 150 

Tại thời điểm t x = 10 giây thì V = I ị3at 2 +bt^dt = 1100(m 3 ) 

«1000a+506 = 1100 

..|Ì25ư +12.56 = 150 

Giải hệ phương trình < . 

ỊlOOOa + 506 = 1100 

íMõDẼií5immí2ií5if^imr2innr5if=imí5ifõi^imíõiíõiíõi^ií5iíõi 

(D co co QDGD (=][=](=] 

0 MathT 

x= Y= 


í 


ũt + - 


bt 


2 A 


V 


<^> 


/ 


ũt + ■ 


bt 


0 


2 A 


= 150 


V 


= 1100 


Math Ả 


1 


2 


20 

Vậy tại thời điểm t l = 20 thì thể tích V = I (3r + 2t^dt = 8400 => A là đáp án chính xác 

0 


í^ìrnr3iíÃĩPHÃìíTỉí^i[+ir2iíÃLPHÃìmm(T)íõi(^)í2iíõií^i 

0 Hath À 


Jo°(3X 2 +2X)cix 

8400 


Trang 202 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 23. GIẢI NHANH BÀI TOÁN TÍCH PHÂN CHỐNG LẠI CASIO. 


1) KIÉN THỨC NÈN TẢNG 


p 

1. Kỹ thuật ép hệ phương trình : Cho hệ thức Ị/(x)<ix =/(ư,ố,c) , muốn tìm a,b,c thỏa mãn 

a 

p 

hệ thức h[a,b,c ) = m . Ta sẽ tính giá trị tích phân I/ (x)dx = rồi lưu vào A . 

a 

ịf(a,b,c) = A 

Vậy ta sẽ ép được hệ phưcmg trình < .Đê giải hệ phưcmg trình này ta sẽ sử dụng chức 

\h(a,b,c} = m 

năng dò nghiệm SHIFT SOLVE hoặc chức năng lập bảng giá trị MODE 7 của máy tính Casio 
(Xem ví dụ minh họa 1, 2, 3, 4, 5, 6) 

2. Kỹ thuật ép cận nguyên hàm : Cho nguyên hàm gốc ị f {x)dx và nguyên hàm hệ quả 

ị f(u {t))dt qua phép đổi biến X = u (ĩ) . Để sử dụng được máy tính Casio ta ép hệ số cho nguyên 

p 

hàm gốc để trở thành tích phân xác định Ị / (x)dx . Vì nguyên hàm gốc và nguyên hàm hệ quả là 

a 

p /?’ 

tương đương nên I / (x) dx = I / ịu (t )) dx (a \ Ị3' là 2 cận mới) 

a a' 

(Xem ví dụ minh họa 7, 8,9) 


2) VI DỤ MINH HỌA 


VDl-[Câu 26 Đề minh họa Bộ GD-ĐT làn 2 năm 2017] 


Biết j 

3 


dx 


X 2 +x 


= aln2 + Mn3 + cln5 với a,b,c là các số nguyên. Tính s = a+b + c 


Ả. s = 6 


B. s = 2 

dx 


C.S = -2 

GIẢI 


D. s = 0 


. í dx , 

Tính tích phân và lưu vào biên A 

J 3 X + X 


X 2 +x 

© EE) □□ S) DU E) H) dl (5) [3] (5) cu (D ÍSHÌFTÌ ÍRCĨÌ F)ì 

s Mã.th A s Hstth Ả 

4 1 ớ . Ans+tì 

Ũ. 06453052114 ũ.06453852114 


í; 


> Khi đó A = aỉn2 + bln3 + cln5<=> A = ỉn(2 a .3 b .5 c )o2 a .3 b .5 c =e A = 


16 

15 


0 @ Ẽ3 H) o (=) 

s Mstth À 

16 

15 

1 o o o o 

Dễ thấy 7 T = = 2 4 .3" 1 .5“ 1 =2 a .3 Ế .5 e ^ a =4; ố = 4; c = 4 s =2 

15 3.5 

=> Đáp số chính xác là B 


Trang 203 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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VD2-[Tổng họp tích phân chống Casio - Internet 2017] 

2 

Cho I = ị\ũị y x + ì)dx = a\n3 + b\n2 + c (ư,Z?,ceZ) . Tính giá trị của biểu thức A = a+b + c 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 

GIẢI 

2 

> Tính giá trị tích phân / = Jln (x +1) dx rồi lưu giá trị này vào biến A 



> 


E Hs.th A 0 Ms.th A 

lnGÍ+DdX 

0.9095425049 0.9095425049 

Khi đó a ln 3 + Mn 2 + c = A o ln(3 a .2 V ) = lne A o 3 a .2 b .e c =e A o 3°.2 b = ^r 

e c 

Đe tính được 3 a .2 b ta sử dụng chức năng MODE 7 với hàm f (x) = 3 a .2 b = ^7 

B ỊTỊ íll ÍẦĨPHÃÌ M í^ 5 ] ÍẦĨPHÃÌ F)Ị (^) ÍÃ[M1 [xĩõ 1 ] í^ 5 ] ÍẦĨPHÃÌ [TI [=1 [=1 R [9] f=1 rn 

QD (=]□][=] 

0 Hath 

F(ỊU 

ụg.|iB 

6.75 

Quan sát màn hình xem giá trị nào của f(x) (cũng là của 3“.2 h ) là số hữu tỉ thì nhận 
Dễ thấy với X = c = —1 thì 3 a .2 b = 6.75 = ^Ị = 3 3 .2" 2 => a = 3\b = -2 

Tóm lại a+6+c = 3 - 2 -1 = 0 
= 5 > Đáp án A là đáp án chính xác 



VD3-[Tổng họp tích phân chống Casio - Internet 2017] 

71 

Cho I = [ sin - — COS - dx = (a + b) ln 3 + c ln 2 ( a,b,ceQ ) . Tính giá trị của biểu thức : 
* sin X + cos X 

4 

A = d +z? + c 

A. 0 B. ị c. ị D. 2 

2 3 

GIẢI 

K 

. ^ t .. . . - t „ T } sin X - cos X T X . 1 ., . v V1 .Ấ 

> Tính giá trị tích phân I = — -—— dx roi lưu giá trị này vào biên A 

ị sin X + cos X 



£ 0 Mstth £ 

JỊ sĩn (KJ +CŨS Ans*A 
* ũ.3465735903 ũ.3465735903 


Trang 204 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
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> Khi đó (a + ỉ>)ln3 + cln2 = A<^\ni3 a+b ,2 C ) = \ne A . Mà ta tính được e A =\fĩ 

ÍÃLPHÃl íxF| (ã 5 ! ÍãEphăì F)]f=| 

J-A 


0 Ms.th Á 


1.414213562 

J_ 1 

^3 a+b .2 c =yÍ2=3°.2~ 2 ^a+b = 0;c = ị 

2 

Tóm lại a + b + c = 0 + Ạ = Ạ 

2 2 

=> Đáp án B là đáp án chính xác 

VD4-[Tổng họp tích phân chống Casio - Internet 2017] 

n 

4 

Cho / = Isin 4 xdx = KCI + b (a,b e < 2 ) . Tính giá trị của biểu thức A = a+b 

0 


A.1Ỉ 

32 


B. -ậ- 
32 


c. 4 
GIẢI 


D. 7 


2 

> Tính giá trị tích phân / = Ị1 n (X +1) dx rồi lưu giá trị này vào biến A 

1 

Í^Ị ísml ÍẤÌM1 (TI m í^ 5 ] Í4l (t) fõ] (Ã) ÍMÌ M íxĩõ 7 ] (r) [4] f=| ÍSHĨ? 

13 Mít lì 4 


3 -| |sin 
4 


Hith 4 


Jũ 


Sin00 4 dx 


tìns+A 

0.04452431127 

> Khi đó 7ĩa + b = A . Nếu đáp số A đúng thì hệ 


0.04452431127 

7ĩã + b = A 


11 có nghiệm hữu tỉ (thuộc Q ) 
a + b = — 

32 


(D (D <E> ® ® E) (ỊỊ EE) (3) ca (D (D 

0 MstthT 0 

x= Y= 

3 

32 


Mìth 4 


1 

4 


3 1 _ , 

Rõ ràng a = 4—-,b = ~ — là các sô hữu tỉ 
32 4 

=> B là đáp án chính xác 

VD5-[Tổng họp tích phân chống Casio - Internet 2017] 

K 

4 7T 2 + Cl a 

Cho / = Ix(l + sin2x)d'x = ——-> ( a,b,c eZ) với là phân số tối giản. Tính biểu thức 

0 b b 


A = a+b 

Ả. 20 B. 40 c. 60 

GIẢI 

K 

4 

> Tính giá trị tích phân / = Ix(l + sin 2x )dx rồi lưu giá trị này vào biến A 

0 


D. 10 


Trang 205 


Tài liệu lưu hành nội bộ 










XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

ÍÃLPHÃÌ g IT1ITỊ1+1 ísíiì ITỊIÃĨPHÃÌITIITI (TỊ (▼) fõỊ (Ã) ril ÍSHÌFTÌ íxĩõ^ì (▼) [T] (=1 
ÍSÍÌTÌ ÍRÕÌ F>1 

_ 0 Math Ả 0 MỉLth Ả 

Q ÍÍC l+sin(2X) ftns4ft 

0.5584251375 0.5584251375 

2 2 

> Khi đó — +a = A . Nếu đáp số A đúng thì a+7> = 20 => = 20— a => A = z—— 

b 20-ữ 

Sử dụng chức năng SHIFT SOLYE để tìm a (với a là số nguyên ) 

MO s s ® ® (£) (+] ỊãũịỊặỊ CD (▼) [2] ÓD BIH ỊT| (ặlĩ) ÍCÃLCÌ 

(UCUGEnU 

13 Math 

8 = 2Ũ-^' ” 

x=~ 0.8334685564 
L-R= 0 

Ket quả không ra một số nguyên => Đáp số A sai 

2 

> Nếu đáp số B đúng thì a+£ = 40 => ò = 40—ữ => A = ——— 

40-a 

CR) C^) CR) CR) (ỵ) C^) [4] |SHÌFĨÌ ÍCÃLCl (=1 ỊTỊ [~Õ1 1=1 

[3 Math 

8 = 40-í< 

8 

L-R= 0 

Vậy a = S^b = 32 

=> Đáp án A là đáp án chính xác 

VD6 -[Tồng họp tích phân chống Casio - Internet 2017] 

Cho I = ịx 3 ln 2 xdx = — — (a,b,c eZ) với —; — là các phân số tối giản. Tính biểu thức 
•Ị c cc 

A = a+b 

A. 15 B. -28 c. 36 D. 46 

GIẢI 

2 

> Tính giá trị tích phân / = Jx 3 ln 2 xdx rồi lưu giá trị này vào biến A 



H Mãth Â 0 Hĩth A 


JjX 3 lnOÍÍ 2 dx 

1.004237695 1.004267695 

4 1 

> Khi đỏ + = A . Neu đáp số A đủng thi c = 1 5 — a—b =>15 A-a.A-b.A = a.e 4 +b 
c 

, 15A-a.A-a.e 4 

=>£ = - -- 

A + l 

Sử dụng chức năng MODE 7 để tìm a (với a là số nguyên ) 

(MÕDẼI [71 ® ŨH cm [H o B H) o IH cố B H) H (Z) ® ® K) ỊTI 

íãephăì [?=>! f+Ị m [=1 f=Ị f^Ị rõi f=Ị m f=Ị m [=1 
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s 

Mstth 

1 


F (Kì 

251.13 


2 

-8 

223.115 


3 

-ĩ 

2DI.il 



-9 

Ket quả không tìm ra một số nguyên => Đáp số A sai 


> 


Tương tự như vậy với đáp số c đúng thì => b = 


36 A-a.A-a.e 4 

Ã+ĩ 


® <E> (S> <E> GỊỌ GID. ỊẸ [6] (U (D (U (U [=] 

0 Mstth 




F(KJ 


5 

i 

n 


-5 

-ỹ 

-3 


ÌM 

IDI.EE 


129.0Ũ63741 


Ta tìm được nghiệm a = 129 là một số hữu tỉ 
=> Đáp án c là đáp án chính xác 


VD7-[Trích đề thi ĐH khối B năm 2005] 

K 

2 

Cho tích phân / = I e sinx sin 2 xdx. Nếu đổi biến số t = sin X thì: 


A. 7 = je f Mt B. I = Ịe l .t.dt c. 7 = 2Je f .t.dt 

0 0 0 

n 

> Tính giá trị tích phân 1 = j e sinx sin 2 xdx 

r^ì ÍÃĨPHÃÌ í^ĩõ^ì í^ì ísmi ÍÃĨPHÃÌ m m c^> ísmi [~2i ÍÃĨPHÃÌ m m [~Õ~| ÍSHÌFTÌ í^ĩõ^ì 

(▼)(!](=] 

_ 0 Mỉtth A 

QẼ sinííí) sin(2> 

2 Ắ . 

> Neu đáp án A đúng thì giá trị tích phân ở câu A phải giống giá trị tích phân ở đề bài và cùng 

K 

bằng 2. Tính I = ịe t .t.dt 



E Ma.th A 


Ổe*Xdx 

3.745802819 

Ket quả ra một số khác 2 => Đáp số A sai 
> Tương tự như vậy với đáp số c thì 7 = 2J e l ,t.dt = 2 

0 MỉLth À 

2j> x dx 

2 

=> Đáp án c là đáp án chính xác 

Chú ý : Đổi cận thì phải đổi biến => Dễ dàng loại được đáp án A và D 

Tài liệu lưu hành nội bộ 


TC 

2 

D. I = 2ịe*.t.dt 

0 


Trang 207 
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VD8-[Trích đề thi ĐH khối D năm 2011] 


r 4x-l 

Sử dung phương pháp đôi biên đưa tích phân / = 7 — dx thành tích 

0 y 2 x + 1+2 

D 

phân jf(t)dt . Khi 

3 

đó / (t) là hàm nào trong các hàm số sau ? 


A. /tì = 2,2 - 3 

J v ’ t +2 

/N (2t 2 -8t + 3)(t + 2) 

B. /(')=---p—- 


c fịt)= 2fZ _3 

f[) 2(t + 2) 

/x Í2t 2 -8t + 3)(t + 2) 

»•/(')=' 2t 



GIẢI 


> Tính giá trị tích phân / = f 7 x - dx 

ịyỊĩx + ĩ + l 

í^íiìf4nwmRm(T)í^r2iwmi+ì[Ti(^)í+iíTi(T)[õi(^)r4i 

É) 

0 Math Ả 

ị 4 4X-1 - d x 

i 0 -V2K+1 -h2 

6.225077096 

> Nếu đáp án A đúng thì fịt) = ~3 và giá trị tích phân I = J—— -Ệ-dt = 6.2250...điều này 

là sai vì / = ì^-^dt = 9.6923... 

3 t + 2 

í^íiiíTi«mi^R[y)(T)«mmr2i(T)r3i(?)r5iiHi 

0 Hath À 

^ 2 ĩ 2 ; 3 dx 

J 3 tt+2 

9.602361103 

Ket quả ra một số khác 2 => Đáp số A sai 

> Tương tự như vậy với đáp số B chính xác 

Se)Ga)’CO ®JẶp n] g R Í8ÌIÃĨPHÃ1ÍT1 R [~5| ÍT1 rn lÃĨPHÃÌ í~n R ÍTỊ (TỊ(▼) 
ÍÃĨPHÃÌ m (▼) f3l (A) in {=} 

0 Math À 

f5 (2K2-SK+5) (K- h 
J 3 1 

6.225077096 

VD9 -Nếu sử dụng phương pháp đổi biến tìm nguyên hàm, ta đặt t = ỉ/\ + In V thì nguyên hàm của 

rln x.ịị 1 + ln V , , , 

- 1 —- dx có dạng : 

J X 

A. jV(í 3 -l)<* B. jV(t 3 -\)dt c. jV(t 3 +l)íử D. jV(í 3 +l)íử 

GIẢI 

> Đe có thể sử dụng máy tính Casio ta phải tiến hành chọn cận để đưa nguyên hàm (tích phân 
bất định) trở thành tích phân (tích phân xác định) Ta chọn hai cận là 1 và e 1 . Tính giá trị 
tích phân 
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■; inx^ũtol & = 43 1785 
1 * 



J 


0 MỉLth jfc 

ẻ1 in(Kìx^i + in : 
1 K p 


43.17057143 

> Khi tiến hành đổi biến thì ta phải đổi cận 


X = 1 => í =-ựĩ+ĩnT = 1 

._ Nêu đáp án A đúng 

X = e 1 => ị = V 1 + ln 3 7 = 2 


thì giá trị tích phân ở câu A phải giống giá trị tích phân ở đề bài. Tính I = J 3f 3 (t 3 - ljrff 



B Ms.th 4 


3.745802319 

Ket quả ra một số khác 2 => Đáp số A sai 
> Tuơng tự như vậy với đáp số c thì I = lị é .t.dt = 2 



13 Mìth 4 


Jj3X 3 t)í 3 -l)cix 

43.17(857142) 

=> Đáp án A là đáp án chính xác 

Chứ ý : Ta có thể chọn cận nào cũng được không nhất thiết phải là 1 và e 1 (chỉ cần thỏa 
mãn tập xác định của hàm số là được) 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 


Vídụ3:Nếu f(x) = (ax z +bx+c)-J2x—ĩ là một nguyên hàm của hàm số g(x) = 

trên khoảng j -^-Ị+oo Ị thì a - b-c có giá trị là 

A. 3 B. 0 c. 4 

Hướng dần by bikiptheluc.com 
Trâu bò tự luận 

Ị, 2 .1 . _s r - 7 / 5ơx? +(-2ơ+3b)x-b+c 10x : -7x+2 

(<«•+4.+«*/5=1) -ĩ. --- >. V 0 


10x J -7x+2 


V2-X-1 


D. 2 

a=2 

b=-l=>ơ + b + c = 2 
c = 1 


Casio: Tư duy minh nghĩ như sau: 
rlOx 2 -7x+2 

I- 1 _ àx = F( b) - F(a) 

ẩ \2x—1 

Nếu Giờ ta sè chọn X sao cho F(a) = 0 — > X = 0.5 nhưng các em nhìn giá trị đạo hàm không 

xác định tại x=0.5 nên ta sẽ lấy giá trị lân cận 0.5 

Chú ý là /(1) =(a + b+c)—> chọnb=l 

ị 10 x 2 —7x+2 ,__ 

Thì I — ,—= —còcssữ + i + c 


05+ax 




ỉ 


0 M*th ▲ 0 Math ▲ 

0. 50000000001 t: ’ uũ 1 V2---1 


0 h 

10K 2 -7X+2 


d X 


1.999995529 

Chọn đáp án D. 

Neu mà đê hỏi 4a + 2b +c thi các em tinh tích phản từ 0.5 + Ax —> 2 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_I_I_s_ 


Bài 1 -ÍTồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 

n 

4 

Cho tích phân Ị tan 2 xdx = a + bĩĩ ịa,b e Q) . Tính giá trị của biểu thức p = a+b 

0 

A. p = ậ B. p = ^ c. p = ị D. p = ụ 

, 4 r 4 4 4 

Bài 2 -ỊTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

’ 2 ị_ x 

Cho tích phân (tì, e < 2 ) Ị — -f- e x dx = a.e 2 + b.e (tì,/? e (2) . Tính giá trị của biểu thức p = a+b 

1 x 

A. p = -l B. p = 0.5 c. P = 1 D. p = 2 

Bài 3 -ỊTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

n 

„ ị cos3x + 2 cosx , , _ ,, - . . „ , 

Cho tích phân —————-— ; —— tìx = tìln2 + ơln3 + c ( a,b,c e z ). Tính p = a+b + c 
0 2 + 3sinx-cos2x 

A. P = -3 B. P = -2 ' c. p = 2 D. P = 1 

Bài 4 -ITồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 

\ dx 

Cho tích phân . -- = tì ln 2 + Mn 5 + c ln 11 ịa,b,ceZ) . Tính giá trị của biểu thức 

v ' 2x 2 +5x + 3 v ' è 

p=a+b+c 

A. P = 1 B. P = -3 c. 2 D. 0 
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Bài 5 -rTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

f X 2 + 2x + 2 

Cho tích phân [ - 4— - dx = «I n 2 + /? I n 3 + c ( a,b,ceZ ) . Tính giá trị của biểu thức 

ị X +x 

p=a+b+c 

A. p = 3 B. P = -2 ^ c. 4 D. -1 

Bài 6 -ÍTồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 

■Jĩ 

Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ t = Vx 2 -1 đưa tích phân / = f — . = thành tích 

j_Wx 2 -l 

dĩ 

phân nào sau đây ? 

A. I -p- B. I -ẺL. c. f ậ- D. j ệ- 

J_f 2 +1 j_f 2 +l j_f(f 2 +l) j_í(í 2 +l) 

dĩ ^ dĩ dĩ dĩ 

Bài 7 -rTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

Neu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ t = 1 +3cos V đưa nguyên hàm 

T rsin2x + sinx . , , , „ , , , 0 

/ = J . ==- ax thành nguyên hàm nào sau đây ? 


M 


dt 


B. ±r 

Q J 


1 r -2f 2 -1 


dt 


C.J 


-2t-l 


dt 


D. \ 

9 J Ịt 


/t 9i' yft J y/ĩ 

Bài 8 -rTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

Neu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ t = 1 + 3cosx đưa nguyên hàm 
I = — ~ dx thành nguyên hàm nào sau đây ? 


M 


Vl + 3cosx 
2í 2 -1 




dí 


B. 

Q J 


1 f -2f 2 -1 






c.| 


—2f — 1 

“vr 


dí 


D. 

Q J 


1 f- 2 í-l 


Vỉ 


dí 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -ỊTồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 

71 

4 

Cho tích phân J tan 2 xdx = a + bĩĩ (a,b e Q ) . Tính giá trị của biểu thức p = a + b 

0 

. „ 5 „ „ 3 ^ „ 1 ^ „ 


c. P = T 

4 

GIẢI 


11 


71 

4 

Tính giá trị tích phân j tan 2 xdx rồi lưu vào biến A 

0 


ÍSÍÌTÌ ÍMÕDÌI ỊTỊ [gj ítãiil ÍÃÍPHÃ1 m m í^l (▼) ÍÕỊ (Â) fiì ÍSÍÌTÌ íxĩÕ*l (g) [ 4 ] [=1 [síÌTÌ ÍRÕÌ F)Ị 

E Mith ầ. 0 Mith Ả 

4.^ . Ans+A 


tanCX) z dx 
0-2146018366 

Neu đáp số A đúng ta có hệ phương trình 


0.2146018366 

a + bĩT = A 

5 <=> a = 1.7334... không phải là số hữu tỉ 

a + b = — 

4 


Đáp số A sai 

Hd]Em(=]@@(=]se(=](i](=]ii](=][i]0[4](=](=] 
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H Ms.thT 

x= 


1-733471103 

Tương tự như vậy với đáp án B ta có hệ phương trình 


a + bĩĩ = A 


a + b = — 
4 


1 a = 1 
\b = 2 


. => B là đáp số chính 


xác 

0 HathT 0 Hã.th A 

x= Y= 

1 "4 

Bài 2 -rTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

’ 2 ị_ x 

Cho tích phân (ữ, b e ổ) ị —j-<?T/x = a.e 2 + /?.<? (a,b eQ) . Tính giá trị của biểu thức p = a+b 

1 x 

A. p = -l B. p = 0.5 c. P = 1 D. p = 2 

GIẢI 

. .. _ _ }l-x , 

Tính giá trị tích phân 1 — Y~e x dx rôi lưu vào biên A 

1 x 




0 Math À 


_ 

-ũ.976246221 


Ans+tì 


0 HỉLth Á 


-Ũ.976246221 

\ae 2 +be = A fa = -0.5 


■ Với đáp số A ta có hệ phương trình 

[ữ + ỉ> = 0.5 \b = 1 

ra[Tim w» i^[=i w» [=iMí(^íH]miHimíHì[T]rnr5iiHiiHi 

(D 

0 HathT 0 Mã.th A 

x= Y= 

-2 1 

Đáp số A chính xác 

Bài 3 -ÍTồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 


=> t)áp so A chí 

Bài 3 -ỊTồng hợj 

71 

2 

Cho tích phân J - 

0 ■ 

A P = -X 


cos3x + 2cosx 


ư 2 + 3 sin X - cos 2x 
A. P = -3 B. p = —2 


í/x = ưln2 + Mn3 + c (a,b,c e z) . Tính p = a+b + c 

D. P = 1 


71 

2 

■ Tính giá trị tích phân j- 

0 ■ 

I rs .1 răl lÃÃẽl I o I IAIDUAI r 


cos 3x + 2cosx 


c. p = 2 

GIẢI 

dx rồi lưu vào biến A 


2 + 3sinx-cos 2x 

{ỊB © Ịệ|| (S H) 0 Q3 S) (U Ịệgĩl ỊpẶỊ ísmì IÃĨPHÃÌ m m R ỊcõiỊ 

m ÍÃĨPHÃÌ ÍTI ÍTI (▼) fÕ1 (Â) íãì ÍSHÌFĨÌ íxĩÕ*l (▼) m 1=1 ÍSHÌFĨÌ ÍRCĨÌ ÍGĨÌ 
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Hs.th Á. 


2 cos <3X) +2còr : AnS*A 

Ũ 2+3sin CKJ-COi 

0.8903717579 0.8903717579 

Vậy tíln2+ỉ>ln3+c = A«>]nỊ2 a .3 í !c c )=ln (e A ) <=> 2 a .3 b = ^7 .Tìm 2 a .3 b bằng chức năng lập 
bảng giá trị MODE 7 với biến X = c 

B ÍỶỊ íll [ÃĨPHÃÌ M í^ 5 ] [ÃĨPHÃÌ F)Ị (?) ÍÃ[M1 [xĩõ 1 ] í^ 5 ] ÍẦĨPHÃÌ [TI [=1 [=1 R ÍÕỊ [=1 rn ÍÕỊ [=1 

EKU 


Hs.th 


-3 

-ã 

-ĩ 



18 


Ta được 2 fl .3 & =18 với X=c = -2 .Vậy 18 = 2.3 2 =2 a .3 fc => tí =1; b =2 
=>p = a+b+c = 1+2—2 = 1 => Đáp số chính xác làD 

Bài 4 -rTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

\ dx 

Cho tích phân - -- = tíln2 + b ln5 + c ln 11 ịa,b,ceZ) . Tính giá trị của biểu thức 

•Ị 2x 2 +5x + 3 v ’ 


p=a+b+c 
A. P = 1 


B. p = -3 
dx 


c. 2 

GIẢI 


D. 0 


ị dx x Ẩ 

Tính giá trị tích phân . _ -- = rôi lưu vào biên A 

ị2x 2 +5x + 3 

ÍĨf] ru rn (▼) (TỊ ÍÃĨPHÃÌ m ffl [TI ÍÃĨPHÃÌ mí+ì[~3l(?)íTì(Â)[T1[=1 ÍSHĨFĨ) ÍRCĨ1 [(-)] 

0 Hỉtth Â B Má Ả 

J 4 1 . Ans+A 


-ply 

1 2X2+5Xh^"* J _ 

0.1278333715 


0.1278333715 


Vậy tíln2 + èln5+clnll =A^ln (2 a 5?ll c )=ln (e A ) ^2 a .5 b .\l c =e A = '^ = ^ = 5 2 .2-\\r ỉ . 

Rõ ràng tí = —\\b = 2;c = -1 =>P = tí+& + c = l+2 — 2 = 1 
=> Đáp số chính xác là D 

Bài 5 -rTồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 


22 2.11 


f X 2 + 2x + 2 

Cho tích phân [- A— - dx = tí In 2 + /? In 3 + c (a,b,c <=z) . Tính giá trị của biểu thức 

ị X +x 


p=a+b+c 
Ả. p = 3 


B. P = -2 
dx 


c. 4 

GIẢI 


D. -1 


ị dx x Ẩ 

Tính giá trị tích phân . _ -- = rôi lưu vào biên A 

* 2x 2 +5x + 3 

í 1 rsi lAiDUAi m r^ĩì rxi rõi lAinuAi m rxi rõi lAinuAi 


2x + 5x + 3 

(Zg (Ịj W niE^Í+1ITỊMmi+ÌITỊ(T)MmE^Í+1MíTỊ(T)íT1(Ã)r2l 

[=1 fsHĨFĩl ÍRCLÌ F)ì 


Math À 


2tf2+2X+2 


dx 


Ans+tì 


Math À 


J_ __ 

1.980829253 

A 

Vậy tíln2+Z7ln3+c = A^ln(2 a .3^ e )=ln (e A ) o2".3V =e A o2“.3'.Tìm 2 a .3 è bằng 


1 x?+x _______ 

1:930329253 


chức năng lập bảng giá trị MODE 7 với biến X =c 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CASIO -_YLN ẠCẠL H Ổ_T R_Ợ_G I_Ả L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
ÍMÕDẼI (~7~1 Í-ỀÌ Iãĩphãì íxĩõ*ì (#*! Iãĩphãì ((-)] (▼) IÃĨPHÃÌ ỊxìỹỊ (#*! IÃĨPHÃÌ m f=1 Í=1 f~1 l~9~Ị f=1 rn [~õ~l ÍT 

min 


Hs.th 


K _F(ỊD 

ỊD □ n . guỉn 

I I 

ÌẼ I ỊỊỴãÉi_ 

2.666666667 

Ta được 2 a 3 b =2.66(6) = ^ = 2 3 .3 _1 =>a = 3;b = -l với x=c = \ . 

=>p = a+b+c = 3—1+1 = 3 => Đáp số chính xác là A 

Bài 6 -ỊTồng họp tích phân chổng Casio - Nguồn Internet 2017] 

■Jĩ dỵ 

Nếu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ t = \lx 2 - 1 đưa tích phân I = I — . = thành tích 

ịx\Jx 2 -l 

phân nào sau đây ? 

. dị D (• dt „ 'ỉ dt (• dt 

A - ịeĩĩ B - ịýri c - iĩịĩTT) D - ịĩĩeTT) 

73 73 73 v 7 73 v 

GIẢI 


72 


Tính giá trị tích phân I = [ — f x = T 

J Wx 2 -1 12 


ix\ịx 

-Ẹ 


í^ì ÍMÌ rn (T) ÍÃĨPHÃÌ ÍTI ívĩl ÍÃĨM1 (TI Í^I H m (T) ÍW1 Í2] (T) ívĩl Í3] (^) (^) ívĩl Í2] [^1 

.1 -Ỉ3 


Hath Ãk 




Tích phân nào có giá trị bằng 2^ thì đó là đáp án đúng. Ta có đáp án B có 


dt n 
5 giá trị: ——— = -3- 

ịt 2 +1 12 


(sỊỊỊ^ H 0 Sã H) [1] ® B 0 (13 ŨII <S) (M) ŨII <S) (v-) [3] (5) (?) E (=) 

0 Math À 

ri . T^-dX 
_L*2 + i a * 1 

VT 12 Jĩ 

=> Đáp số chính xác là A 

Chú ý : Giá trị tích phân không thay đổi theo phép đổi biến (đặt ẩn phụ) 

Bài 7 -ỊTồng họp tích phân chống Casio - Nguồn Internet 2017] 

Neu sử dụng phương pháp đổi biến với ẩn phụ ĩ = 1 +3cos V 
• sin 2x + sin X 


đưa nguyên hàm 


‘-Ỉ 


M 


4ĩ+3cõsx 

-2í 2 -1 


dx thành nguyên hàm nào sau đây ? 


4i 


dt 


B. 2-f 
Q J 


1 r -2f 2 -1 


41 


ải 


C.J 


-2f-1 

~4T 


dt 


D. ±f 

Q J 


1 f-2í-l 


41 


ãt 


GIẢI 

71 

, n * n , ., . . J _ ỉ sin 2x + sin X 

Chọn cận 0 và —. Tính giá trị tích phân / = — , ===== = 
2 ' ị vl + 3cosx 

ÍTĨÌ ímì ÍTTTTI rõi IÃĨDŨÃ1 m m ro I7Ĩ7TIIĨĨDŨÃ1 rn m r 


dx 


[ + 3cosx 

© ® tsỊn] [ TỊ (ÃĨPHÃÌ Q0i ísíiì 11^ ÍT (TI (▼) ívĩì (TỊ (+1 (TI ỊcõsỊ lÃLPiiÃ] (TI (TI (▼) fõ1 
(Ã) íãì ÍSHÌFTÌ ỊxFÌ (t) (TI [=1 
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g sirUĩXì+sint? : 

' 0 J1 +3cũsJ K_ 

1.259259259 

Tiến hành đổi biến thì phải đổi cận 


x = 0=>t = l + cos 3x = 4 

71 , 

x = — =>t = \ 

2 


Với đáp số D ta có -^Ị—r-dt 

9 4 

ỊiiìíTi(T)Ịin(^)fĩF)r§iR]íTi ÍÃĨPHÃÌ m P1 m (▼) [vãi ÍÃĨPHÃÌ (71 (▼) ÍT1 (Ã) rn [=1 ÍS»51 
ÍM| 

0 Mã.th À 

9 } 4 Vx _ 

/1.259259259 

=> Đáp số chính xác là D 

Chú V : Chọn cận thế nào cũng được tuy nhiên nên chọn cận X sao cho t đẹp. 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 24. TÍNH NHANH VỊ TRÍ TƯƠNG ĐÔÌ GIỮA ĐƯỜNG - MẶT. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Vị trí tương đối của 2 đường thẳng 

■ Cho hai đường thẳng d và d ' có hai vecto chỉ phương u d và u d , và có hai điểm M,M ' thuộc hai 
đường thẳng trên. 

■ d\\d' nếu u d = k.u d , và có không có điểm chung 

■ d = d' nếu u d = k.u d , và có một điểm chung 

■ d cắt d' nếu u d không song song u d , vảMM 'ịu d ,u d .-ị = 0 

■ d chéo í/' nếu u d không song song u d , và MM 'ịu d ,u d .~ị^0 

2. Vị trí tương đối của đường thẳng và mặt phẳng 

■ Cho đường thẳng d và mặt phẳng (p) có vecto chỉ phương u d và vecto pháp tuyến n p 

■ d II (p) nếu u d -L n p và không có điểm chung 

■ d = (p) nếu u d -L n p và có điểm chung 

■ d _L(P) nếu u d =k.n p 

3. Lệnh Caso 

■ Lệnh đăng nhập môi trường vecto MODE 8 

■ Nhập thông số vecto MODE 8 11 

■ Tính tích vô hướng của 2 vecto : vectoA SHIFT 5 7 vectoB 

■ Tính tích có hướng của hai vecto : vectoA X vectoB 

■ Lệnh giá trị tuyệt đối SHIFT HYP 

■ Lệnh tính độ lớn một vecto SHIFT HYP 

■ Lệnh dò nghiệm của bất phương trình MODE 7 

■ Lệnh dò nghiệm của phương trình SHIFT SOLVE 


II) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -rThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz đường thẳng dị : 

L 

x + 3 y + 2 z + 2 . _ 

d 2 : — = — = —— . Vị trí tương đôi của d ì ,d 2 là : 

A.cắt nhau B.Song song C.Chéo nhauD. Vuông góc 

GIẢI 


x + \ y 


z +1 


và đường thẳng 


> 

> 


Ta thấy u d (2;l;-3) không tỉ \ệu d2 (2;2;-l) => không song song hoặc trùng nhau 

Lấy Mj(—1;1;—l) thuộc dị, lấy M 2 (—3;—2;—2) thuộc d 2 ta được M ị M 2 (-2;-3;-l) 

Xét tích hỗn tạp M ị M 1 ịu dí ',u dỉ J bằng máy tính Casio theo các bước : 

Nhập thông số các vecto M l M 2 , u d ,u d vào các vecto A, vecto B ; vecto c 


B®00 R [TỊ [=1 R ITỊ [=1 R ỊTỊ [=1 IrnẼỊ [~8Ì [TỊ rn [TỊ (=1 rn (=1 
R rãi [=1IMÕDẼI rãi rãi m in [=1 in [=1 R rn [=1 
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VCT 0 VCT 0 



_ -1 

Tính 


ÍÕnỊ ísiiTi in f3l ÍSHĨFTÌ íãỊ (71 m ÍSHĨFTÌ [~5l (TỊ fx| ÍSÍÌTÌ in in m [=1 

VCT 0 

VctA-(VctB^VctC) 

ũ 

Ta thấy M Ì M 1 ịu di \u dì J = 0 => hai đường thẳng (c/ị ),(í/ 2 ) đồng phẳng nên chúng cắt nhau 
=> Đáp số chính xác là A 

VD2-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , vị trí tương đối của hai đường thẳng 


d : 


JC = 1 + 2r 

y = -2- 3t và ả': 
z = 5 + 4t 


X = 7 + 3m 
y = -2 + 2m 
z = 1 - 2m 


A.Chéo nhau 

> 


B.cắt nhau 


D.Trùng nhau 


Không song song 


C.Song song 
GIAI 

Ta có hai vecto chỉ phương u d (2;-3;4) và M d , (3;2;-2) không tỉ lệ với nhau 
hoặc trùng nhau => Đáp án c và D là sai 
Chọn hai điểm M (l;— 2;5) thuộc d và M'ịl\— 2;l) thuộc d' . 

Xét tích hỗn tạp M ị M 1 ịu di ‘,u d2 ~ị bằng máy tính Casio theo các bước : 

Nhập thông số các vecto MịM 2 , u di ,u d2 vào các vecto A, vecto B, vecto c 

ỈMÕDẼI ®EE(Z)0E[=]0[!]0[I]0[!]0(=][ĩ]0 í~5l f=l ÍMÕDẼI 

í~8~ì [~2~| m f~2~| f=1 Í^Ị f~3~1 f=1 fTỊ f=1 ImÕDẼI rãi f~3~1 n~| (~3~1 f=1 í~2~| f=1 f^l [~2l f=1 


[ 


VCTB 


VCTB 


VCTB 


n 

4 


[ 


-3 


n 


Tính 


íõnị ísiiTi f5i f3i ÍSHĨFTÌ f5i (71 m ÍSHĨFTÌ [51 f4i (XI ísiiTì f5i f5i m [=1 

VctA-CVctBxVctC) 


-64 

Ta thấy M ị M 1 ịu dí ;u dỉ J = -64 ^ 0 => hai đường thẳng (í/),(í/') không đồng phẳng nên chúng 
chéo nhau 

=> Đáp số chính xác là A 

Trang 217 Tài liệu lưu hành nội bộ 













XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_YLNACAL H Ộ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017. 
VD3 -[Đề minh họa bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017] 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho đường thẳng (í/): = -^ = —~ 

(p): 3x - 3y + 2z + 6 = 0. Mệnh đề nào dưới đây đúng ? 

A. d cắt và không vuông góc với (p) B. di(p) 

c. d song song với (p) D. cì nằm trong (p) 


và mặt phang 


GIẢI 

> Ta có u d (l;— 3;— l) và n p (3;-3; 2) . Nhập hai vecto này vào máy tính Casio 

ÍMÕDẼI [E m Q] Q] (H B [H (H B (T| {=} §051 [8] [2] (TI [3] (=] B [3] {=} 

(D(D 


VCT 13 


VCI 13 


[ 


[ 


_ -1 2 

> xét tích vô hướng u ế .n p = 10 => u d không vuông góc với n p <i,(p) không thể song song hoặc 

, X I —. X A' 4/. IX _ I ụ n 


trùng nhau => Đáp số đúng chỉ có thể là A hoặc B 

ÍÕnỊ fSHÌFTÌ f~5~ì [~3l ÍSHÌFTÌ (~5l m ÍSHÌFTÌ f~5~ì [~4~ì f=| 

VCT s 

VctA-VctB 


> 


lũ 

Lại thấy u d , n p không song song với nhau 
Vậy đáp án chính xác làA 


d không thể vuông góc với (p) => Đáp số B sai 


VD4 -[Câu 63 Sách bài tập hình học nâng cao trang 132] 


Xét vị trí tương đối của đường thẳng d : 

(a):x + 2y-4z + l = 0 

A.d cắt và không vuông góc với (p) 

c. d song song với(/ > ) 


A' - 9 _ y -1 _ z = 3 


và đường thẳng 


B. d-L(P) 

D d nằm trong (p) 


GIẢI 

> Ta có u d (8; 2;3) và n p (l;2;-4) . Nhập hai vecto này vào máy tính Casio 

ÍMÕDẼ1 [~8Ì m rn [~8i Í=1 [TỊ [=1 Í3i [=ì ÍMÕDẼ1 Í~8Ì m m m r=ì f~2~ì f=Ị f^Ị f4~i r=ì 

VCTH VCTH 

[ B a E: [ ĩ Kĩ] 


-4 


> xét tích vô hướng u d .n a = 0 => u d vuông góc với n p 
nhau => Đáp số đúng chỉ có thể là c hoặc D 

IÕnỊ ÍSÍÌTÌ [51 [~3l ÍSHÌFTÌ [5l p7l |shĨFTÌ in [~4~1 (=] 

VCTH 

VctA-VctB 


<i,(p) chỉ có thể song song hoặc trùng 


Ũ 

> Lấy một điểm M bất kì thuộc d ví dụ như M(9;1;3) ta thấy M cũng thuộc (<r) => d và («) 

có điểm chung => d thuộc (cr) 

Vậy đáp án chính xác làD 
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VD5-[Thi Học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

Tìm m để mặt phang (py.2x-my + 3z -6 + m = 0song song với mặt phang 
(ô) '-(m + 3)x-2y + (5m + l)z-10 = 0 


A. m = 1 


B. m^l 


c.m = - 

10 


D. Không tồn tại m 


GIẢI 

> Ta có hai vecto pháp tuyến n p (2;-m,3)và n Q (m + 3;-2;5m + l) 
Để (p) II (ổ) on p = k.n Q <=> —= ^ = —= * (1) 


m + 3 -2 5m + 1 


> Với m = l ta có k = 2 thỏa (1) 


Thử lại ta thấy hai mặt phẳng có dạng 


[(p): 2x - y + 3z - 5 = 0 
l(ổ):2x-2y + 6z-10 = 0 


Nhận thấy (p) = (ô) => Đáp án A sai 

9 20 9 

Với m = ta có k = y~- không thỏa mãn (1) => m = không nhận =>c và B đều sai 

10 21 10 


=> Đáp án D là chính xác 

VD6-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz cho đường thẳng d : < 


X = 1 + 2t 

y = 1 và mặt phang 
z = -2-3t 


(P):2x + y + z- 2 = 0 . Giao điểm M của d và p có tọa độ : 

A.M(3;l;-5) B.M(2;l;-7) C.M(4;3;5)D.M(1;0;0) 

GIẢI 

> Điểm M thuộc d nên có tọa độ M (l + 2í;l;— 2 — 2í). Điểm M cũng thuộc mặt phẳng (p) nên 
tọa độ điểm M phải thỏa mãn phương trình mặt phẳng (p) 

<=>2(l + 2í) + l + (-2-3í)-2 = 0 

> Công việc trên là ta sẽ nhẩm ở trong đầu , để giải bài toán ta dùng máy tính Casio luôn : 

Èmm í+1 í~ 2 i ÍÃÍPHÃI m í)ì f+Ị m f+i m r—1 f2i [—1 Í3| ÍÃĨPHÃÌ m m R ÍTI 

ÍSHĨFTÌ ÍCÃLCl m f=l 

0 Mỉtth 

2Cl+2X)+l+C-2-3> 

x=‘ 1 

L-R= ô 

Ta tìm được luôn t = 1 vậy x = ỉ + 2t = 3 
=> Đáp án chính xác làA 

VD7 -[Đề minh họa bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm A(l;0; 2) và đường thẳng d : = Y = —. 

Viết phương trình đường thẳng A đi qua A vuông góc và cắt d 
A *-! _ y _ z-2 B x-l = y _ z-2 

111 11-1 

x-l =Z= z z 2 n£zl = _L = £z2 

'221 '1-31 

GIẢI 

> Đường thẳng À cắt d tại điểm B . vì B thuộc d nên có tọa độ B(ỉ + t;t \—l + 2t) 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CASIO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

> Ta có : À _L d => n A _L u d u^.u ỗ = 0 AB.u d = 0 

Với AB(l + f-l;í-0;-l + 2f-2)và u d (l;l;2) ta có : AB.u d =0 
ol.(l+í-l) + l(í-0) + 2(-l + 2í-2) = 0 

Đó là việc nhẩm ở trong đầu hoặc viết ra nháp, nhưng nếu dùng máy tính Casio ta sẽ bấm luôn : 

MỊT] 0E0| B (X) G ỊỊãlphạI ÍTIE) GD CD E) [2] 
1x1 m R m 1+1 m ÍÃLPHĂI m R m m ÍSHÌFT1ÍCÃLCI m 1=1 

Ixd+X-D + lxã-t 

x= 1 

L-R= ũ _ 

Ta được luôn í = 1 => 5(2;l;l) => ỈÍ A = A5(l;l;-l) 

=> Đáp án chính xác làB 

VD8 -rCâu 74 Sách bài tập hình học nâng cao 12 năm 2017] 

Cho hai điểm A(3; 1;o), B (-9;4;-9) và mặt phẳng («) :2x-y + z + l = 0 . Tìm tọa độ của M trên 


(«) sao cho \MA-MB\ đạt giá trị lớn nhất. 



( 


( 1 3 

Ả.M 

1;1;-- 

B.M 

2; —; -2 


l 2j 


l 2 J 


3) 


Í5 5 3 

■ — 

D.M 

-•-•3 

2 J 


U’4’ J 


GIẢI 

> Nếu A,B,M không thẳng hàng sẽ thì ba điểm trên sẽ lập thành một tam giác. Theo bất đẳng thức 
trong tam giác ta có |MA — MB\ < AB 

Nếu ba điểm trên thẳng hàng thì ta có \MA—MB\ = AB nếu A,B nằm khác phía với («) (điều 
này đúng). Theo yêu cầu của đề bài thì rõ ràng A,B,M thẳng hàng hay M là giao điểm của 
đường thẳng AB và (a) 


X = 3-12 1 

> Ta có : AB: < ỵ = l + 3í => M (3 — 12í;l + 3í;—9í) 
z = -9 1 

V 

Tìm t bằng máy tính Casio : 

d][D(3] 000 ÍMỈTIíTIRíTirní+líTIÍẦĨPHÃÌíTlíTIÍ+IRrõlÍẦĨPHÃÌ 

m f+Ị m fSHĨFTÌ ÍCÃLCl 

2(3-12X)-a+3 M f)> 

071666666667 
L-R= 0 


í 3 33 

V 2 2 J 

Đáp án chính xác là c 


Ta được t = \ => M 
6 


ĩĩĩ) BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -ỊThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

. r ^ y 7 y-2 z — 4 7 

Trong không gian với hệ trục tọa độ ơxyz cho đường thăng d : X -1 = — = - - và mặt phăng 

(a): 2x + 4 y + 6z + 2017 = 0 . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 
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A. d II (a) B. d cắt nhưng không vuông góc với (< 2 ) 
c. d-L(a) D. d nằm trên (< 2 ) 

Bài 2 -ÍThi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 


X = 1 + t 

y = 2-1 và d ': < 
z = -2-2t 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho d : •< 
hai đường thẳng là : 

A.Chéo nhau B.cắt nhau C.Song song 

Bài 3 -[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 


X — 2 + 1 ' 

y = ì-1' . Vị trí tương đối của 

z = ỉ 


D.Trùng nhau 
x-10 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho đường thẳng À có phương trình : 


_ y-2 _z + 2 


5 1 1 

Xét mặt phang (p ): lOx + 2 y + mz + 11 = 0 với m là tham số thực . Tìm tất cả các giá trị của m để 
mặt phẳng ( p) vuông góc với đường thẳng À 

A.m = —2 B. m = 2 c. m = —52 D. m = 52 

Bài 4 -ỊThỉ thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

x = \ + 2t 

Cho mặt phang (p):x-3y + z = 0 và đường thẳng A:ịy = 2-t . (p) và A cắt nhau tại điểm có 

z = -l + t 

tọa độ 

A.(l;2;-1) B.(0;-l;3) C.(-l;3;-2) D. (3;1;0) 

Bài 5 -rThi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho ba điểm A(l;0;0) , i?(0;2;0) , c(0;0;3) và đường 

x = -t 

thẳng d :<y = 2 +1 Cao độ giao điểm của d và mặt phang (ABC) là : 
z = 3 + t 

A.3 B.6 C.9 D. -6 

Bài 6 -rThi thử THPT Vĩnh Chân - Phú Thọ lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai mặt phang ( p): nx + ly - 6z + 4 = 0 , 

(Q): 3x + my - 2z -7 = 0 song song với nhau. Khi đó giá trị m, n thỏa mãn là : 


Ả.m - — ,n — 1 
3 


B. m = 9,n = ^~ c.m = ị,n = 9 
3 7 


D. m = —,n = 9 
3 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_I_I_I_ 


Bài 1 -ÍThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

? y — 2 z — 4 9 

Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz cho đường thăng d : X - 1 = = và mặt phăng 

(a ): 2x + 4y + 6 z + 20 17 = 0 . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A. d\\(a) B. d cắt nhưng không vuông góc với (a) 
c. ú?_L(o:)D. d nằm trên (< 2 ) 

GIẢI 

Nhập vecto chỉ phương u d (l;2;3) và vecto pháp tuyến n a ( 2;4;6) vào máy tính Casio 

ÍMÕDẼ1 [~8Ì ITỊ rn ÍTỊ [=1 [~ 2 Ì [=1 Í31 [=1ÍMÕDẼ1 [81 [~ 2 l m Í2~ì f=1 f4~1 f=1 í~6l f=ì 
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VCTH VCTH 

[ a E: [ E ụ 

3 6 

Tính tích vô hướng u d .n a =28^0 u d không vuông góc n a =>í/ và (a) không thể song song và không 
thể trùng nhau 

ÍÕnỊ fSHĨFĩ| (~5~| ỊTỊ M [~5~| m fSHĨFĩ| nn Ị4~Ị [=1 

VCTH 

VctA-VctB 

28 

ị 2 3 _* _. 

Lại thấy tỉ lệ 4 = — = —=>«, II =í> d -L(a) 

2 4 6 d a w 

Vậy đáp số chính xác là c 


Bài 2-[Thi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - 

Bình Định lần 1 năm 2017] 


x = \ + t 

X — 2 + t' 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho d : < 

/Ctf 

> 

1 

(N 

II 

y = l-t' . Vị trí tương đối của 

hai đường thẳng là : 

II 

1 

to 

1 

to 

z = ỉ 

A.Chéo nhau B.cẳt nhau C.Song song 

D.Trùng nhau 


GIAI 


Vì Xét hai vecto chỉ phương w d (l;-l;-2) và M d ,(l;-1;0) không tỉ lệ với nhau => Hai đường thẳng d và 
d ' không thể song song hoặc trùng nhau => Đáp án c và D loại 
Lấy hai điểm thuộc hai đường thẳng là M(l;2;-2)và M'(2;l;l) . Nhập ba vecto vào Casio 

(MỘI d] (3 (T|[1]B(T|(=](T|B[1](=](T|B(T]B[I] [3 {=} (mội d] [5] d] 

m m (U B m m E) [2] IU s ® H] EIE) IU 0 m (H [0] (D 

VCTH vcra VCTH 

[ -I E: [ -I c [ -I Hĩ] 

3-2 0 

xét tích hỗn tạp MM J = 0 

ÍÕNl fSHÌFTÌ í~5~| f3l fSHĨFTÌ rn (ÕẼg ÍSHÌFĨÌ í~5~| (3 (Tì fsHĨFĩ| [~5~1 ỊT| (x) (shỊft) d] ỊTỊ [3 (=) 

VCTH 

VctA-(VctB*VctC) 

Ũ 

d,d' đồng phang (nằm trên cùng một mặt phang) => d cắt d ' 

=> Đáp án chính xác là B 

Bài 3 -[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho đường thẳng A có phương trình : ~~~ - = —Ị— 

Xét mặt phẳng ( p) : lOv + 2y + mz + 11= 0 với m là tham số thực . Tìm tất cả các giá trị của m để 

mặt phẳng (p) vuông góc với đường thẳng A 

A. m = —2 B. m = 2 c. m = —52 D. m = 52 

GIẢI 

Ta có vecto chỉ phương U A (5;l;l) và vecto pháp tuyến n p (10;2;m) 

Để mặt phẳng (p) -L A thì n p tỉ lệ với U A (song song hoặc trùng nhau) 
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10 2 m 

=>^ = - = —=>ra = 2 

5 11 

Vậy đáp số chính xác là B 

Bài 4 -ÍThi thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

x = ì + 2t 

Cho mặt phang (p):x-3y + z = 0 và đường thẳng À:< 


y = 2-t . (p) và A cắt nhau tại điểm có 
z = -l + t 


tọa độ 

A.(l;2;-1) B.(0;-l;3) C.(-l;3;-2) 


D. (3;1;0) 

GIẢI 

Gọi giao điểm là M , vì M thuộc A nên M(l + 2í;2 — t;— 1 + t) 

Tọa độ M thỏa mãn phương trình mặt phẳng (p) nên ta có thể sử dụng máy tính Casio tìm luôn ra t 

@ DŨ 00 BBg BB ỊTiiTiRf3i(Tif2iRíÃLPHÃ]mmf+irnRíTif+i 
IÃĨPHÃÌ (T| 0 (shịĩĩ) ỊẽÃẸẽ) (T| (=) 

H Mith 

l.a+2X)-3C2-X)+> 

x=‘ 1 

L-R= 0 

=> t = 1 => M (3; 1; o) 

=> Đáp số chính xác là D 

Bài 5 -IThỉ thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho ba điểm A(l;0;0) , z?(0;2;0) , c(0;0;3) và đường 

x = -t 

y = 2 +1 . Cao độ giao điểm của d và mặt phẳng ( ABC ) là : 


thẳng d : 


A.3 


z = 3 + t 

B 6 


C.9 


1 ) -6 


GIẢI 


Mặt phẳng (A5C) đi qua 3 điểm thuộc 3 trục tọa độ vậy sẽ có phương trình là : 


4 + ^ + 4 = 1^6;c + 3y + 2z-l = 0. 

12 3 

Gọi giao điểm là í;2 + í;3 + í). sử dụng máy tính Casio tìm t 

© ỊEỊ s E) IÃĨPHÃ1Ị TỊ [7] {Ị} [TI íxl ÍTI (TI RIÃĨPHÃÌ ÍTIITIR (TI ÍTI [TI RIÃĨPHÃÌ (TỊ 
mRíẽl fsHĨFĨÌ ÍCÃĨCÌ rn [=1 

H Ms.th 

6><C-X)+3xC2+X)+^ 

Ỵ.= 6 

L-R= 0 

Vậy z = 3+r = 9 
=> Đáp số chính xác là c 

Bài 6 -rThỉ thử THPT Vĩnh Chân - Phú Thọ lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai mặt phẳng (P):nx+7y-6z + 4 = 0 , 

(<2): 3x + my - 2z - 7 = 0 song song với nhau. Khi đó giá trị m, n thỏa mãn là : 

7 7 3 _ 7 

A.m = —,n = l B. m = 9, n = — c. m = —,n = 9 D. m = — ,n = 9 

3 3 7 3 

GIẢI 
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Để 2 mặt phẳng song song với nhau thì 2 vecto chỉ phương của chúng song sóng hoặc trùng nhau 

/2 V 6 

<=> n p (n;7;-6) tỉ lệ với n Q (3;m;-2) <=>-j = — = — ^ 

7 

Ta thu được tỉ lệ /: = 3từ đó suy ra n = 9;m = — 

=> Đáp số chính xác là D 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 25. TÍNH NHANH KHOẢNG CÁCH TRONG KHÔNG GIAN. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Khoảng cách từ một điểm đến một mặt phẳng 

■ Cho điểm M (x 0 ; y 0 ;z 0 ) và mặt phẳng (p) :Ax + Bỵ + Cz + D = Othì khoảng cách từ điểm M 

/ s ... . . . |Ax n + By n + Czn + D\ 

đến mặt phẳng (p) được tính theo công thức d = -=========—- 

\Ịa 2 +b 2 +c 2 

2. Khoảng cách từ một điểm đến một đường thẳng 

■ Cho điểm M (x ữ ;y 0 ;z 0 ) và đường thẳng d : ——— = - ^ = ——— thì khoảng cách từ điểm 

v a b c 

2|rMV;w]| 

M đến đường thẳng d được tính theo công thức d(M;d) = ——p-!■ 

\u 

Trong đó u(a;b;c) là vecto chỉ phương của d và N(x n \ y N ',Z N ) là một điểm thuộc ú? 

3. Khoảng cách giữa 2 đường thẳng chéo nhau 

■ Cho hai đường thẳng chéo nhau d : ——— = — = ——— và 

a b c 


d'-.^L 


y-y U ' 


z-z 


M' 


b' c' 

MN.ịu d ;u d .~ị 

\[ u d’ u d']\ 


thì khoảng cách giữa 2 đường chéo nhau này được tính theo công 


thức d(d;d ') = 


Trong đó là vecto chỉ phương của d và M (x M ;y M \z M ) là một điểm thuộc d 

w(a';Ể>';c') là vecto chỉ phương của d và M '(x M ,',y M ,;z M ’) là một điểm thuộc d' 


4. Lệnh Caso 

■ Lệnh đăng nhập môi trường vecto MODE 8 

■ Nhập thông số vecto MODE 8 11 

■ Tính tích vô hướng của 2 vecto : vectoA SHIFT 5 7 vectoB 

■ Tính tích có hướng của hai vecto : vectoA X vectoB 

■ Lệnh giá trị tuyệt đối SHIFT HYP 

■ Lệnh tính độ lớn một vecto SHIFT HYP 

■ Lệnh dò nghiệm của bất phương trình MODE 7 

■ Lệnh dò nghiệm của phương trình SHIFT SOLVE 


11) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng (P):3x + 4y + 2z + 4 = 0 và điểm A(l;-2;3) . 
Tính khoảng cách từ điểm A đến mặt phang (p) 

A .d = ị B.d = Ậ C.d = -^=D.d = Ậ 

9 29 729 3 

GIẢI 

> Ta nhớ công thức tính khoảng cách từ điểm M đến mặt phẳng (p): 
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rf(M;(P))J^“ + By «+ C y C| 

' ' ” U z +B 2 +e- 

> Áp dụng cho điểm A(l;— 2;3) và ( p ) :3x + 4y + 2z + 4 = 0 ta sử dụng máy tính để bấm luôn : 
5^29 


4 M 'Á p )) 


ỊE) @ÌJỊ®0EI@® ỊT|E1[2](T)(+)(J)(x)(3]E)(1](S)® 
[3] (£) E) ® (£) E) [2] (£) (=) 


Math À 


■/32+42+22 

S-/29" 


29 


Đáp số chính xác là c 


VD2-[Thi Học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

Tìm m để khoảng cách từ A(l;2;3) đến mặt phẳng (p) :x + 3y + 4z + m = 0 bằng V 26 
A.ra = 7 B. m = 18 c. m — 20 D.ra = -45 


GIẢI 

( »,,, , /, 1 ( i í Tt\\ |l-l + 3.2 + 4.4 + /7í| í—— 

Thiết lập phương trình khoảng cách : d[A;(P)) = =====—- = V 26 

Vl 2 +2 2 +3 2 


> 




|l.l + 3.2 + 4.4 + m| 1— 

■!-■ = '-726=0 

Vl 2 +2 2 +3 2 

(việc này ta chỉ làm ở trong đầu) 

Để tính khoảng cách trên bằng Casio đầu tiên ta nhập vế trái của phương trình vào rồi sử dụng chức 
năng SHIFT SOLVE. 

rammwBạmwm (+) [3] (X) (T) (+) [4 ] Cx ) (u míẶỊgm <S) (vĩ) 
íTỊíã^í+ỊỊTiíã^í+irãiíãTic^c^RívĩiỊTỊrẽi ísHĩrri ícÃĩci rn [=1 

Jl 2 +3 2 +4 2 

5Í= 7 

L-R= 0 

Ta thu được kết quả m = 7 
=> Đáp số chính xác là A 


VD3-[Thi thử Sở GD-ĐT tỉnh Hà Tĩnh năm 2017] 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng d : Y = 


y + l_ z + 2 


và mặt phẳng 


(p) : X + 2y - 2z + 3 = 0 . M là điểm có hoành độ âm thuộc d sao cho khoảng cách từ M đến (p) 
bằng 2. Tọa độ điểm M là : 

A. M (-2; 3; l) B. M (-1; 5; -7) C.M (-2; -5; -8) D. M (-1; -3; -5) 


GIẢI 

TabiêtđiểmM thuộc (í/) nên có tọa độ M (l + í;— l + 2í;— 2 + 3í) 

x = t 


(biết được điều này sau khi chuyển d về dạng tham số d : 


> Thiết lập phương trình khoảng cách : d = 2 


y = -1 + 2t 
z = -2 + 3t 

í + 2(-l + 2í)-2(-2 + 3í) + 3| 


^l 2 +2 2 +(-2) 

Nghĩ được tới đây thì ta có thể sử dụng Casio để tính rồi. Ta bấm ngắn gọn như sau 


= 2 
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m @ 00i@ SSQBdlBEÍIIid] 

ÍÃĨPHÃỊ m m í +1 í~ 3 l (▼) Í 3 l c^) R m fSHÌFTÌ ÍCÃLCl R l~ 5 l [=1 


_Mựh 


x= -1 

L-R= ô 

Khi đó t = -1 => X = — 1; y = — 3 
Đáp số chính xác là D 


VD4-[Đề minh họa Bộ GD-ĐT năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (s) có tâm /(2;1;1;) và mặt phẳng 

(p) : 2x + y + 2z + 2 = 0. Biết mặt phang (p) cắt mặt cấu (5) theo giao tuyến là một đường tròn 
bán kính bằng 1 . Viết phương tr ình mặt cầu (s). 

A. (x + 2) +(y+ 1) +(z + l) =8 

B. (v + 2) 2 + (y + l) 2 +(z + l) 2 =10 

C. (x-2) 2 +(y-l) 2 +(z-l) 2 =8 

D. (x-2) 2 +(y-l) 2 +(z-l) 2 =10 


GIẢI 

Mặt cầu (x-ư) 2 +(y-Ế>) 2 +(z-c) 2 =R 2 sẽ có tâm /(ư;Ễ>;c) .Vì mặt cầu (s) có tâm 
/( 2;l;l) nên nó chỉ có thể là đáp án c hoặc D 

Ta hiểu : Mặt phẳng (p) cắt mặt cầu (s) theo một giao tuyến là đường tròn bán kính r -1 sẽ 

thỏa mãn tính chất R 2 =h 2 + r 2 với h là khoảng cách từ tâm I tới mặt phẳng. 

Tính tâm R 2 bằng Casio. 

E) (M) (3D (+) ỊTỊ ® (vĩ) (TỊ (^) 

[+] □□ (^3 [+] (5] (^3 c® QD (^3 (S 

0 Hỉtth À 

( I 2x2+1>í1+2x1+2k 


> 


> 


V 22 +Ĩ 2 +Ì 2 " 


lũ 


í? 2 = 10 

Đáp số chính xác là D 


VD5-[Thỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

, X — 1 y — 2 z + 2 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thăng d : —— = — = — -Ẹ- 

từđiểm M(-2;l;-l) tới d 


. Tính khoảng cách 


A.| 

3 


B. 


5V2 


c.ệ 

3 


D. 


5V2 

3 

GIẢI 


> Nhắc lại: Đường thẳng d có vecto chỉ phương u d (l;2;-2) và đi qua điểm iv(l;2;— 2 ) có khoảng 


cách từ M đến d tính theo công thức : d (M; d ) = 


> Để tính khoảng cách trên bằng Casio đầu tiên ta nhập hai vecto MN,u d vào máy tính. 


Trang 227 


Tài liệu lưu hành nội bộ 


























XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_YLNACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

g®00000|@0|[2]0Q](=)0[I]00[IÌl 

ImÕDẼỊ |~8l [~2l m m f=1 |~2l f=l [~2l f=1 


VCTB 


VCIH 


1] 

1 


F1 

-2 


> Tính d(M;d) = 2.357022604 = 


5 Vĩ 


ÍÕnỊ M [hỹpỊ M nn [TỊ fxl fSHĨFĩ| ÍÌTl R (TI R M [hỹpl fSHĨFĩ| í~5~| [~4~1 m f=1 

AbsCVctA™VctB)-i> 

2- 357022604 

=> Đáp số chính xác là D 


VD6-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz cho đường thẳng d : 


X — 2 +1 

y = ì + mt và mặt cầu 
z = -2t 


(s):x 2 + y 2 +z 2 -2x+6y-4z + 13 = 0 . Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để d cắt (5) tại hai 

điểm phân biệt? 

A.5 B. 3 C.2D.1 

GIẢI 

> Mặt cầu (s) :(x-l ) 2 +(y + 3) 2 +(z-2) 2 =1 có tâm /(l;-3;2) bán kính R = l 
Đường thẳng d đi qua M(2;1;0) và có vecto chỉ phương m(1;ot;-2) 

Ta hiểu : Đường thẳng d cắt mặt cầu (s) tại 2 điểm phân biệt nếu khoảng cách từ tâm 7 (của 
mặt cầu ( 5 )) đến đường thẳng d nhỏ hơn bán kính R (của mặt cầu (s)) 


[ IM fị .Ị +0'- + (4-2mf ;1 

I u / 1 2 +m 2 +7_?3 2 


ựl 2 +m 2 +(- 2) 2 
ì /(8-2m) ĩ +0 ĩ +(4-2 mf 1<0 
ựl 2 +m 2 +(- 2) 2 

Để giải bài toán ta dùng máy tính Casio với tính năng MODE 7 dò nghiệm của bất phương trình : 

ra [Ụ 11] n ẸD GEỊ 0 d] H00klS)0®ElÌ|00® (▼) 

ívĩì lÃLPHÃÌ ÍTI l^ì í+1 ÍT] CR)(^) R m ỊHỊ ỊHỊ R [9] í=ì m rõl ỊHỊ m ÍHÌ 

0 _ Math . 0 Mstth 


s 




F(KJ 


K 

F 

19 

■■■ĩ 

□.0901 

1E 

E 

-9.991 

ii 

3 

-9.003 

11 


-9.991 

iũ 

ũ 

-1 

19 

2 


9.9191 


Ta dễ dàng tìm được tập nghiệm của m là {-3;-4;-5;-6;-7Ị 
=> Đáp án chính xác là A 


VD7-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 


Trang 228 


Tài liệu lưu hành nội bộ 






















TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO. r _VI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌT_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz cho đường thẳng d : 


X — 2 + 1 

y = l + mt và mặt cầu 
z = -2 1 


(S):x 2 + y 2 + z 2 -2x+6>’-4z + 13 = 0 . Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để d cắt (s) tại hai 

điểm phân biệt? 

A.5 B. 3 C.2D.1 

GIẢI 

> Mặt cầu (s) :(x-l) 2 +(y + 3) 2 +(z-2) 2 = 1 có tâm /(l;-3;2) bán kính/? = 1 
Đường thẳng d đi qua M(2;1;0) và có vecto chỉ phương n(l;m;-2) 

Ta hiểu : Đường thẳng d cắt mặt cầu (s) tại 2 điểm phân biệt nếu khoảng cách từ tâm I (của 
mặt cầu (s)) đến đường thẳng d nhỏ hơn bán kính R (của mặt cầu (s)) 




IM;ũJ 1 ự(8-2m) 2 +0 2 +(4-2m) 2 t 


^/l 2 +m 2 +(-2) 2 
ự(8-2m) 2 +0 2 +(4-2m) 2 


~ ._-_- -1<0 

ựl 2 +m 2 +(-2) 2 

Để giải bài toán ta dùng máy tính Casio với tính năng MODE 7 dò nghiệm của bất phương trình : 

ra [Ụ 11] n 0 GEỊ 0 [2] H00@ffl0®0i|p]0@ (▼) 

fỹ^«mi^mr5ice)(R)RmiH]iH]Rr9ií=irnrõiiHi[Tií=ì 

0 Mstth 0 Mstth 


s 




F (Kì 


K 

FCKJ 

iĩ 


D.Mbbn 

1E 

E 

-D.3DI 

ii 

3 

-b.MŨẼ 

iĩ 


-□.□in 

IM 

Ũ 

-1 

ié 

£ 


□.□nẼn 


Đáp án chính xác làA 


VD8 -[Câu 68 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Cho đường thẳng d đi qua điểm M(0;0;l), có vecto chỉ phương «(l;l;3) và mặt phang {a) có 
phương trình 2x+y-z + 5 = 0 . Tính khoảng cách giữa d và (a) 


2 _ 4 „3 

Ả.ị bA c.ị 

5 3 2 


D.| 

5 


GIẢI 

> Ta thấy : u.n p = 1.2 + l.l + 3.(-l) = 0 =><i chỉ có thể song song hoặc trùng với (<r) 

> Khi đó khoảng cách giữa d và (cr) là khoảng cách từ bất kì 1 điểm M thuộc d đến (cr) 

Ta bấm : 

m ÍSHÌFĨ1 [iĩỹpl íõ] R íõ] R ÍTỊ R Í5] (t) ívĩl Í 2 ] í^l R ỊTỊ f^l R [ 2 ] [=1 

0 Mstth i 

I0+0-1+51 
^£2+l2+£2 4 

3 


=> Đáp án chính xác làB 

VD9-[Câu 92 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 


Trang 229 


Tài liệu lưu hành nội bộ 




























XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ P_ỤN_G_ CASIO -_YLNACAL_H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017. 


Trong không gian Oxyz cho đường thẳng À: 


X — 3 + t 

y =-ỉ+ 2t . Gọi À' là giao tuyến của 2 mặt phang 
z = 4 

:(p) :x-3_y + z = 0 và (<2):x + y-z + 4 = 0 . Tính khoảng cách giữa A,A’ 


A. 


12 

VĨ5 


B 'V2Ĩ C V2Ĩ D 'vĨ5 

GIẢI 

Đường thẳng A’ có vecto chỉ phương u' = ị^n p ;n Q J = (2; 2;4) 

iMõDẼif8immm[^Rf3if=imí=imr8irrimmf^imf^Rm 

[=1 ÍÕnI ÍSHĨFTÌ (~5l f3l [xi ÍSHĨFTÌ (n |T| [=1 

VCT0 

lini 


Và A’ đi qua điểm M'(0;2;6) 

Đường thẳng A có vecto chỉ phương n(l;2;0) và đi qua điểm 3;—1;4) 

Ta hiểu : khoảng cách giữa hai đường thẳng chỉ tồn tại khi chúng song song hoặc chéo nhau 
Kiểm tra sự đồng phẳng của 2 đường thẳng trên bằng tích hỗn tạp MM 'ịu;u 'J 

Nhập ba vecto MM ',u,u' vào máy tính Casio 

ImõdẽI [EaEQíEiíDi d] [=]H [8] [2] m m (U [2] (U [0] (U 

ÍMÕDẼI í~8~| f3~l í~ĩ~ì í~2~| f=1 í~2~| f=l í~4l f=l 

li 


VCTB 


[ -3 


:] B [ 


VCTH 

I ĩ 


VCTH 

a a 


2 

n 

4 

Xét tích hỗn tạp MM 'ịir,u 'J = -40 ^0 => A, A' chéo nhau 
Tính độ dài hai đường thẳng chéo nhau => A, A 1 ta có công thức : 

20 


í] 

0 


d = 


MM' 

u\u' J| 


1-1 

t"s 

t s 

1__1 



= 4.3640..= 


V2Ĩ 


ÍÕnI ÍSÍÌTÌ ỊìiỹpỊ R f4l fÕỊ rn R ÍSHĨFTÌ (íiỹpl ÍSHĨFTÌ íãỊ ỊTỊ [xi fSHĨFTÌ (n íãỊ rn [=1 

ftbsC-40HftbsCVc> 


4.3Ế43570Ũ5 


=> Đáp án chính xác là c 

VD9-[Câu 25 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

nL.L • , *-2 y + 1 z + 3 ,, x-1 y-ỉ z + 1 _ 

Cho hai đường thăng d : —-— = —:— = ——— và d : —— = —:— = —— . Khoang cách giữa hai 

12 2 12 2 

đường thẳng d,d' là : 


Trang 230 


Tài liệu lưu hành nội bộ 






























TÓM TẮT KỸTHUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 


A.4V2 B.^ c.ị D. 2\Ỉ3 

3 3 

GIẢI 

> Đườngthẳng d có vecto chỉ phương u = (l;2; 2 )và đi qua điểm M(2;-l;-3) 

Đường thẳng d'â i qua điểm M 1 ) 

Dễ thấy hai đường thẳng d,d ' song song với nhau nên khoảng cách từ d ' đến d chính là khoảng 
cách từ điểm M ' (thuộc d ' ) đến d . 

Gọi khoảng cách cần tìm là h ta có 

= 1.8856... = ÍMÕDẼIÍ8immRmí^1Í2lí^1Í2l^1BÍ8l 

ỊTỊ rn ỊTI [=1 ỊTỈ [=1 f2l [=1 ÍÕNl ÍSHĨFTÌ Ịiiỹpl ÍSÍiTÌ in Í31 [xi ÍSHĨFTÌ in [41 rn R ÍSHĨFTÌ 

Ịhỹ§ (sỊỊỊfĩ) (5] (T| (T| (=) 

VCTH 

AbsCVctAxVctB)-i> 

1.805618083 



=> Đáp án chính xác là B 


VD10-[Câu 26 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 


+ 

(N 

II 

H 

(N 

1 

(N 

II 

X 

Cho hai đường thẳng d : < 

/Cd 

> 

1 

II 

y = 3 . Mặt phẳng cách đều hai đường thẳng d và 

d ' có phương trình : 

II 

K) 

z = t' 

A.x + 5y + 2z + 12 = 0 

B. x + 5y-2z + 12 = 0 

C.x-5y + 2z|l2 = 0 

D.x + 5y + 2z — 12 = 0 


GIẢI 

> Đường thẳng d có vecto chỉ phương « = (!;-!; 2) và đi qua điểm A/(2;l;0) 


Đường thẳng d ' có vecto chỉ phương u' = (-2;0;l) và đi qua điểm M '(2;3;0) 

Dễ thấy hai đường thẳng d,d ' cheo nhau nên mặt phẳng (p) cách đều hai đường thẳng trên khi 
mặt phẳng đó đi qua trung điểm MM ' và song song với cả 2 đường thẳng đó.. 

> Mặt phẳng (p) song song với cả 2 đường thẳng nên nhận vecto chỉ phương của 2 đường thẳng là 
cặp vecto chỉ phương. 

=>n p = ịu\u 'J = (-l;-5;-2) 

§PJ?y=? 00@@i ÍMÕDẼI [~8~| Í~2~| m r^Ị Í~2~| f=Ị f~õ~ì r=Ị m 

f=1 fÕNl ÍSHÌrrl |~5l f3l fxl fSHÌFTÌ (~5l 

'v'CT0 



(p) lại đi qua trung điểm /( 2; 2; o) của MM' nên (p):x + 5y + 2z —12 = 0 

_ Đáp án chính xác là D _ 

Bài l -[Đằ minh họa Bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình của mặt cầu 
có tâm I (l;2;-l) và tiếp xúc với mặt phẳng (P):x-2y-2z-8 = 0 ? 


Trang 231 


Tài liệu lưu hành nội bộ 
















XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 


A. (x + l) 2 + (y + 2) 2 +(z-l) 2 =3 B. (x-l) 2 + (y-2) 2 + (z + l) 2 =3 

c. (x + l) 2 + (y + 2) 2 +(z-l) 2 =9D. (x-l) 2 + (y-2) 2 +(z + l) 2 =9 

Bài 2 -|Thỉ thử báo Toán học tuổi trẻ lần 5 năm 2017] 

X = 1 + t 

Tìm điểm M trên đường thẳng d : < 


y = \-t sao cho AM = y[ẽ với A(0;2;-2): 
z = 2ĩ 


A. 

~(W) B 

~(W;0) c ' 



_(-l;3;-4) 


( 2 ; 1 ;- 1 ) 


D. Không có M thỏa 


Cho (p):2x-y +z-m = 0 và A(l;l;3) . Tìm m để d (A\(p)) = y/õ 

m = -3 
m —12 


A. 


m = -2 

B 

m = 3 

c. 

m = -2^ 


D. 

m = 4 


m = —9 


m — 10 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai điểm A(-2;3;l) và B (5; -6; -2). Đường thẳng AB 
cắt mặt phẳng (Oxz ) tại điểm M . Tính tỉ số MA 
MA 1 


A. 


B.^ = 2 


c. 


MB 
MA _ 1 

~3 


n MA _ 
D. 7^ = 3 
MB 


MB 2 MB MB 

Bài 5 -ÍCâu 67 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tính khoảng cách từ điểm M (2;3;-l) đến đường thẳng d là giao tuyến của hai mặt phang 
(«):x + y-2z-l = 0 và (a'):x + 3y + 2z + 2 = 0 . 

Ỉ2Ĩ5 „ Í2Õ5 „ 205 „ 215 


A. 


B. 


c. 


D 


V24 


24 V 15 VĨ5 

Bài ổ -rcâu 9 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho A(l;l;3) , 5(-l;3;2) , c(-l;2;3) . Khoảng cách từ gốc tọa độ o đếnmặtphẳng (ABC) là: 

A.V3 B.3 c.ệ D. ị 

2 2 

Bài 7 -[Câu 69b Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tính khoảng cách giữa cặp đường thẳng d : ~~ = ^- 7 — = ——“ y à d': X + 2 - ——- - —- 

7386 


-2 


-4 


-2 


A. 


127 


B. 


Vĩ27 


c. 


386 


D. 


4 4 V 3 3 

Bài 8 -rCâu 69c Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

7 X — 1 y — 2 z — 3 

Tính khoảng cách giữa cặp đường thăng d : —— = ——— = —— và d':< 


Ả. 


2V7 


B 


4V2 


c. 


D 


1 2 
V24 


X = 2 — t 
y = -ỉ + t 
z = t 


V26 

13 


LỜI GĨẢĨ BÀĨ TẬP Tự LUYỆN 

_ • _ i_•_ 


11 


Bài 1 -lĐằ minh họa Bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình của mặt cầu 

có tâm /(l;2;— 1 ) và tiếp xúc với mặt phẳng (p): x-2y-2z-8 = 0 ? 


Trang 232 


Tài liệu lưu hành nội bộ 


























































TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2gi7_. 

A. (x + l) 2 + (y + 2) 2 +(z-l) 2 =3 B. (x-l) 2 +(y-2) 2 +(z + l) 2 =3 

c. (x + l) 2 + (y + 2) 2 +(z-l) 2 =9D. (x-l) 2 +(y-2) 2 +(z + l) 2 =9 

GIẢI 

Mặt cầu tiếp xúc với mặt phẳng (p) khi d (7;(p)) = R 

nì íshìft 1 (íiỹpl ỊTỊ R ỊTỊ [+1 in R |~8|(▼)ívĩl m EFỊ [+1ỊTỊ Í^Ị [+1 (71 (F) [=1 

H Ms.th À 

Jl2+22+22 

3 

d(l;(pỴ) = 3=> R 2 = 9=>Đáp số chỉ có thể là c hoặc D 

Mà ta lại có tâm mặt cầu là /( 1;2;—l) =>(s) : (x —l) 2 + (y — 2) 2 + (z + l) 2 =9 
Vậy đáp số chính xác là D 

Bài 2 -ỊThỉ thử báo Toán học tuổi trẻ lần 5 năm 2017] 


Tìm điểm M trên đường thẳng d : 


X — 1 +1 

y = l-t sao cho AM = Vó với A(0;2;-2): 


A 

‘(1X0) B 

‘(1X0) c 



_(—1;3;— 


z = 21 
(-l;3;-4) 


D.Không CÓ M thỏa 
GIẢI 


Gọi điểm M thuộc d có tọa độ theo t là M (l + t;ỉ — t;2t^ 
Ta có AM = Vó <=> AM = Vố <=> 


AM 


-6 = 0 


Sử dụng máy tính Casio tìm t 

B1® 0 (*3 {+} [D 00 ÍÃĨPHÃ1 m R IT| mí^ì f+Ị m ịtịịãìmị 

m f+1 ÍTI m í^l R [6] ÍSÍÌTÌ ícÃEcì Í5l [=1 ísHĨrrl ÍCÃĨCÌ R Í5l [=1 

0 Mstth 0 Mstth 

( 1+X-Ũ) 2 +(1 -A-2ị ( 1+X-Ũ) 2 +(1 -X-2£ 

Xv 0 Xv -2 

L-R= 0 L-R= 0 

Ta tìm được hai giá trị của t 

Với t = 0=>M (l;l;0) ,với t = -2=>M(-l;3;^4) 

=> Đáp án chính xác là B 

Bài 3 -IThỉ thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

Cho (p):2x-j + z-m = 0 và A(l;l;3) . Tìm m để í/(A;(P)) = Vó 

m = — 3 
m = 12 

GIẢI 

2.1-1 + 3-m 


A. 


m = -2 

B. 

m = 3 

c. 

/77 = —2 ^ 


D. 

m = 4 


m = —9 


/77 = 1 0 


Thiết lập phương trình khoảng cách d (A;(p)) = Vó 


= V6 


V2 2 +l 2 +l 2 

Đó là khi ta nhẩm, nếu vừa nhẩm vừa điền luôn vào máy tính thì làm như sau (để tiết kiệm thời gian) 

(M) @ ® (HD 0 (TỊ (+) [3] 0 B co®® d] lã^] (+1 m lã^l 1+1 m lã^] 

0 Mstth 

^22 + 12 + 12 
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Tìm nghiệm ta sử dụng chức năng CALC xem giá trị nào của m làm vế trái = Vó thì là đúng 

ÍCÃĨÕÌ R [~2~1 [=1 

H Hs.th À 

12-1+3-KĨ 


.Ị z 2 + 1 2 +1 2 


ỉẽ 


=> Chỉ có A hoặc c là đúng 

ÍCÃĨÕ1 [TỊ (=1 

12-1+3-;*; 1 

J 2 2 + i2 + i2 


Hath À 


Ũ 


Giá trị m = 4 không thỏa mãn vậy đáp án A sai => Đáp án chính xác là c 

Bài 4 -[Đề minh họa Bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai điểm A(-2;3;l) và B (5; -6; -2) . Đường thẳng AB 


cắt mặt phang ( Oxz ) tại điểm M . Tính tỉ số 

c. 


X MA 


MA 1 MA _ 

A. —= Ạ BA- - = 2 


MB 
MA 1 


MB 2 


M5 


MB 3 


GIẢI 


_ MA „ 

D . 777 = 3 

MB 


Mặt phẳng (ỡxz) có phương trình y = 0 


MA 


Để tính tỉ số ta sử dụng công thức tỉ số khoảng cách (đã gặp ở chuyên đề hình học không gian ) 

MA d(A-ẨOxz)) ., . 

Ta có : --- = —7 ——-— 77 bất kể hai điểm A,B cùng phía hay khác phía so với (Oxz) 

MB d(B;(Oxz )) 

Ta có thể dùng máy tính Casio tính ngay tỉ số này 

ÍMÕDẼ1 [TỊ Íshĩft] ỊiĩỹpỊ fõ~1 [+11~3~| [+1 fõ~ì (▼) [SHÌFTÌ ỊiĩỹpỊ fõ~| í+1 (—1 í~s~| [+1 fõ~l (=1 

0 Hath À 

IŨ+3+ŨI 

I0+-6+ŨI J 

2 

Ta hiểu cả hai mẫu số của hai phép tính khoảng cách đều như nhau nên ta triệt tiêu luôn mà không cần cho 
vào phép tính của Casio 
=> Đáp số chính xác là A 

Bài 5 -rCâu 67 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tính khoảng cách từ điểm M (2;3;-l) đến đường thẳng d là giao tuyến của hai mặt phẳng 
(a):x + y-2z-l = 0 và (a'):x + 3y + 2z + 2 = 0 . 

215 


A. 


215 

24 


B. 


205 

'TíT 


c. 

GIẢI 


205 

VĨ5 


D. 


V24 


d là giao tuyến của hai mặt phẳng (< 2 ) và (<2') nên cùng thuộc 2 mặt phẳng này => vecto chỉ phương u 
của đường thẳng d vuông góc với cả 2 vecto pháp tuyến của 2 mặt phẳng trên. 

=^ = [n a ;n a ,] = (8;-4;2) 

ImõdẽI ỊĂI|T|(T|(T|(=](T|(=]S [ 2 ] {=} O GO [ 2 ] DU QD {=} [3] (=] d] [=1 [ÕnI ÍSHĨFTÌ 

Í5l [3l íxì ÍSHÌFTÌ Í5l ỊTỊ [=] 
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VCTH 



Gọi điểm N(x',y;0) thuộc đường thẳng d => N 


ệ ;-|;0 
2 2 , 


Khoảng cách từ điểm M đến đường thẳng d là : h = 


|[mAí;w]| 


= 3.8265... = , 


205 

14 


ÍMÕDẼI l(ĩ][ĩ][I]0[I]0[2]@0[l]S[2]0[ặ]§[Õ]00 m f=l ÍMÕDẼI 
f8| m ỊTỊ im f=| R ỊTỊ [=1 m [=1 [ÕNÌ ÍSHÌFĩ] Ịiiỹpl ÍSHĨFTÌ f5i rãi fxi ÍSHĨFTÌ m ỊTỊ m f?l ÍSÍÌTÌ 
ỊhỹpỊ ÍSHÌFTÌ m |~4~| m [=1 

AbsCVctA^VctBH* 


3.826598639 


=> Đáp số chính xác là B 


Bài ố -rcâu 9 Sách bài tập hình học nâng cao lớp 12] 

Cho A(l;l;3) , z?(-l;3;2) , c(-l;2;3) . Khoảng cách từ gốc tọa độ o đếnmặtphẳng ( ABC ) là: 

A.V3 B.3 C.Ệ- D. ị 
2 2 


Vecto pháp tuyến của ( ABC ) là n = ị-AB; AC~ị = (l;2;2) 

ÍMÕDẼ1[81 000 [2] (g U3 (=) B m Í=1 Bõõa rãi fãi m 1=1 fãi 1=1 m f=ì fõi Í=1 

ÍÕnI fSHÌFĩỊ ["si |~3~| fx1 ÍSHĨrrl |~5l ỊTỊ [=1 

VCTH 

E 5] 


1 

=> (ABC ): 1(jc— l) + 2(y—l) + 2(z —3) = 0 x + 2y + 3z-9 = 0 

, , _ _ , . , . „ , |0 + 0 + 0-9| 

Khoảng cách từ o đến mặt phẳng (ABC) là h = , = = = 3 

7l 2 +2 2 + 2 2 

=> Đáp số chính xác là B 

Bài 7 -íCâu 69b Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tính khoảng cách giữa cặp đường thẳng d : ——- = — — = ——— và d': - + ~ - ——- - 


A., 


127 


B. 


VĨ27 


c. 


386 


2 1 
7386 


-4 


-2 


D. 


3 

GIẢI 


Đường thẳng d đi qua điểm M(l;-3;4) và có vecto chỉ phương (2;l;-2) 

Đường thẳng d' đi qua điểm M'(-2;l;-l) và cóvectochỉ phương (-4;-2;4) 

Dễ thấy 2 đường thẳng trên song song với nhau => Khoảng cách cần tìm là khoảng cách tứ M ' đến d 

= 6.5489... = ^ 

3 



ÍMÕDẼ1 CEEmQCESSSS d] (=] §051 (U ỊT|ỊT|[I][=][n[=]H[I](=] 

ÍÕnI ísíìtì ỊìiỹpỊ ÍSÍÌTÌ in Í3i fxi ÍSHĨFTÌ (n (TỊ m B ÍSÍÌTÌ Ịiiỹpl ÍSHÌFĩl íãỊ m m [=1 
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VCTH 

Abs(VctAxVctB)** 

6.548960901 

=> Đáp số chính xác là D 

Bài 7 -rCâu 69b Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tính khoảng cách giữa cặp đường thẳng d : 


x-1 y + 3 z- 4 , j,x + 2 y-l z + l 

- — - —— - ——- và d : — — - - — - 2L — 


A., 


127 


B. 


Vĩ 27 


c. 


386 


2 1 
V386 


-2 


-4 -2 


D. 


3 

GIẢI 


Đường thẳng d đi qua điểm M (l;—3;4) và có vecto chỉ phương (2;l;-2) 

Đường thẳng d ' đi qua điểm M 2;1;—l) và có vecto chỉ phương (-4;-2;4) 

Dễ thấy 2 đường thẳng trên song song với nhau => Khoảng cách cần tìm là khoảng cách tứ M ' đến d 

V386 


1 1 

j?l 

s* ị 

1 1 


u 



= 6.5489... = - 


ÍMÕDẼI cm 0 00®@S@0J]@@®@0@Ẽ]0ẼI BtHil 
m du @ du (£1 [3] (KI m (Esms H @ H d] d] QD (=] 

AbsCVctAxVctB)-t> 

6.548960901 

Đáp số chính xác là D 


Bài 8-ÍCâu 69c Sách bài tập hình học nâng cao lóp 121 

x = 2-t 

, \ y — 2 z — 3 

Tính khoảng cách giữa cặp đường thăng d : —j— = = -ỹ- và d':< 

y = -l + t 

z = t 

A 2 ^ B. 47ĩ C.^ D.^ 

7 3 13 11 

7 



Đường thẳng d đi qua điểm M (l;2;3) và có vecto chỉ phương n(l;2;3) 
Đường thẳng d ' đi qua điểm M '(2;-l;0) và có vecto chỉ phương u ’(-l;l;l) 


Dễ thấy 2 đường thẳng trên chéo nhau => Khoảng cách cần tìm là = 


MM' 

u;u'~ị 1 


ĩ s 

1__1 



= 0.3922...= 


V26 

13 


@®000ẼIEI®iE)@@ ỊmõõẽIỊỊlI ® ỊĨỊ S3 (=) d] (=1 [3] ỊKI 
(8) (3) (I) 0 (I) E) E E) (D (=] (ÕN] (shịf[) @ (shD d] [3] (ặlĩ) d] (3 CD HẼI d] (3 
íxl ÍSHĨFTÌ l~5~| [~5~| m m Í?1 ÍSHĨFTÌ Ịiiỹpl ÍSHÌFĩl nn [ 4 ] fx1 ÍSHÌFĩl (TỊ (~5~l m [=1 

Abs(VctA- H (VctB*i> 

0.3922322703 

=> Đáp số chính xác là c 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 26. TÌM HÌNH CHIÊU VUÔNG GÓC TRONG KHÔNG GIAN. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Hình chiếu vuông góc của một điểm đến một mặt phẳng 

■ Cho điểm M (x 0 ; y 0 ;z 0 ) và mặt phẳng (p): Ax + By + Cz + D = ỒXtì\ hình chiếu vuông góc H 

của M trên mặt phẳng(p) là giao điểm của đường thẳng A và mặt phẳng (p) 

■ À là đường thẳng qua M và vuông góc với (p) (A nhận n p làm U A ) 

2. Hình chiếu vuông góc của một điểm đến một đường thẳng 

■ Cho điểm M (x 0 ; y ữ ',z ữ ) và đường thẳng d : ——— = - = ——— thì hình chiếu vuông góc 

a b c 

của M lên đường thẳng d là điểm H thuộc d sao cho MH Lu d o MH.u d = 0 

3. Hình chiếu vuông góc của một đường thẳng đến một mặt phẳng 

■ Cho đường thẳng d và mặt phẳng (p) . Hình chiếu vuông góc của đường thẳng d đến mặt phẳng 

(p) là giao điểm của mặt phẳng (a) và mặt phẳng (p) 

■ («) là mặt phẳng đi chứa d và vuông góc với (p) 

■ (a) nhận u d và n p là cặp vecto chỉ phương 

■ («) chứa mọi điểm nằm trong đường thẳng d 

4. Lệnh Caso 

■ Lệnh đăng nhập môi trường vecto MODE 8 

■ Nhập thông số vecto MODE 8 11 

■ Tính tích vô hướng của 2 vecto : vectoA SHIFT 5 7 vectoB 

■ Tính tích có hướng của hai vecto : vectoA X vectoB 

■ Lệnh giá trị tuyệt đối SHIFT HYP 

■ Lệnh tính độ lớn một vecto SHIFT HYP 

■ Lệnh dò nghiệm của bất phương trình MODE 7 

■ Lệnh dò nghiệm của phương trình SHIFT SOLVE 


|II) Vĩ DỤ MINH HỌA 


VDl-IThỉ thử Sở GD-ĐT tỉnh Hà Tĩnh lần 1 năm 2017] 

Cho mặt phang (a) : 3x- 2y + z + 6 = 0 và điểm A(2;-1; o) . Hình chiếu vuông góc của A lên mặt 
phẳng (a) có tọa độ 

A.(2;-2;3) B.(l;l;-2) C.(l;0;3)D. (-l;l;-l) 

GIẢI 


Gọi H là hình chiếu vuông góc của A lên (a) => Đướng thẳng AH song song với vecto pháp 

x = 2 + 3t 
y = -ì-2t 
z = t 


tuyến n a (3;-2; l) của (< 2 )=>(A/f): 
=> Tọa độ điểm A(2 + 3t;-ỉ-2t;ỉ+t) 


(Phần này ta dễ dàng nhẩm được mà không cần nháp) 

> Để tìm t ta chỉ cần thiết lập điều kiện A thuọc (<r) là xong 


Trang 235 


Tài liệu lưu hành nội bộ 











XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

ỊSs (TỊ {+} (3 ]«m IT1 R IT1IT R [TỊ RI [TỊ IÃÍPHÃ1 ITỊ rn 1+1IÃĨPHÃÌ ITỊ 
{+} [6 ] (sít] (ỘÃĩệ) ŨH (=] 


3(2+3X)-2(-l-2X> 

x=„ -1 

L-R= 0 

=> í = —1 => H (—1;1; —1) 


=> Đáp số chính xác là D 



> Tương tự ví dụ 1 ta nhẩm được tọa độ hình chiếu vuông góc H của M lên (p) là 


M ^3 + 1 \3 +1 i 3 + í) 


> Tính í bằng Casio. 


í~3l f+1 ÍÃĨPHÃI m f+1 f3~| f+1 ÍÃĨPHÃÌ m f+1 í~3l f+1 íãephăì m f^1 m ÍSHĨrn ÍCÃLCÍ m f^1 

Ì^SíxT^x^ 

x=" -2.666666667 
L-R= 0 


g 

Ta thu được t = -- 
3 


H 


1.11 

3 ’ 3 ’ 3 


V J J y 

Ví A ' đối xứng với M qua H nên H là trung điểm của MM ' . Theo quy tắc trung điểm ta suy ra 
/ 7 7 7^ 

được M ' 




3 3 3y 

Đáp số chính xác là c 


VD3 -[Thỉ thử THPT Quảng Xương - Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

9 3 y+ 1 £— \ 9 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thăng d : — - = J —j— = í—— và điêm 

M (l;2;-3) . Tọa độ hình chiếu vuông góc của điểm M lên đường thẳng d là : 
A.H(l;2;-l)B.tf(l;-2;-l) C.H (-l;-2;-l)D.if (l;2;l) 

GIẢI 

> Gọi H là hình chiếu vuông góc của M lên đường thẳng d . 

X — t 


> 


Đường thẳng d có phương trình tham số < 


y — —1 + 1 Tọa độ H (3 + 2 ị\ —1 + 1 Ị1 + 2í^ 


z = 1 + 2í 


MHLd =: >MH.u d =0 với w d (2;l;2) 

Sử dụng máy tính Casio bấm : 

@Q@|@gQ000| 000fflH dl 0 (H di (+) 
IT1 (T (T í+1 [TI ÍÃÍPHÃI 171 RỊ RỊ 171171 ÍSHÌFT1 ícÃEci IT1 (=1 
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H Mith 

2(3+2X-l)+(-l+X> 

x=“ -1 

L-R= 0 

Khi đó í = -l=>H(l;-2;-l) 

=> Đáp số chính xác là B 

VD4-[Thi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thăng d : —j- = ~~ = —và điêm A(2;-l;l) 

. Gọi I là hình chiếu vuông góc của A lên d. Viết phương trình mặt cầu (c) có tâm I và đi qua 
A 

Ả.x 2 + (y — 3) 2 +(z —l) 2 = 20 
B.x 2 +(y-3) 2 +(z-l) 2 =5 
c.(x-l) + (y — 2) + (z + l) =20 
D.(x-l) 2 + (y-2) 2 +(z + l) 2 =14 

GIẢI 

> Điểm I có tọa độ /(l — f,2 + t\— 1 + t) 

> Thiết lập điều kiện vuông góc IA.u d = 0 

00000 lÃịPHÃl [TỊ 0 Ìị DỊ ỊB (TỊ (TỊ (S ỊÃĨPHÃim E) 0 co QD E) 
l~ 2 l m í—1 (TỊ í+1 m ỊãĩphãỊ m R (TỊ m ísirrl ÍCÃĨCÌ ỊTỊ [=1 

0 Mstth 

-lCl-X-2)+C2+X-> 

x=' 0 

L-R= 0 

=> t = 0 => / (l; 2; — l) 


> Với 7(1;2;-1) và A(2;-l;l) ta có : R 2 = ỈA 2 = 



Ans 2 


14 

=> Đáp số chính xác là D 

VD5 -[Thỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 

, . ị . .V-1 y + 1 x-2 TTV , 

Cho đường thăng d : — — = I = — Ị — . Hìnl 



o 

II 

X 

X — 1 + 2 1 

X — — 1 + 2í 

A.< 

y = -l-t B.< 

y = -\ + t c.< 

y = \ + t D.< 


z = 0 

z = 0 

N 

II 

o 


1 năm 2017] 

chiếu vuông 

X = — 1 + 2 1 

y = -ỉ + t 
z = 0 


> 


> 


I của mặt phẳng (a) 


chứa d vuông góc với (ỡxy) và mặt phẳng (Oxy) 

Mặt phẳng («) chứa d và vuông góc với (ơxy) nên nhận vecto chỉ phương w(2;l;l) của đường 
thẳng d và vecto pháp tuyến n 0 (0;0;l) là cặp vecto chỉ phương 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử P_ỤN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

—^ n a = \_ U d’ n Oxy J — (l’ — •2;0) 

Cã3 [=] G3 í=] GJ [=1 ÍMÕDẼl Í~8Ì [~ 2 l m fõ~l f=ì fõ~l f =1 m f =1 fõNl 
m © (3] (KI H (Ã) (Ã) (=) 

VCT0 

Hn S 

HI -a Dl 

1 

Hơn nữa (<x) đi qua điểm có tọa độ (l;—1;2) nên có phương trình : 

(a) :l(x-l)-2(y + l) + 0(z-2) = 0<íí> (a) :x—2y—3 = 0 

\{cì ): x-2y -3 = 0 

> Phương trình của d ' có dạng \ . Chuyển sang dạng tham số ta có : 

[(Oxy): z = 0 

= [ n Oxy’ n a] = (- 2 '- ì ’°) 

ImõdẽI ®[TI(jII(jII(=] 0[I](=] [0] (=]H CE [2] m [E (U [0] (U EI (U 

ÍÕnỊ M [~5~| |~3~| [xi fSHĨFĩ| [~5~| (~4~1 [=1 

VCTH 

lìr, Í^H^ -I Dl 


-2 

Có 3 đáp án thỏa mãn vecto chỉ phương có tọa độ (-2;-l;0) là B , c, D 

Tuy nhiên chỉ có đáp án B chứa điểm M (ỉ;— 1;0) và điểm này cũng thuộc d ' 
=> Đáp số chính xác là B 


VDổ -ỊCâu 61 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Viết phương trình hình chiếu vuông góc của đường thẳng d : 


(a): X+2y - 2z - 2 = 0 
3 


A. 


x-5 y + 


2 = £ 
2 1 


B. 


x + 


5 y- 


-4 


_2 = z 


4 2 1 4 2 1 


GIẢI 


7 

X = — + 3 1 
2 

y = -2 1 trên 
z = -2 1 


> Lập phương trình mặt phẳng (/?) chứa d và vuông góc với (<x) 

«3 =[“</;««]=(8; 4; 8) 

ÍMÕDẼ1 [ISBÍDiQdliQ (TỊ {=} §051ỊĂI [2] ỊT| ỊT| (=] d] (=] Q 

m (=1 [ÕNÌ |SHÌFTÌ í~5| [~3~1 Ixì ÍSÍÌTÌ [TI ỊTỊ 1=1 

VCT0 



s 
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(7 \ ( 7 ^ 

(/?) đi qua điểm ^-;0;0 nên có phương trình 8 X--- + 8y + 8z = 0 <=> 2x + 2y + 2z-7 = 0 
\2 ) V 2 


f2x + 2y + 2z — 7— 0 
> Ta có d ': ị ' ' 

[x + 2y-2z-2 = 0 

Tính n d , = = (-8;6;2) =>n(-4;3;2) 


cũng là vecto chỉ phương của d' 


Đường thẳng d' lại đi qua điểm 5;--7-;0 nên có phương trình : 

l 2 ) 

=> Đáp án chính xác là A 


c y + - 

, x-5 y 2 z 

rinh : -—— = ——=■ = — 

-4 2 1 


BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -rThỉ thử THPT Phạm Văn Đồng lần 1 năm 2017] 

Hình chiếu vuông góc của A(-2;4;3)lên mặtphẳng (p):2x-3y + 6z + 19 = 0 có tọa độ là: 

20 37 3Ì í 2 37 313 

A. (1;-1;2) B. jc. [ _ 5 ’ 5 ’ 5 ] D - Kết quả khác 

Bài 2 -rThi Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxy cho mặt phang (p): x + y-z-4 = 0 và điểm M(l;-2;-2) 
•Tìm tọa độ điểm N đối xứng với điểm M qua mặt phẳng (p) 

A.V(3;4;8)B.V(3;0;-4) c.v(3;0;8) D.V(3;4;-4) 

Bài 3 -rThỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 1 năm 2017] 

Cho A(5;l;3),P(-5;l;-l),C(l;-3;0),Z)(3;-6;2) . Tọa độ của điểm A' đối xứng với A qua mặt 
phẳng (PCD) là: 

A.(-l;7;5) B.(l;7;5) C.(l;-7;-5)D.(l;-7;5) 

Bài 4 -[Thỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho đường thăng d : —= Ỷ = — và mặt phăng 

( p): - x+ y+ 2 z+ 3 = 0 .Viết phương trình hình chiếu vuông góc của d trên mặt phang (p) . 

. x-2 y-ỉ Z + 1 „ x + 2 y + l Z-1 

11-3 3 11 

x-2 _ y- 1 _ Z + 1 p x + 2 _ y + 1 _ Z~1 

u 3 - ~T~ - ~T~ ' 1 

Bài 5 -[Câu 75 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho ba điểm A(-l;3;2),P(4;0;-3), c(5;-l;4) . Tìm tọa độ hình chiếu H của A lên đường 
thẳng BC 

A ÍZL_JL!^Ì rÍZZ.JLỈ^| rf—1 r> 

\17 ’ 17 ; nJ \Ĩ7 ; Ĩ7 ; Ĩ7j \Ĩ7 ;- Ĩ7 ;- Ĩ7j ' t 17’ 17’ 17, 

Bài ổ -rcâu 76 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tìm tọa độ điểm đối xứng của M (—3; 1; —l) qua đường thẳng d là giao tuyến của hai mặt phẳng 

(a):4x—3y-13 = 0 và (/?): y-2z+5 = 0 

A. (-2;-5;-3) B. (2;-5;3) C.(5;-7;-3) D. (5;-7;3) 

Bài 7 -rCâu 22 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 
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, 1 , x — 1 y + 1 

Cho đương thăng d : — — = 

z - 2 r 9 

= ——- . Hình chiêu vuông góc của d trên mặt phăng tọa đọ 

(Oxy ) là : 





X = 0 

x = ỉ + 2t 

X 

II 

1 

+ 

*** 

* 

II 

1 

h—^ 

+ 

A.< 

II 

1 

1 

ợs 

y = —ỉ + t c. 

y = ỉ + t Đ. < 

y = -l + t 


z = 0 

z = 0 

z = 0 

z=0 



LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l-[Thi thử TI 

Hình chiếu vuông 

A. (1;-1;2) B. 

IPT Phạm Vi 

góc của 

r 20 37 3 ^ 
l 7 7 1) 

ãn ỉ 

\\ 4;; 

c. 

)ồng lần 1 n 

3) lên mặt phí 

f 2,37,30 
v ~5 ; T ; T y 

ăm 2017] 

ing (p):2x-3y + 6z + 19 = 0 có tọa độ là : 

D. Kết quả khác 


Đường thẳng A chứa A và vuông góc với (p) có phương trình : 


X — —2 + 2 1 
y = 4-3f 
z = 3 + 6í 

Điểm H là hình chiếu vuông góc của A lên (p) nên có tọa độ 7/(-2+2í;4-3í;3 + 6í) 

■ ® E 01® IEỊI® (H) (T) 00MS RỊTIÍÃLPilTirTỊÍ+líẽllTirãl 
(+) (6] 0 ỊT| 0 (+) (T) dD (»3 (cãlc] (T) {=} 

2C-2 + 2X)-3C4;3k> 
x= -0.428571428 
L-R= , 0 

Chuyển t về dạng phân thức 

lsjifl ÍRÕI irõl [=1 

Ans+A 


Hs.th Ả 


3 

7 


3 „ f 20 37 3' 

7 y 1 1 1, 

Vậy đáp số chính xác là B 

Bài 2 -[Thỉ Học sinh giỏi tỉnh Ninh Bình năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxy cho mặt phang (p): x + V - z-4 = 0 và điểm M (l;-2;-2) 
•Tìm tọa độ điểm N đối xứng với điểm M qua mặt phẳng ( p) 

A.N(3;4;8)B.7V(3;0;-4) c.w(3;0;8) D.V(3;4;-4) 

GIẢI 

X = 1 +1 

y = -2 + t => Tọa độ hình chiếu Hịỉ + f,—2 + t;— 2 — í) 
z = -2 -1 
Tim t bằng Casio ta được t — ỉ 

[TỊ (+1ÍALPHÃÌ Í71RÍI1Í+IÍÃLPHÃÌ rn R [71R [TI R ÍÃĨPHÃÌ rn ÍTÌ R [TỊ [SHÌFTÌ ÍCÃĨÕ1 rn 

(D 
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1+X-2+X-C-2-X)-4 

x=' i 

L-R= 0 

Với í = l=>//(2;-l;-3) => V(3;0;-4) 

=> Đáp án chính xác là B 

Bài 3 -ỊThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 1 năm 2017] 

Cho A(5;l;3),Z?(-5;l;-l),C(l;-3;0),D(3;-6;2) . Tọa độ của điểm A' đối xứng với A qua mặt 
phẳng (5CD) là: 

A.(-l;7;5) B.(l;7;5) C.(l;-7;-5)D.(l;-7;5) 

GIẢI 

Tính vecto chỉ phương của (5CD) : M = = (-5;-10;-10) 

ImõdẽI GE][I](jI|(jIIBB[I](=]B[I]B[I](=][õ]BB (T| (=]|ộl ® ỊT) (TỊ 

(IlBBtÃKDBBBmẼnnBBE] (=) M HhỊft) (5] [3] (X] (shỊfĩ) (5] ỊT| 

(D 

VCTH 

lũ -10] 


(BCD )qua fl(-5;l;-l)=>(flCĐ):-5(x+5)-10(y-l)-10(z + l) = 0 
X + 2y + 2z + 5 = 0 

Gọi H là hình chiếu của A lên => //(5 + í;l + 2í;3 + 2t) . Tính í 

B ỊTỊ [5] (+] íÃLMimmr2imrní+ií2iíÃLMimmf+ir2imí3ií+ií2iíÃLPHÃìm 

m (+1 nn ÍSHÌFTÌ ÍCÃĨCI m 1=1 

0 Mrth 

5+X+2Cl+2X)+2C3t 

-2 

L-R= 0 

=>í = -2=>H(3;-3;-l) =>A'(l;-7;-5) 

=> Đáp án chính xác là c 

Bài 4 -ÍThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho đường thăng d : —= Ỷ = 3 — và mặt phăng 

(p ): - x+ y+ 2 z+ 3 = 0 . Viết phương trình hình chiếu vuông góc của d trên mặt phẳng ( p) . 

. x-2 y -1 z + 1 „ x + 2 y + 1 Z-1 

11-3 3 11 

c £^2 _ y-1 _ Z + 1 D * + 2 _ y + 1 _ Z~1 

3 11 11-3 

GIẢI 

Lập mặt phẳng (a) chứa d và vuông góc với (p) => n a - ịu d ’,n p J = (l;-7;4) 

ÍMÕDẼI ® E (TI [2] {=} [2] (=] [3] (=] §Ộ5| [8] [2] m E1 m (U m (U [2] [=1 ÍÕnI ÍSHĨFTÌ 
[~5~| |~3~| Ị~x1 fSHĨFT| [~5~| (~4~| [=] 


tì lì 


VCTH 


-1 


Ml 
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(or):(x+l)-7j + 4(z + 2) = 0<^>x-7y + 4z + 9 = 0 

f . ' Ị X — 7 y 4 - 4z + 9 = 0 . J * 

Đường thăng <i có phương trình tổng quát < . Đê so sánh kết quả ta phải chuyển 

[-jc + y + 2z + 3 = 0 

phương trình đường thẳng d về dạng chính tắc 
Ta có : u d = ịn a ',n p J = (-18;-6;-6) => M(3;l;l) cũng là vecto chỉ phương của d 

ÍMÕDẼI [l]|T|(T|(T|(=]HCz](=] SẼ)®® [EaBEiEiEil 

fSHĨFTÌ í~5l f3l fx| ÍSÍÌTÌ íãỊ rn [=1 

VCTH 



-10 

9 r _ 2 "y Ị ^ _|_ Ị 

Hơn nữa điêm M (2;l;-l) cũng thuộc d => Phương trình chính tăc d : — = - 1 = —j— 

=> Đáp số chính xác là c 

Bài 5 -rCâu 75 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho ba điểm A(-l;3;2),5(4;0;-3), c(5;-l;4) . Tìm tọa độ hình chiếu H của A lên đường 
thẳng BC 


A. 


'77.__9_.12 
17’ 17 ’ 17 


B. 


'77._9_.12' 
17 ; 17 ’ 17 


c. 


77.__9_._12 
17’ 17’ 17 


D. 


77.__9_._12 
17 ’ 17’ 17 


GIẢI 


Đường thẳng BC nhânvecto sc(l;-l;7) là vecto chỉ phương và đi qua điểm Z?(4;0;-3) 
x = 4 + t 


=> BC: < 


y = -t 


z = —3 + lt 


Gọi H là hình chiếu vuông góc của A lên 2?C=>17(4 + í;-t;-3 + 7t) 

Mặt khác AH _L BC => AH.BC — 0 . 

@000 ® 8000 UI QD H CD RIÃLPHÃÌITIRíTimi+ìrTimR 

Í3i R [71 ÍÃĨPHÃI rn R m rn íshìft 1 ÍCÃLCÌ rn [=1 

x= 0.5294117647 
L-R= 0 

Chuyển t về dạng phân số 

ÍSHÌFTÌ ÍRÕJ 

0 Math Ả 

tìns+tì 


9 

17 

9 „(77. 9 12^1 

=>t = -f-=> H 

17 U7 17 17 J 

=> Đáp số chính xác là A 

Bài ổ -rcâu 76 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Tìm tọa độ điểm đối xứng của M (—3; 1; —l) qua đường thẳng d là giao tuyến của hai mặt phẳng 
(a): 4v-3y-13 = 0 và (/?):y-2z + 5 = 0 

A.(-2;-5;-3) B. (2;-5;3) C.(5;-7;-3) D. (5;-7;3) 

GIẢI 
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u , > , , / r4 jc — 3y —13 = 0 

d là giao tuyến của 2 mặt phăng (<2);(/?) nên có phương trình tổng quát: t 

' [y-2z+5 = 0 

Vecto chỉ phương của d \à u d = ịji p ',n p ~ị = (6;8;4) => nhận «(3;4;2) là vecto chỉ phương 

(Ã) (D E) ŨLI (=) íõií=iíMõDẼir8iíTirn[õi[=im[=iRíTi[=i[õNì 

ÍSHĨFTÌ í~5~| [~3~| Ị~xl ÍSHĨrrl Í5l ỊTỊ [=1 

VCT0 

Anỉ_ 

Ml 


X — 4 + 3 1 

Đường thẳng d có vecto đi qua điểm N (4; 1; 3) nên có phương trình tham số <! }’ = 1 + 4/ 

z = 3 + 2t 

Điểm H là hình chiếu vuông góc của M lên đường thẳng d nên có tọa độ M(4 + 3í;l + 4í;3 + 2í) 

Mặt khác MH Ld^>MHu = 0 

S 0 ®E 0 ffl@g 00 Eiroffl ITIÍÃĨPHÃÌ m R m 

0 [ 2 ] m [ 3 ] [ 2 ] H 000 E 0 (sỊỊẼ) s cn (=) 

3U+3X—3)+4 Ci+> 

£=■ -1 

L-R= ô 

=> t = — 1 => // (l; —3; 1) 

M ' đối xứng M qua d vậy H là trung điểm MM ' => M '(5;-7; 3) 

=> Đáp số chính xác là D 

Bài 7 -rCâu 22 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

7 X — 1 y -t-1 £ — 2 ' 7 

Cho đường thăng d : ——- = —— = ——- . Hình chiêu vuông góc của d trên mặt phăng tọa đọ 
(ỡxy) là : 



o 

II 

X 

X — 1 + 2 1 


x = -l + 2í 

X = -1 + 2 1 

A.< 

y = -\-t lĩ. 

II 

1 

+ 

c.< 

y = l + í D. < 

y = -l + t 


o 

II 

r 

Nl 

II 

o 


r 

C4 

II 

o 

r - 

Nl 

, II 
o 


z = yj z = u z = u z = yj 

GIẢI 

Dưng mặt phẳng (a) chứa đường thẳng d và vuông góc với (Oxy) => = ịu d ',n 0xy J = (l;-2;0) 

ÍMÕDÌI (Ã) co ŨD d] (D co (=] co {=} 1001 [8] [2] ŨII ỊT| {=} GD ŨD [=1 [ÕnỊ fSHĨFĩ| [~5~| 

ỊTỊ [xi fSHĨFĩ| (~5"1 |~4] f=l 

VCTH 

fin; 


1 

Mặt phẳng («■) chứa điểm 1;2) nên có phương trình là : 

(a):(x-l)-2(y + l) + 0(z-2) = 0^x-2y-3 = 0 
Đường thẳng d ' là hình chiếu vuông góc của đường thẳng d lên mặt phẳng (Oxy) => d ' là giao tuyến 

của (a) và (ỡxy) => d ': 


jx-2y-3=0 

ịz = 0 
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Tính u d =ịn a ;n Oxy ~ị = [-2;-l;0) => nhận n(2;l;0) là vecto chỉ phương 

B®00 ni [=1 R (Tì [=1 fÕ1 [=1ÍMÕDẼ1 [~8Ì f2Ì m fÕ1 í=ì [Õ1 [=1 m [=1 [ÕnI ÍSĨÌTÌ 

[~5~1 |~3~| [xi fSHĨFĩ| f5l Í4l [=1 

VCTH 



Lại có d' qua điểm có tọa độ (l;-l;0) => d ': 


X — 1 + 2 1 

y = -l + t 
z = 0 


=> Đáp số chính xác là B 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 27. TÍNH NHANH THÊ TÍCH CHÓP, DIỆN TÍCH TAM GIÁC. 


I) KIẾN THỨC NÈN TẢNG 


1. ứng dụng tích có hướng tính diện tích tam giác 

■ Cho tam giác ABC có diện tích tam giác ABC tính theo công thức s = ^||^A.6; AcJ| 

,., _ _ 2 * \\ÃB',Ãc] 

■ ứng dụng tính chiều cao AH của tam giác ABC : AH = _ f c = -—ị —- - 

BC \BC 


2. ứng dụng tích có hướng tính thể tích hình chóp 

■ Thể tích hình chóp ABCDđượ c tính theo công thức V ABCD - 

■ ứng dụng tính chiều cao AH của hình chóp ABCD : AH = 


AB 


[AC;AD]| 


3.V. 


ABCD 


AB 


~AC;A£>]| 


J BCD 


[5C;5d] 


3. Lệnh Caso 

■ Lệnh đăng nhập môi trường vecto MODE 8 

■ Nhập thông số vecto MODE 8 11 

■ Tính tích vô hướng của 2 vecto : vectoA SHIFT 5 7 vectoB 

■ Tính tích có hướng của hai vecto : vectoA X vectoB 

■ Lệnh giá trị tuyệt đối SHIFT HYP 

■ Lệnh tính độ lớn một vecto SHIFT HYP 

■ Lệnh dò nghiệm của bất phương trình MODE 7 

■ Lệnh dò nghiệm của phương trình SHIFT SOLVE 


|II) VI DỤ MINH HỌA 


VDl-lCâu 41 đề minh họa vào ĐHQG HNnăm 2016] 

Cho 4 điểm A(l;0;l) , B (2; 2; 2) , c(5;2;l) , (4; 3; -2) . Tính thể tích tứ diện ABCD 
A.6 B.12 C.4D. 2 

GIẢI 

> Nhập thông số ba vecto AB,AC,AD vào máy tính Casio 

IMÕDẼI [SỊT)(T)(2](E)CI](=)C2]E)[Õ)(=)C1]E) m [= 1 B nn [ 2 ] (T| [£| 

Rmí=][giRiõiiHimR[T]íHìiMõDẼir8][3imi4iRm[Hì[3iRrõi 

(U B [2] EỊ m ÍU 

VCTH VCTH 



> 


-3 


Áp dụng công thức tính thể tích 


Vabcd 


ỉ Aổ[aC;Ad]| = 4 


(M) B @ B (Ã) [3] B d] [7] ỊTỊ (shịệĩ) (5] ỊT| (x) (shịĩĩ) ( 5 ] (TỊ [T| ỊT| 0 (6] 

(H 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

Abs(Vcttì” a (VctBxi> 

4 

=> Đáp số chính xác là c 


VD2-ÍThi thử chuyên Khoa học tư nhiên lần 

1 năm 2017] 

Cho A(2;l;-l), 5(3;0;l), c(2;-l;3) .Điểm D nằm trên trục Oy và thể tích tứ diện ABCD bằng 

5. Tọa độ của D là : 


A.(0;-7;0) B. 

(0;-7;0) 

; / c.(0;8;0) D. 

L(0;8;0) 

"(0;7;0) 

_(0;-8;0) 


> Ta có : V = ^ I AD [ AB; Ac] I = 5 <=> AD [ AB\ Ac] = ±30 

> Tính |^A5;AcJ bằng Casio ta được ị-AB; AC~ị = (0;-4;-2) 

ÍMÕDẼI [EEEESQBi [2] (=] H ® [2][T][Õ](=]B[2](=][4] 
1=1 [ÕNÌ |SHÌFTÌ [TỊ [31 íxl |SHÌFTÌ [~5~ì |T| 1=1 

VCTH 

-ụ -al 
0 

> Điểm D nằm trên Oy nên có tọa độ Z)(0; y;0) => AD[—2\ y-l;l) 

Nếu Ãd[ÃB;Ãc] = 30 

BũiiữD txKTỊ RỊTimRRíTiíÃLPHÃirTỊRrnrTiRỊTirxiỊTiR 

ỊTIÍÕ1 fSHĨFT| ícÃĩci m Í=1 

Qx(-2) -4 c íì-1 T-2 > 

x= -7 

L-R= 0 

Ta thu được y = —'7 => D(0;— 7;0) 

Nếu Ãd[ĂB;Ãc] = -30 

® ® ® (ỘĨD (+) B s ŨD (=] 

P--T-25 -4 OÍ-i;-2 £ 

x= 8 

L-R= 0 

Ta thu được T = 8 => Z)(0;8;0) 

=> Đáp số chính xác là B 

VD3-[Thi thử THPT Lương Thế Vinh - Hà Nội lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho A(l;2;0), z?(3;-l;l), c(l;l;l). Tính diện tích s của 
tam giác ABC 

Ả.s = V3B.S = \Ỉ2 C.s = ]-D.^ệs = l 

2 3 

GIẢI 

> Nhập 2 vecto AB , AC vào máy tính Casio 

ÍMÕDẼ1 rãi m m f2~i f=Ị f^Ị f3i f=Ị m f=Ị ÍMÕDẼ1 rãi f2~i m fõ~Ị f=ì ÍR m f=Ị m 

m 
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TÓM TẮTM_THUẬTSỬ_DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

VCTH VCT0 

1 1 . 

> Diện tích tam giác ABC được tính theo công thức: S ABC = ■i||^AB;AcJ| = 1.732... = V3 

íõnI ísíìtì ỊìiỹpỊ ÍSÍÌTÌ Í5l Í3l [Xi ÍSHĨFTÌ in ỊTỊ m f?1 (TỊ [=1 

VCTH 

Abs(VctA*VctBK2 


1.732050800 


=> Đáp số chính xác là A 

VD4-[Thi thử THPT Vĩnh Chân - Phú Thọ lần 1 năm 2017] 

Cho hai điểm A(l;2;0), z?(4;l;l). Độ dài đường cao OH của tam giác OAB là : 



GIẢI 


> 


Tính diện tích tam giác ABC theo công thức S 0AB =-t||^ỠA;ơ5j| 

ÍMÕDẼI ỊỊD 00 (T| (=) @Ẽ) ÍÕỊ [=1ÍMÕDẼỈ [8] í~ 2 l m í~4~ì r=ì m f=1 m f=1 ÍÕNÌ 

fsHĨFĨÌ (íiỹpl fsHĨFĨÌ f5l [TỊ [xi fSHĨFĨÌ m [TỊ m FF1 (TỊ (=1 

VCT0 


Abs(VctA*VctBK2 


3.674234614 

Vì giá trị diện tích này lẻ nên ta lưu vào biến A cho dễ nhìn 

ÍSÍÌTÌ ÍRCĨÌ o 

InsT ™ 


> 

> 


3.674234614 


1 


Gọi h là chiều cao hạ từ o đến đáy AB ta có công thức S 0AB =^-hAB <=> h = 


2S 

AB 


Tính độ dài cạnh AB = 


AB 


ÍMÕDẼI l~8l m ỊTỊ í~3l [=1 R m [=1 m [=1 (ÕNl ÍSHĨFTÌ Ịiiỹpl ÍSHÌFĩl in Í3l m [=1 


VCTH 


Abs(VctA) 


3.31662479 

Giá trị này lẻ ta lại lưu vào biến B 

|SHIFT| 


Ans+B 


VCTH 


3.31662479 

2A 

=> h = ^- = 2.2156...= 

B 

(TỊ (ẶỊD o o H) 0 (D 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

VCTH 


2.215646030 

=> Đáp số chính xác là D 

VD5-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho tứ diện ABCD có 

A(2;3;l),i?(4;l;-2),c(6;3;7), D(-5;-4;8) . Độ dài đường cao kẻ từ D của tứ diện là : 

A.llB.ặ C.#D .!# 

7 5 3 

GIẢI 


> 


Ta tính được thể tích cả tứ diện ABCD theo công thức V = 


ị Aổ[aC;A£>] 


154 

3 


ImõdẽI ®(T|(T|[I](=]H[I](=]H [3] (=] HÔI GD [2] (T| [4] {=} GD (=] [6] 
{=} o GO (3](T|0CZ](=]BCZ](=)[Z] [=1 ÍÕNÌ fSHĨFĨÌ Ịiiỹpl ÍSHĨFTÌ nn (TỊ ÍSHĨFĩ| nn 
[71 m ÍSHÌFT1 ITI |T| íxi |SHÌFT1 ITI m m m ID [611=1 

Abs(VctA™ a (:VctBxi> 


> 

> 


51.33333333 . 

1 3V 154 

Gọi h là khoảng cách từ D => V = -7 h.S ABC =>h = r 

3 ^ ABC ^ ABC 

Tính S ABC theo công thức S ABC = ■^Ai?; AcJ| = 14 

ÍSHÌFTÌ [Fiỹp| ÍSÍÌTÌ f~5~ì [31 1x1 ÍSÍÌTÌ in [TỊ m (Tì l~2l 1=1 

VCTH 

AbsCVctAxVctB)-2 


14 

154 

Khi đó h = “7“ = 11 
14 

=> Đáp số chính xác là A 

VD6-[Thi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho A(l;5;0), z?( 3;3; 6) và d : ~~ = j- = 2 • Điểm M 

thuộc d để tam giác MAB có diện tích nhỏ nhất có tọa độ là : 

A.M(-1;1;0) B~M(3;-1;4) C.M(-3;2;-2)D.M(l;0;2) 

GIẢI 


> 

> 


> 


Diện tích tam giác ABM được tính theo công thức s = ^-||^AZ?; AM J| <=> 2 s = ||^A5; AM J| 


Với M(-1;1;0) ta có 25 = 29.3938... 

ÍMÕDẼ1 Ỉ8imm[T1íH1R[Tì[H1f6líH1ỊrôẼl[8l[T1íTìRfTìíH1R[n[H1 
fõi 1=1 ÍÕNÌ ÍSHÌFT1 fFiỹpỊ ÍSHÌFĨÌ m in 1x1 ÍSHÌFT1 m un m 1=1 

HbsCVct^VctB) 

29.39387691 

Với M(3;-l;4) ta có 25 = 29.3938... 
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TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

ÍMÕDẼI [81 [TI m m [=1 R l~6~| (=] [TỊ (=1 [ÕNÌ |shìftì [hỹpl |SHÌFTÌ [p f~3~ì íxì ÍSÍÌTÌ (TỊ [TỊ 

m(=] 

Abs(VctAxVctB) 

29.39387691 

> Với M(-3;2;-2) ta có 25 = 32.8633... 

ÍMÕDẼI Ịô](l](TlQCĨ](=)(E)(3](=)B[l] (=) (M) B @ @ (Ã) Í3l 1x1 ÍSÍÌTÌ 
[5] (H co d) ^ 

Abs(VctA™VctB) 

32.86335345 

> Với M(l;0;2) ta có 25 = 28.1424... 

ImÕDẼỊ un in m ÍÕ1 [=1 R in [=1 ITI [=1 [ÕNÌ ÍSHÌFĨ1 Ịiiỹpl ÍSHÌFĨ1 in Í3l fx| ÍSÍÌTÌ Ịiiỹpl [TỊ 
ÍDẼLÌ IdẽlI ÍSHÌFĨÌ Í5~1 [4~1 m 1=1 

Abs(VctA™VctB) 

20.14249456 

So sánh 4 đáp số => Đáp án chính xác là c 

BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -rcâu 1 trang 141 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho A(2;-l;6) , ỉ(-3;-l;-4) , c(5;-l;0) , D(l;2;l) . Thể tích tứ diện ABCD bằng: 

A. 30 B. 40 c. 50D.60 

Bài 2 -rThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 1 năm 2017] 

Cho bốn điểm A(a;-1;6) , Z?(-3;-l;-4) , c(5;-l;0) , D(l;2;l) và thể tích của tứ diện ABCD 

bằng 30. Giá trị của a là : 

A.1B.2 c. 2 hoặc 32 D.32 

Bài 3 -ỊThỉ thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

Viết phương trình mặt phang (p) đi qua Ả/ (l;2;4) và cắt các tia Ox,Oy,Oz lần lượt tại A,B,C 
sao cho V OABC = 36 


A x , y , z _1 Đ X , y , z „ X y z ir . n , , ,, , 

A.-- + j 7 + ^- = 1 B. —+ 4 + —= 1 C. —+ = + --- = 1D. Đáp án khác 

3 6 12 4 2 4 6 3 12 

Bài 4 -ỊThỉ thử THPT Nho Quan - Ninh Bình lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho A(0;1;0) , 5(2;2;2) , c(-2;3;l) và đường thẳng 


X — 1 v + 2 7 — 3 _ 7 9 _, 

d : —— = - = ——— . Tìm diêm M thuộc d sao cho thê tích tứ diện MABC băng 3 


A. 

c. 


2 

f 3 


-1 

3 1} 

4 ’ 2 

ỉ 

v 2’ 4 ; 2 J 


V 2 ‘t 

f 3 3 1^ 


' 15 9 lU 

B. 

f 3 3 b 


' 15 9 ir 


l 5 ; 4’ 2) 




15 9 u} 
2 4 2) 


D. 


3 1 


15.9.11 
2 ’4’ 2 


_ 9 . 5 _ 

v5 4 2, 

Bài 5 -rCâu 4 trang 141 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho A(0;0;2) , 5(3;0;5) , c(l;l;0), D(4;l;2) . Độ dài đường cao của tứ diện ABCD hạ từ đỉnh 
D xuống mặt phẳng (A5C) là : 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử P_ỤN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 


A.VĨĨB.^Lc.l D. 11 
Vi I 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_li_s_s_ 


Bài l -rcâu 1 trang 141 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho A(2;-l;6) , B(- 3;-l;-4) , c(5;-l;0) , D(l;2;l) . Thể tích tứ diện ABCD bằng : 
A. 30 B. 40 c. 50D.60 

GIẢI 


Thể tích tứ diện ABCD được tính theo công thức V = 


ị A#[aC;AZ)] 1 = 30 


ÍMÕDẼ1CH m CH E) [5] (=)©(=)E) CH [0] (=) ImõdẽI ch CH CH tu (=) GDp B d] 
{=} §ÕDẼ) {8} [3]CHSCH(=)tl](=)S[l] (=) M (§HẼ) @ B d] [3] (shỊệĩ) d] [7] CO 

ÍSÌPĨÌ |~5~| |~4~1 [x] ÍSHÍFTÌ í~5~| |~5~| m m BI l~6~l f=1 

Abs(VctA™ H (VctB*i> 


30 

Vậy đáp số chính xác là A 

Bài 2 -ỊThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 1 năm 2017] 

Cho bốn điểm A(a;-1;6) , 5(-3;-l;-4) , c(5;-l;0) , D(l;2;l) và thể tích của tứ diện ABCD 

bằng 30. Giá trị của a là : 

A.1B.2 c. 2 hoặc 32 D.32 

GIẢI 


Vì điểm A chứa tham số nên ta ưu tiên vecto BA tính sau cùng. Công thức tính thể tích ABCD ta sắp 
xếp như sau : V = ^ 5A^5C;5Z)J 


■ Tính [5C;5Z)] = (-12;-24;24) 


ÍMÕDẼI CE CH CH d] (=] GD {=} CH §11CH d] CH CH (=] d] (=] CEI f=1 íõnI ÍSÍÌTÌ Í5l 

ITỊ [xi |shìftì ÍTỊ |T| 1=] 

VCTH 


lin 



-au 


EM] 


-12 

■ Ta có V =ịịBĂịBC;BD 1 ị = 30<^BĂịBC-,BD~ị = ±ỈS0 
Với BẴịẼĨC-,BD~ị = ỉ80oBĂịBC;BD~ị-ỉ80 = 0^a = 2 

Ịjp15]BlB~g] CH 10 BlklCDBCncnCSGDBCncnCDCEIBIl] 
ITIR ÍTI [~8| fõ1 ÍSÍÌTÌ IcÃCcì rn [=1 

x=~ 2 

L-R=_ Ồ_ 

Với ổa|^ổC;ổdJ = -180 <=> BaỊ^BC;BD~ ị + lS0 = 0 =>a = 32 

(^)^)(^)^)ÍDẼĨ1[+1 ÍSÌÌTlíCÃLCH nf=1 

-12 c X+3)-24x0+2> 

Xv 32 

L-R= 0 
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TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2gi7_. 

=> Đáp án chính xác là c 

Bài 3 -IThỉ thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

Viết phương trình mặt phẳng ( p) đi qua M(l;2;4) và cắt các tia Ox,Oy,Oz lần lượt tại A,B,C 
sao cho V 0ABC = 36 


. X y z . 

A.t + 4 + ^t = 1 
3 6 12 


B.4 + ị + 4 = l 

4 2 4 


C.4 + -r + 7 T = l D. Đáp án khác 
6 3 12 

GIẢI 


Trong các đáp án chỉ có mặt phẳng ở đáp án A đi qua điểm M(l;2;4) cho nên ta chỉ đi kiểm tra tính 
đúng sai của đáp án A 

Theo tính chất của phương trình đoạn chắn thì mặt phẳng (p): = 1 cắt các tia Ox, Oy,Oz lần 

Iượttại3điểm A(3;0;0),.s(0;6;0), c(0;0;12) . Hơn nữa 4 điểm 0,A,B,C lập thành một tứ diện 
vuông đỉnh o 

Theo tính chất của tứ diện vuông thì V 0ABC = Ì|ỡA||ơổ||ỡC| = -^.3.6.12 = 36 (đúng) 

6 6 

=> Đáp án chính xác là A 

Bài 4 -ÍThi thử THPT Nho Quan - Ninh Bình lần 1 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho A(0;1;0) , #(2;2;2) , c(-2;3;l) và đường thẳng 

x-ỉ y + 2 z-3 
d\- —- = = - 1 -— 

-1 2 

3 1V 15 9 lO 


A. 


c. 


2 

f 3 


V 


4 ’ 2 


. Tìm điểm M thuộc d sao cho thể tích tứ diện MABC bằng 3 
^ 3 3 lì í 15 9 11^ 


2 4 


3 _3.0/15 9 11 
2 4 2j V 2 4 2 


B. 


D 


4 ’ 2 ]’[ 2*4*2 


3 3 1 


_ 5 , 5 _ 9 - 5 . 5 - 

5 4 2 J l 2 4 2 


15 9 11 


AM 


[aổ;Ac]| 


-J V 

GIẢI 

Điểm M thuộc d nên có tọa độ M (l + 2í;— 2 — í;3 + 2í) 

Thể tích tứ diện MAíBC được tính theo công thức V - \ 

6 

Tính [Ã5 ;Ăc] = (-3;-6;6) 

B [8] ỊTỊ □] gi íg [T] [=1 [~2Ì [=1ÍMÕDẼ1 [~8Ì [~2l rn R (TỊ [=1 [~2Ì [=1 m (=1 [ÕnI ÍSĨÌTÌ 
(Ãl [3] [x] (shỊf) d] [4] (=3 
fln; 


VCTH 


-B 


El 


-3 

Ta có V = Ì|Ãm[ÃS;Ãc]| = 3o Ãm[ÃB;Ãc] = ±18 
Với ÃM[Ã5;Ăc] = 18^ÃM[Ãfí;Ãc]-18 = 0 

ÍMÕÕẼIB B_g]_g] 53 E) Ì) @000 [6] co B H3 B Bl CD 0 d3 UI (+) 

í~6~| rn [31 [+1 m ÍÃLPHĂÌ m ITỊ R (TI f8| ÍSHÌFT| ÍCÃLCl (TỊ [=1 fSHĨFTÌ ÍRÕIÌ F>ì 


0 Mã.th 


-3Cl+2X)-6C-2-X> Ans+tì 
X=' -1.25 

L-R= 0 


0 Hs.th A 


5 

4 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CA_S_ỊO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

Tađược t = — => M\ ị-1 
4 i 2 2 2j 

Với Ãm[ÃB;Ãc] = -18<^Ãm[ÃB;Ãc] + 18 = 0 


Bài 5 -rCâu 4 trang 141 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho A(0;0;2) , z?(3;0;5) , c(l;l;0), D(4;l;2) . Độ dài đường cao của tứ diện ABCD hạ từ đỉnh 
D xuống mặt phẳng (A5C) là : 

A.VĨĨB.^Lc.l D. 11 
Vi I 


Tính thể tích tứ diện ABCD theo công thức V — \ 

6 


Ab[aC;AdJ = 0.ì 


etsEi G] [3] (D ŨD (=] [3] (=] s GD [2] m m IU EI (U 0Í21 Í=1 ÍMÕDẼ1 Í81 
[~3l m [TỊ (=ì m 1=1 fÕ1 (=1 [ÕNÌ |SHÌFTÌ [Fiỹp| ÍSÍÌTÌ in [31 |SHÌFTÌ [~5Ì ỊTỊ m ÍSHÌFĨ1 [51 ỊTỊ 1x1 
ÍSHÌFĨÌ ITI ITI m m m fẽi 1=1 

Abs(VctA- a CVctB^i> 


0.5 


Gọi h là chiều cao cần tìm . Khi đó V ABCD 



ABC 


<=> h = 


35 

c 

u ABC 


Tính diện tích tam giác ABC theo công thức S ABC 


1 

2 


[ÃB;Ãc] 



VCTH VCT0 


Abs(VctAxVctB)-2 Ans+A 


4.974937186 4.974937186 

Vậy h = = 0.3015... = --U. => Đáp số chính xác là B 

^ ABC Vl1 


Trang 252 


Tài liệu lưu hành nội bộ 










TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 28. TÍNH NHANH GÓC GIỮA VÉCTƠ, ĐƯỜNG VÀ MẶT. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Góc giữa hai vecto 

■ Cho hai vecto u(x;y',z) và v(V; y ';z') , góc giữa hai vecto u,v được tính theo công thức : 


cos 


(w;v) = 


u.v 


x.x '+ y.y+ z.z' 





u 


V 


+ y 2 +7 V x ' 2+ y ' 2+ £' 2 

■ Góc giữa hai vectơ thuộc khoảng 1^0°; 180° J 

2. Góc giữa hai đường thẳng 

■ Cho hai đường thẳng d và d ' có hai vecto chỉ phương u d và u d , . Góc a giữa hai đường thẳng 


d, d ' được tính theo công thức : cos a = 


cos 


( u d’’ u d) 


u d .u d , 


(tích vô hướng chia tích độ dài 


) 

■ Góc giữa hai đường thẳng thuộc khoảng 1^0°;90° J 

3. Góc giữa hai mặt phẳng 

■ Cho hai mặt phẳng (p) và (<2) có hai vecto pháp tuyến n p và n Q . Góc a giữa hai mặt phẳng 


(p),(<2)được tính theo công thức 


cos a = 



n p .n Q 


—► 


—► 

n p 


n ữ 


■ Góc giữa hai đường thẳng thuộc khoảng ^0°;90°^Ị 

4. Góc giữa một đường thẳng và một mặt phẳng 

■ Cho đường thẳng d có vecto chỉ phương u và mặt phẳng (p) có vecto pháp tuyến n . Góc a 


giữa đường thẳng d và mặt phẳng ( Q ) được tính theo công thức sin a = 
Góc giữa một đường thẳng và một mặt phẳng thuộc khoảng Ịjo° ;90° ^1 



5. Lệnh Caso 

■ Lệnh đăng nhập môi trường vecto MODE 8 

■ Nhập thông số vecto MODE 8 11 

■ Tính tích vô hướng của 2 vecto : vectoA SHIFT 5 7 vectoB 

■ Tính tích có hướng của hai vecto : vectoA X vectoB 

■ Lệnh giá trị tuyệt đối SHIFT HYP 

■ Lệnh tính độ lớn một vecto SHIFT HYP 

■ Lệnh dò nghiệm của bất phương trình MODE 7 

■ Lệnh dò nghiệm của phương trình SHIFT SOLVE 


|IĨ) vi DỤ MINH HỌA 


VDl -rThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho ba điểm A(-2;l;0), B{— 3;0;4), c(0;7;3) .Khi đó 
cos Ị AB;BC^ bằng : 

A lWĨĨ8 „ 14 ^ 7798 „ 7798 

354 37ĨĨ8 57 57 


Trang 253 


Tài liệu lưu hành nội bộ 









































XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ DUNG CASIO -_VI_N ACAL H Ổ_T RỢ_G ỊẢ L ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 

GIẢI 

> Nhập hai vecto AB, BC vào máy tính Casio 

ÍMÕDẼI [EEEHEiBEi Him® cm ŨH (TỊ (=] [7] (=] 0 

EIÍU 

A 


VCTH 


[ -I 


-I 


n 6 [ 


VCTH 

3 1 


1] 


-1 


> 

> 


AB.BC 


= 0.4296... = - 


14 


3VĨĨ8 


Tính cos(A5;5CÌ = ._._.. 

v ’ ịAB;BCị 

fÕN| fSHĨFĨÌ f5~| f3l ÍSHĨrrì f5l rỹỊ ÍSHĨrrl (~5l 1~4Ị r^Ị í~n fSHĨFĨÌ íĩĩỹpl fsHĨFĨÌ (~5l í~3l m 

ỊiiỹpỊ ÍSÍÌTÌ [TỊ ỊTỊ m m 1=1 

VCTH 

VctA-VctB+CAbsC* 

-0.4296014004 

=> Đáp số chính xác là B 

VD2 -[Câu 37 đề minh họa vào ĐHQG HNnăm 2016] 

Góc giữa hai đường thẳng d: — = J — t ^ - và d = T- = —— là : 

1-12 2 11 

A.45 0 B.90° C.60°D. 30° 


> 


GIẢI 

Đề bài yêu cầu tính góc theo đơn vị độ nên ta chuyển máy tính về chế độ độ Ịshift| ỊMODEỊ f~3~| 

Đường thẳng d có vecto chỉ phương «(l;-l;2) , đường thẳng d' có vecto chỉ phương «'(2;l;l) 


> Gọi a là góc giữa hai đường thẳng d\d' thì cos«= cos ịũ;u'^j 

ÍMÕDÌI [EEdBiBEi d](=]lõ|[8] [2] m [2] (D Q] (U Q] (U 
M H @ HhỊEx) [5] [3] (ặiĩ) [5] 0 dõịEĩ) [5] @] CD 0 (3 dHịEx) (hỹp| (shỊpt) (TỊ [3] 
m fxi ÍSĨÌTÌ íhỹpì ÍSĨÌTÌ ÍT1 [TỊ p~ì m [=1 

VCTH 

AbsCVctA-VctB)-> 

0.5 

> Ta có cosa = 0.5 => a = 60° 

Áp dụng công thức tính thể tích V ABCD = ^ AZ?|^AC; AZ)J = 4 


1=1 [SHÌFTÌ ỊcÕsỊIÃÌÌiì m (=1 

VCTH 

C 0 S _1 (Ans) 


60 


Đáp số chính xác là c 


VD3-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 5 năm 2017] 

Tìm m để góc giữa hai vecto n(l;log 3 5;log m 2) , v(3;log 5 3;4) là góc nhọn 
m > 1 


A.l > m > Ậb. 
2 


1 C.0<m<^D.m>ỉ 

0 < m < 4 2 

2 


Trang 254 


Tài liệu lưu hành nội bộ 


























TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌT_HI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

GIẢI 

, , u.v 

> Gọi góc giữa 2 vecto u,V là a thicosor = - 


-► 


=*■ 

u 


V 


Để góc a nhọn thì cos a < 0 u.v < 0 <w- 1.3 + log 3 5.1og 5 3 + 4.1og m 2 < 0 <=> log m 2 + 1 < 0 

(1) 

> Để giải bất phương trình (1) ta sử dụng chức năng MODE 7 với thiết lập Start -2 End 2 Step 0.5 

(S)[H(^fflE(=]©Q®0[l]©[ĩiE][l](=) 

GD cu \J} d] (=) 

Ta thấy / (0.25) = 0.5 > 0 => Đáp án c sai 

13 _ Mith 

K FI 

Ịj 
5 

Ẽ 



F (Kì 

0.5 

D.5 

0.15 

0 

-I.M03 


0.25 

Ta thấy /(1.25) = 4.1062 >0 => Đáp số B và D sai 

13 . Mìth 



K 

F(KJ 

n 

mrfé 

EF;F;uF; 

B 

M.IOGa 

9 

1.5 

2.1035 


1.25 

=> Đáp số chính xác là A 

VD4-[Câu 42a trang 125 Sách bài tập nâng cao hình học 12] 

Tìm a để hai mặt phẳng (p): x-^y -z + 5 = 0 và (<2)sin <2 +_ycosa + zsin 3 <2 + 2 = 0 vuông 


góc với nhau 

A.15 0 B. 75° c.90° 


D. Cả A, B, c đều đúng 
GIẢI 


> Mặt phẳng (p) có vecto pháp tuyến 


, mặt phẳng ( 2 ) có vecto pháp tuyến 


V 4 , 

n Q (sina;cosa;sin 3 < 2 ) 

Để hai mặt phẳng trên vuông góc với nhau <=> góc giữa n p và n Q bằng 90° <í> n p .n Q = 0 

1 3 1 .3 

<=> sin <2 - — cos a - sin <2 = 0. Đặt p = sin <2 - — cos (2 - sin <2 
4 _ 4 

> Vì đề bài đã cho sẵn đáp án nên ta sử dụng phương pháp thử đáp án bằng chức năng CALC của máy 
tính Casio 

Với a — 15° => p = 0 => Đáp án A đúng 

(Hộ) ÍÃĨPHĂỊ ni IT1R riì íil (^) |4| CR) ỊcõsỊ IÃĨPHÃ] (TỊ rri R Isĩiiì IÃĨPHÃÌ (TỊ ÍT1 í^ 5 ! [TI 

ÍCÃLCÌ rn [ 5 ] [=1 

0 MỉLth À 

sinCX)-ịcos(X)-i> 

ũ 

Với a = 75° =+> p = 0 => Đáp án B đúng 

ÍCÃĨÕÌ [7] Í5] f=1 

13 Mith ầ. 

sinCX)-ịcosCX)-i> 


Ũ 


Đáp số chính xác là D 


Trang 255 


Tài liệu lưu hành nội bộ 


















TÓM TẮT_KỸ THUẬT SỬ P_UN_G_ CASIO r_YLNẠCẠLHỔ_TRỢ GI_ẢI_ ĐÊ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
VD5-[Thi học sinh giỏi tỉnh Phú Thọ năm 2017] 

Điểm H (2;-l;-2) là hình chiếu vuông góc của gốc tọa độ o lên mặt phẳng (p) .Tìm số đo góc 
giữa mặt phẳng ( p) và mặt phẳng (ổ): X-y-6 = 0 
A.30°B.45° C.60°D.90° 

GIẢI 

> Mặt phẳng (p) vuông góc với OH nên nhận OH ị 2;-l;-2) là vecto pháp tuyến 
^(P):2(x-2)-l(y + ỉ)-2(z + 2) = 0o2x-y-2z-9 = 0 
Mặt phẳng (<2) có vecto pháp tuyến là n Q (l;-l;0) 


OH 

.n Q 

OH 

,n Q 


> Gọi a là góc giữa hai mặt phẳng (p) và (Ổ) => cos a = 


ÍMÕDẼI [8] m Q] [2] (=] E) m (U E) H] [=] H1ÃI [ 2 ] ỊT| ỊT| [=] Q cn (=] 

ÍÕỊ f=1 [ÕnI ÍSHĨFTÌ Ịiiỹpl ÍSHÌFĨ1 in in [síÌTÌ íãỊ ỊTỊ ÍSÍÌTÌ Í5l [Ã] m f?1 rn fSHĨFTÌ ỊìiỹpỊ fSHĨFTÌ 
(TỊ [3] ỊT| (X) (shỊfĩ) 0 (shỊft) (T| (TỊ [T| [T| {=} 

AbsCVctActB)-t> 

0-7071067812 

vậy cosa = 0.7071... = —-- => a = 45° 

2 


1=1 ÍSÍÌTÌỊcõsỊIÃ^Ì m (=1 

VCTH 

cos _1 CAns) 


45 

=> Đáp số chính xác là B 

VD6 -rCâu 47 trang 126 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Mặt phẳng ( Q ) nào sau đây đi qua hai điểm A(3;0;0) và z?(0;0; I ) đồng thời tạo với mặt phẳng 
(ỡxy) một góc là 60° 


A. 


c. 


X- \Ỉ26y + 3z - 3 = 0 
x-5y + 3z-3 = 0 

jt-5y + 3z-3 = 0 


B. 


x + 5y + 3z-3 = 0 


D. 


x + 5y + 3z — 3 = 0 
X + \Ỉ26y + 3z - 3 = 0 
x+\Ỉ26y + 3z-3 = 0 
X - \f26y + 3z - 3 = 0 

GIẢI 


> 


Cách Casio 

Để thực hiện cách này ta sẽ làm các phép thử. Ta thấy tất cả các mặt phẳng xuất hiện trong đáp án 
đều đi qua 2 điểm A, B . vậy ta chỉ cần tính góc giữa mặt phẳng xuất hiện trong đáp án và mặt 

phẳng (Oxy) là xong. 

Với mặt phẳng (<2) : X- \Ỉ26y + 3z-3 = 0 có vecto pháp tuyến n Q — Ịl;-V26;3j , mặt phẳng 
(ỡxy) có vecto pháp tuyến n = (0;0;l) 


Gọi a là góc giữa 2 mặt phẳng trên => cos a = 


n n ;n 


= 0.5^ a= 60° 


Trang 256 


Tài liệu lưu hành nội bộ 


























TÓM TẮT KỴTHUẬT_SỬP_UNG_CẠS_IP_-_VI_NẠCAL HỌ_TR_Ợ_G_IẢI_Đ]Ê_T_HI_M_ỘN_TP_ÁN_2ọ 1 _7_. 

@@000 © B (g) (T) [6] 03 (D [3] ỊagạũỊg] (D Ịõ] 

Í=1 (TỊ [=1 ÍÕnI ÍSHÌFĨ1 ỊhỹpỊ ÍSHÌFĨ1 (~ 5 ~| (TỊ ÍSHÌFĨ1 [~ 5 ~| in ÍSHĨrrl |~ 5~1 |~ 4~1 m IB m fSHĨFĩ| ííiỹpl 
M Í 5 l ỊTI m [xi fSHĨFĩ| ỊhỹpỊ fSHĨFĩ| Í 5 l Í 4 ~| m m [=1 

Abs(VctA™ctB)*i> 


Ũ.5 

=> Đáp án chắc chắn phải chứa mặt phẳng (2): X- \f26y + 3z -3 = 0 . 

> Tiếp tục thử với mặt phẳng x-5y + 3z-3 = 0 nếu thỏa thì đáp án A đúng nếu không thì đáp án D 
đúng 

❖ Cách tự luận 

> Gọi mặt phẳng (<2) có dạng Ax + By + Cz + D = 0 


> 


(<2) qua A=> 3A + D = (), (<2) qua B=>c + D = () .Chọn D = 1 => c = -1; A = - 


Khi đó (Ò):-^ịX + By — z +1 = 0 và có vecto pháp tuyến 

Góc giữa hai mặt phẳng trên là 60° => cos60° = 

1 


í 


1 


\ 


1 

V 3 



--7 = 0 
2 


<=> ■ 


.0 + 5.0-1.1 


V " 3y 


+5 2 +i.Võ ĩ +õ ĩ +r 


—^ = o<=>- 
. 2 


-- = 0 


B 2 + — 2 


2 10 _ _ 2 10 _ . 2 26 


726 


<» JB +- 7 - =2<Z>B + - 7 - = 4<=>p= ^-<=>5 = ± 

V 9 9 9 3 

=> Đáp án chính xác là c 


VD7 -[Câu 71 trang 134 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

TV . „ x „ 4 , „ A . x + 3 y + 1 z -3 . 

Tính góc giữa đường thăng À: —— - - —— '''* 


2 1 

A.30° B.45 0 c.60° D.90° 


vàmặtphẳng (P):x+2y-z + 5 = 0 


GIẢI 


> 


Đường thẳng A có vecto chỉ phương w(2;l;l) và mặt phẳng (p) cóvecto pháp tuyến n(l;2;-l) 



um 

cos(/?) =ĩ 

-L 

-* 


u 

. /1 


ÍMÕDẼI (Ăl (T| ỊT| [ 2 ] (=] (T| (=] ỊTỊ (=] |ộõ| [8] d](T|(T|(=][I](=]B[D(=] 



VCTH 


Abs(VctA-VctB)*i> 


0.5 

> Gọi a là góc giữa đường thẳng A và mặt phẳng (p) => sin a = |cos /?| = 0.5 
=> a = 30° 

(§119 (ậm) (Ãns) ỊT| {=} 


Trang 257 


Tài liệu lưu hành nội bộ 










































XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

sirrKAns)" 


30 


Đáp án chính xác là A 


BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -rcâu 21 trang 119 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho bốn điểm A(l;l;0) , 5(0;2;l) , c(l;0;2) , £)(l;l;l) . Tính góc giữa 2 đường thẳng AB và 
CD : 

A. 30° B. 60° c. 90° D. 120° 

Bài 2 -rCâu 8 trang 142 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Cho w(l;l;-2) và v(l;0;m) . Tìm m đê góc giữa hai vecto u,v là 45° 

m-2- Vó 1 — 

A. B.m = 2-V6 C.m = 2 + V6 D. Không có m thỏa mãn 

m = 2+ Vó 

Bài 3 -rCâu 14 trang 143 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Cho hai mặt phẳng (p): m 2 x —y + [m 2 - 2 ) z + 2 = 0 và 2x + m 2 y - 2z + 1 = 0 vuông góc với nhau 

A. |m| = 2 B. |m|=l C.|m| = V2D.|m| = V 3 

Bài 4 -rCâu 94 trang 140 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Cho hình lập phương ABCD.A' B'C' D' cạnh bằng a . Xét hai điểm là trang điểm B'C' .Tính 
cosin góc giữa hai đường thẳng AP và BC' 


A* »4 

V3 V5 


c 4 D 4 

2 2 


A. 


x + 3y = 0 

y B. 

1 

X 

1 

II 

0 

C. 

-3x + y = 0 

D. 

0 

II 

cn 

1 

X 

__| 

-3x + y = 0 


x + 3y = 0 



Bài 5 -rCâu 47a trang 126 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Viết phương trình mặt phẳng ( p) chứa trục Oz và tạo với mặt phẳng (Q). 2x + V - V 5 z = 0 một 
góc 60° 

-3x + y = 0 
3x + y = 0 

Bài 6 -íCâu 19 trang 145 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho (p) : 3x + 4y + 5z + 8 = 0 và đường thẳng d là giao tuyến của hai mặt phang 

(a):x-2y + l = 0 , (/?):x-2z-3 = 0 .Gọi (Ọ là góc giữa đường thẳng d vàmặtphẳng (p) . 
Khi đó : 

A. <£> = 30° B. = 45° c.<p = 60° D. (p = 90° 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_I_I_I_ 


Bài l -rcâu 21trang 119Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho bốn điểm A(l;l;0) , z?(0;2;l) , c(l;0;2) , D(l;l;l) . Tính góc giữa 2 đường thẳng AB và 
CD : 

A. 30° B. 60° c. 90° D. 120° 

GIẢI 

Đường thẳng AB nhậnvecto AB(-l;l;l) là vecto chỉ phương, đường thẳng CD nhận cơ(0;l;-l)là 
vecto chỉ phương 


Trang 258 


Tài liệu lưu hành nội bộ 























TÓM tAtM THUẬT SỬ.DUNG CASIO.r_YI_NẠCAL_HỔ_TRƠGIẢI_ĐÌTHI_M_QN_TOÁN_2Ọ17_. 

Gọi a là góc giữa hai đường thẳng AB, CD và được tính theo công thức : 


cosơ = 



AB.CD 

cos(A5;C£>) = - 



V /1 

AB 

. CD 


Nhập các vecto AB,CD vào máy tính Casio 

ÍMÕDẼ1 Cãi rn rn R rn [=1 rn f=ì [TI f=Ị EiõDẼi rãiíTi ÍT1 roi [=1 rn [=1R rn [=1 

VCTH VCTH 


1 -II 


Tínhcosa = 




AB.CD 

cos ÍAB;Cd) 

= 



V / 


AB . 

. CD 


= 0 => a = 90° 


(M) B Ịhỹ§ (sỊỊỊẼĩ) (5] (3] (sỊỊỊfĩ) [5] ỊTỊ (shỊft) (5] (TỊ ỊT| 0 ỊTỊ (»3 Ịhỹgl HhỊft) (5] (3] ỊT| (x) 
ÍSÍÌTÌ ỊìiỹpỊ ÍSHÌFTÌ Í5l Í4~Ị m m [=1 

VCT0 

Abs(VctA-VctBKi> 

Ũ 

Vậy đáp số chính xác là c 

Bài 2 -ÍCâu 8 trang 142 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Cho w(l;l;-2) và v(l;0;m) . Tìm m đê góc giữa hai vecto u,v là 45° 

m-2- \Ỉ6 1 — Ị— _ 

A. B.m = 2-V6 C.m = 2 + v6 D. Không có m thỏa mãn 

m- 2 + V6 

GIẢI 


Ta có cosịũ;v^ = 


u.v 


1-2 m 


— 


— 

u 


V 


-^ = 0 


Vó.Vm 2 — 1 

, ,, ._ 0il , l-2 m 1 l-2 m 1 

Đẽ góc giữa 2 vecto trên là 45 thi — -j=== = —ị= <=> — ==== = —= 

\j6.\Jm 2 = ỉ v2 \l6.\lm 2 =ỉ V 2 

Để kiểm tra giá trị m thỏa mãn ta sử dụng máy tính Casio với chức năng CALC 

Với m = 2-Vó 

§p EJPJPJEỊ ® 8000® c^)ixìívĩìMmí^ìí+iíTic^)c^)Rriì 
m (?) ÍVĨỊ [ 2 ] ÍCÃĨCIÍ 2 ] R ívĩì Í6l ÍTI f^Ị 

0 Hith A 

1-2K 1 


■Ỉẽx-ỉĩĩ 


+ 1 


vr 


Ũ 


=> m = 2 - Vó thỏa => Đáp số đúng chỉ có thể là A hoặc B 
Tiếp tục kiểm tra với m = 2 + Vó 

ÍÕÃLCÌ fn R ÍVĨỊ [6] ỊTI [=1 


13 Ms.th A 

1-2K 1 


•Ĩ&xĩĩx+ĩ VI" 

1.414213562 

=> 2 + Vó không thỏa => Đáp số chính xác là B 

Bài 3 -ÍCâu 14 trang 143 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 


Trang 259 
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Cho hai mặt phẳng (p): m 2 x — y + {m 2 - 2 ) z + 2 = 0 và 2x + m 2 y - 2z +1 = 0 vuông góc với nhau : 

A. |m| = 2 B. |m|=l c.|m| = V2D.|m| = V 3 

GIẢI 

Mặt phẳng (p) có vecto pháp tuyến nịm 2 ',— l;m 2 — 2 ) , mặt phẳng (< 2 ) cóvecto pháp tuyến 
n'Ì2\ m 2 ;-2) 

Để hai mặt phẳng trên vuông góc nhau thì ư _Lư' <=> n.n' — 0 
<^> m 2 .2 — m 2 + (m 2 — 2 ).(—2) = 0 <=> 4 — m 2 = 0 m = ±2 

=> Đáp án chính xác là A 

Bài 4 -rCâu 94 trang 140 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Cho hình lập phương ABCD.A'B'C'D' cạnh bằng a . Xét hai điểm là trang điểm B'C' . Tính 
cosin góc giữa hai đường thẳng AP và BC' 

4 b4 cệ D 4 

V3 2 2 

GIẢI 

Ta chọn hệ trục tọa độ Oxyz có gốc là đỉnh A , tia Ox chứa AB , tia Oy chứa AD , tia Oz chứa AA' . 
Chọn a = 1 khi đó: A(0;0;0) , fl(0;l;0) , D(0;1;0) , A'(0;0;l), fl'(l;0;l) , C'(l;l;l) 



( 1 'ì 

1;-;1 


( 1 ì 

1;—;1 

=> p 

, AP 


l 2 J 


l 2 J 


, BC'ịO; l;l) 

Góc giữa 2 đường thẳng AP,BC' là a thì cosa = 


AP; 

BỚ 

ĂP. 

BC' 


= 0.7071...= 




ÍMÕDẼI ỊÃỊ [TỊ (TỊ ỊTỊ (D GO B ( 5 ] (=) [p (H) KỹgỊini] (TỊ GO (=) E1=) E (=] M 
ÍSHĨFTÌ [íĩỵpl [shìft| (~5~1 l~3~l íshìfĩ| 1~5~| Ị~7~Ị [shìfì| 1~5~| (TỊ rx] in m ÍSHÌFĨ1 ỊỉiỹpỊ ÍSHĨFĩl |~5~1|~3~1 m fxỊ [shìft| 
ỊìiỹpỊ [shíft| 1~5~| [4] m m [=1 

Abs(VctlTvctB)-^ 


0.7071067812 

=>D là đáp số chính xác 

Bài 5 -íCâu 47a trang 126 Sách bài tập hình học nâng cao 12] 

Viết phương trình mặt phẳng (p) chứa trục Oz và tạo với mặt phẳng (Q ): 2 x+ >’- V5z = 0 một 
góc 60° 


x + 3y = 0 

7 B. 

1 

X 

1 

U) 

Ví 

II 

o 

c. 

-3x + y = 0 

D. 

-3x+ y = 0 

o 

II 

ĨX 

m 

1 

X 

__| 

—3x + y = 0 


x+3y = 0 


3x + y = 0 


GIẢI 


> 


Cách Casio 


Với mặt phẳng (p) : x + 3y = 0 có vecto pháp tuyến n p = (l;3) , mặt phẳng (<2) có vecto pháp 
tuyến n Q = (2;1;—v/ 5 ) 


Gọi a là góc giữa 2 mặt phẳng trên => cosa = 


n p ;n c 


= 0.5 a = 60° 


ÍMÕDÌI ® (T) co ŨII (HI [3] (=] ligg] d]Hd](H][D(=]0(VĨ)[I] 

m [=1 ÍÕnỊ fSHĨFĩ| fhỹp| fSHĨFĩ| m nn fSHĨFĩ| m ỊTỊ ÍSHÌFÌ1 ỊTỊ ỊTỊ ÍTI ín m ÍSHĨFTÌ ííiỹpl ÍSHĨFĨÌ 
Í~5Ì [TI m íxl |SHÌFTÌ [hỹpl |SHÌFTÌ (TỊ ỊTỊ m m (=1 


Trang 260 
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VCTH 

ftbsCVctft-VctB)-i> 

0.5 

=> Đáp án chắc chắn phải chứa mặt phẳng x + 3y = 0. 

> Tiếp tục thử với mặt phẳng x-3y = 0 nếu thỏa thì đáp án A đúng nếu không thì đáp án c đúng 

❖ Cách tự luận 

> Gọi mặt phẳng (p) có dạng Ax + By + Cz + D = 0. (p) chứa trục Oz thì (p) chứa 2 điểm 
thuộc trục Oz • Gọi hai điểm đó là A(0;0;0) và 5(0;0;l) 

(p) qua A=>Z) = 0 , (p) qua B =>c + D = {) ^-C = D = () Chọn A = 1 
Khi đó (p): X + By = 0 và có vecto pháp tuyến n Q (l;5;0) 


> Góc giữa hai mặt phẳng trên là 60° => COSỔO 0 = 




n Q \n 


._»■ =- <»- 

', 


— 

n p . ịn Q ị 2 

n Q 


n 


-1 = 0 
2 



1.2 + 5.1 + 0.Ị 

(-a; 

l| 

yjỉ 2 + B 2 +0 2 . s ị 

t+l 2 +( 

-Vs ) 2 


o2\B + 2ị = yỊĩữylB 2 +l «4(5 2 +45 + 4 ) = 10(b 2 +i)^65 2 -165-6 = 0« 


B = 3 

3 


=> Đáp án chính xác là c 

Bài ổ -rcâu 19 trang 145 Sách bài tập hình học nâng cao lóp 12] 

Cho (p) : 3x+4y + 5z + 8 = 0 và đường thẳng d là giao tuyến của hai mặt phẳng 

(a):x-2y + l = 0 , (/?):x-2z-3 = 0 .Gọi (p là góc giữa đường thẳng d vàmặtphẳng (p) . 
Khi đó : 

x.(p = 30° B. <£> = 45° c.(p = 60° D. <p = 90° 

GIẢI 

d là giao tuyến của hai mặt phẳng («),(/?) nên nhận d vuông góc với hai vecto pháp tuyến của hai mặt 
phẳng này 

=>Vecto chỉ phương u ế = \n a ',n p J = (4;4; 4 ) 

O GO (jD di (T| (=) Q (2] (=) íõií=iíMõDẼir8iíTiíTìíTì[=irõi[=iRín[=i[õNì 

ÍSHÌFĨÌ m m íxi |SHÌFT1 m ITỊ 1=1 

VCTH 

fin; 


5] 

4 


Gọi ỵ là góc giữa u d ;n p ta có |cosy| = 



u d' 

n p 

|UUÍS Ỵị — 1 

u d 

s 1 
^ 1 


= 0.8660...= 




ÍMÕDẼ1 [8] ỊTỊ (TỊ[TỊ(=Ị(TlỊg ỊTỊỊg ÍMÕDẼ1 [~8Ì [~2Ì [TI [Tì [=1 [4~ì [=1 [51 [=1 [õnI ísiÌTÌ ỊỉĩỹpỊ 
ÍSHÌFĨ1 |T] [3] (shỊft) [5] [7] (shỊft) [5] {Ã} 0 0 CO (shỊỆĨ) ịhỹẽl (shỊỆt] [5] (3] m í>n fSHĨFTÌ [iĩỹpl ÍSHÌFTÌ 
[5] (TỊ ỊT| \T\ (=) 

AbsCVctActB)-i> 


0.0660254030 

Trang 261 
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Ta có sin (p = |cos ỵ\ = =><p = 60° 

fSHĨFTÌ ÍsỉĨtI ÍÃnsl m [=1 

sin^cĩns) 


60 

. => Đáp số chính xác là c 
Chính xác là B 


Trang 262 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 29. TÍNH NHANH CÁC PHÉP TOÁN cơ BẢN sô PHỨC. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Các khái niệm thường gặp 

■ Đơn vị ảo là một đại lượng được kí hiệu i và có tính chất í 2 = -1 

■ Số phức là một biểu thức có dạng a+bi trong đó a,b là các số thực . Trong đó a được gọi là 
phần thực và b được gọi là số ảo 

■ Số phức liên hợp của số phức z — a+bi là số phức z = a—bi 

■ Số phức nghịch đảo của số phức z = a+bi là số phức Z _1 — — — ——— 

z a + bi 

■ Môdul của số phức z = a+bi được kí hiệu là |z| và có độ lớn |z| = \la 2 +b 2 

2. Lệnh Caso 

■ Để xử lý số phức ta sử dụng lệnh tính số phức MODE 2 

■ Lệnh tính Môđun của số phức là SHIFT HYP 

■ Lệnh tính số phức liên hợp z là SHIFT 2 2 

■ Lệnh tính Acgument của số phức là SHIFT 2 1 


|ll) ví DỤ MINH HỌA| 


VDl-lĐề minh họa THPT Ouốc Gia lần 1 năm 20171 

Cho hai số phức z l =ỉ + i và z 2 = 2 - 3/ .Tính Môđun của số phức z l + z 2 

A. ịzị + z 2 \ = B. + z 2 \ = yfs C.|z 1 +z 2 | = l D.|z! + z 2 | 

= 5 


GIẢI 

> Đăng nhập lệnh số phức ImÕDẼỊ (T| 


CMPL y, 0 MỉLth 

I 

(Khi nào máy tính hiển thị chữCMPLX thì bắt đầu tính toán số phức được) 

> Để tính Môđun của số phức ta nhập biểu thức vào máy tính rồi sử dụng lệnh SHIFT HYP 

rn[+iíẼNGìí+iíTỊR[yiíẼNGìí=iísifTìíhỹpiíÃnsìí=ì 

CMPLH 0 MỉLth jfc 

1+1+2-31 

3-21 

CMPLK 0 MỉLth À 

I Ans 1 

Vậy |zj + z 2 \ = >/Ĩ3 => Đáp số chính xác là A 

VD2 -[Thỉ thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Số phức liên họp với số phức z = (l + ỉ) 2 -3(1 + 2ỉ) 2 là : 

A.-9-10/ B.9 + 10/ C.9-10/ D.-9+I0/ 

GIẢI 

> Sử dụng máy tính Casio tính z 

CD cíl CÉ ẼNỘ) CXI (^3 Q [3] CD □□ [+) cm ẼNỘ) CXI (^3 (=] 


Trang 263 
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CMPLX E Ms.th A 

a+i) 2 -3Cl+2i) 2 

9-lOi 

=>z = 9—10/ 

> số phức liên hợp của z = a+bi là z = a—bỉ : 

Vậy z = 9 + 10/ => Đáp án B là chính xác 
VD3-[Thi thử trung tâm Diệu Hiền - cần thơ lần 1 năm 2017] 

Cho số phức z = a+bi .số phức z có phần ảo là : 

Ả.a 2 b 2 B.2 flV C.2 ab D.ab 

GIẢI 

> Vì đề bài cho ở dạng tổng quát nên ta tiến hành "cá biệt hóa" bài toán bằng cách chọn giá trị cho 
a,b (lưu ý nên chọn các giá trị lẻ để tránh xảy ra trường hợp đặc biệt). 

Chọn a = 1.25 và b — 2.1 ta có z = 1.25 + 2.1/ 

> Sử dụng máy tính Casio tính z 2 

EHỊÌ(5]ffl(J)0O(Hdl(i!)(D 


CMPLK 0 Math Ả 


Cl.25+2.li) 2 


1139,21 - 


400 4 


vậy phần ảo là 


> 


21 


Xem đáp số nào có giá trị là — thì đáp án đó chính xác. Ta có 

4 

CMPLX Q Hs.th A 

2x1.25x2.1 


21 

4 


21 


Vậy 2 ab = => Đáp án c là chính xác 


VD4-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

Để số phức z = a + [a-í)i (a là số thực) có IzI = 1 thì: 

3 „ \ a = 0 

T c. 

2 a = ỉ 


A.a = 


B. a 


D. a = ±1 


GIẢI 

Để xử lý bài này ta sử dụng phép thử, tuy nhiên ta chọn a sao cho khéo léo nhất để phép thử tìm 
đáp số nhanh nhất. Ta chọn a = \ trước, nếu a = 1 đúng thì đáp án đúng chỉ có thể là c hoặc D, 
nếu a = 1 sai thì c và D đều sai. 

Với a = lsử dụng máy tính Casio tính z 

0SKDGĨ00ESÌ @ íiiỹpl ÍÃnsì (=1 

CMPLH B Math A 

l + a-í)i 


> 


CMPLK 


lAnsl 


1 


Hs.th A 
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Vậy |z| = 1 => Đáp án đúng chỉ có thể là c hoặc D 
> Thử với a = 0 Sử dụng máy tính Casio tính z ■ 

(SSKSEBEESi @ @ (Ãns) {=} 

CMPLK 0 MỉLth À 

Ũ+Cũ-Í)i 

-ỉ 

CHPLX 0 Math À 

lAnsl 


1 

vậy |z| = 1 => Đáp án chính xác là c 

VD5-[Thi thử THPT Phạm Văn Đồng - Đắc Nông lần 1 năm 2017] 

Số phức z = l + (l + ỉ') + (l + ỉ') 2 +...+(l + ỉ) 20 có giá trị bằng : 

A.-2 20 B.-2 10 +(2 20 +l)/ c.2 10 +(2 10 +l)/ D.2 10 + 2 10 / 


GIAI 

\2 


Nếu ta nhập cả biểu thức l + 0 + /) + 0 + 0 + ... + 0 + /) vào máy tính Casio thì vẫn được, 

nhưng mất nhiều thao tác tay. Để rút ngắn công đoạn này ta tiến hành rút gọn biểu thức 
Ta thấy các số hạng trong cùng biểu thức đều có chung một quy luật "số hạng sau bằng số hạng 
trước nhân với đại lượng 1 + / " vậy đây là cấp số nhân với công bội 1 + / 


l + (l + ỉ) + (l + ỉ) 2 +... + (l + ỉ ) 20 -ơ 1 - r -^--l.^-L-ì 


1-1 


> 


1 - 0 +/) __, _ 

Với z= —— sử dụng máy tính Casio tính z 

_ l-(l+í)_ _ 

o C3D Q GD □□ (D lãn C3D o □□ OD Q CD □□ d) QD [=) 

CMPLK 0 

l-(l+i)21 


Hith Á 


l-(l+iJ 

-1024+10251 

Ta thấy z = -1024 + 1025/ = -2 10 + ( 2 10 + 1 )/ 
=> Đáp án chính xác làB 

VDổ-ÍThi thử chuyên KHTN lần 1 năm 2017] 

Neu số phức z thỏa mãn |z| = 1 thì phần thực của 
1 


1 


bằng : 


A. 


B. 


1 

2 


l-z 

c. 2 D.MỘt giá trị khác 

GIẢI 

> Đặt số phức z = a+bi thì Môđun của số phức z là |z| = Võ 2 +ò 2 =1 

> Chọn a — 0.5 => V0.5 2 +ồ 2 = 1 . sử dụng chức năng dò nghiệm SHIFT SOLVE để tìm b 

íMõDẼimívĩiíõiRí5ií^ìí+iíÃLMimí^ìc^)Rm MfcÃLcì íõiRr5if^i 

Mith 


MUUCỊ I I I |V| I u I LU 

io. 5^+X^ -JỊ_ 

&=■ 0.8660254038 
L-R= 0 


Lưu giá trị này vào b 


Trang 265 
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XÓM XẮTKỸTHUẬT SỬ P_ỤN_G_ CASIO r.YLNẠCALH Ổ_T RỢ_G ỊẢ I_ ĐÌ THỊ MÔN TOÁN 2017, 
ÍSÍÌTÌ ÍRCĨÌ [TỊ 

0 Hath À 

Ans+B 

0.8660254038 

> Trở lại chế độ CMPLX để tính giá trị —ỉ— : 

l-z 

ÍTOẼ1 (21 fiì [TI (▼) [TI R (71 rõ"! rn [51 [+1ÍÃĨPHẤÌ [TỊ ÍẼNGÌ ÍT1 (=1 

CMPLK 13 Mith Á 

1 

1—(0.5+Bi1 

2+0.8660254038Ĩ 

Vậy phần thực của z là 1 => Đáp án chính xác là A 

VD7-[Thi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 3 năm 2017] 

Tìm số phức z biết rằng: (l + /)z-2z = -5 + ll/ 

A. z = 5—7/ B. z = 2+3/ c. z = l+3/ D. z = 2— 4/ 

GIẢI 

> Với z = 5 — 7i thì số phức liên hợp z = 5 + 7/ . Nếu đáp án A đúng thì phương trình : 

(l + /)(5-7/)-2(5 + 7/) = -5 + llí(l) 

> Sử dụng máy tính Casio nhập vế trái của (1) 

CD ci) (+) (ẽng) ctd CD cm (3 CzD iiÉ) C5D B cm CT] cm [+] CZ] (ẽng) ctd [=] 

CMPLK 0 Matlì À 

Cl+iK5-7i)-2C5> 

2-161 

Vì 2-16/+:-5 + 11/ nên đáp án A sai 

> Tương tự như vậy với đáp án B 

CD QD (+] (ẽng) CTD CD em (+] CHI (ẼNỘ) QD B em CT] cm [3 [311 (ẼNG) CTD [=] 

CMPLX 0 Hath Ếk 

Cl+iK2+3i)-2C2> 

-5+1 li 

Dễ thấy vế trái (1) = vế phải (1) = —5 + 11/ 

=> Đáp số chính xác là B 

VD8-[Đề minh họa của bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017] 

Cho số phức z = a+bi thỏa mãn (l + /)z + 2z = 3 + 2/ .Tính p = a+b 

Ả.p = ị B. p = 1 c.p = -l 

2 

GIẢI 

> Phương trình <=> (l + /)z + 2z - 3-2/ = 0 (1). Khi nhập số phức liên hợp ta nhấn lệnh 

(§13 [2] [2] 

CMPLX 13 Ms.th A 


> Sử dụng máy tính Casio nhập vế trái của (1) 

ITỊ rn (+1 IẼNGÌ (TỊ IÃĨPHÃIÍTI (+1 (TỊ ÍSHÌFTÌ (Tì m IÃĨPHÃ1171171R [3"! R m IẼNGÌ 


D.p = -ị 
2 
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ŨMPLX E Ms.th 


> X là số phức nên có dạng X =a+bi .Nhập X = 1000+100/ (có thể thay «;/7 là số khác) 

ÍCÃĨÕÌ m Í~Õ~1 [~Õ~1 fõ~ì r+ì m rõi rõi ÍẼNGÌ f=Ị 

a + ifSonJgfr 


2897+898Ĩ 

Vậy vế trái của (1) bằng 2897 + 898/ . Ta có : 


[2897 = 3.1000-100-3 = 3«-/7-3 
898 = 1000-100-2 = «-/ 7-2 


Mặt khác đang muốn vế trái = 0 

Vậy a+b = —ỉ 
=> Đáp số chính xác là B 


\3a-b-3 = 0 1 -3 

« = -j-; /7 = —— 
«-/7-2 = 0 2 2 


VD9 -SỐ phức z = c 5 m ột Acgument là : 


1 - 2/73 


A-t 
6 


> 


B T 

4 


C.Ị 

2 


D.^ 

3 


GIẢI 

Thu gọn z về dạng tối giản => z = -1 + v3/ 

(1] (1] [3] Ị|ộ) @ [3] ® [7] 0 [2] (ặ§ (vĩ) (3] (=) 

ŨMPLX E Maxh ầ, 

1-2Ì-Ĩ3 _ 

-l+/3i 

Tim Acgument của z với lệnh SHIFT 2 1 

ÍSHÌFTÌ Ồ][T|(E)[I](+)®[l](S)(Ìệ)CI](=] 

TrgC-lSĨ) 


Hath À 


fn 

Vậy z có 1 Acgument là . Tuy nhiên khi so sánh kết quả ta lại không thấy có giá trị nào là -Ỵ- . 

Khi đó ta nhớ đến tính chất "Nếu góc a là một Acgument thì góc a + 2 tĩ cũng là một Acgument" 

„, „. , 2jĩ _ 8;r 

=> Đáp so chính xác là D VI — + 2ĩĩ = — 

2 3 


m) BẢI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -ỊThỉ thử chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa lần 2 năm 2017] 

Cho hai sô phức z l = 1 + /, z 2 = 2 + 3/ . Tìm sô phức w = (Z|) .z 2 

A. w = 6 + 4/ B. w = 6—4/ c. w = —6—4/ D. vv = —6 + 4/ 

Bài 2 -ÍThi thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

Cho số phức z = a+bỉ .số phức z~ l có phần thực là : 

« ^ -b 


Ả.a + b 


B. 


C. 


a 2 +b 2 a 2 +b 2 

Bài 3 -ÍThi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 1 năm 2017] 

Tìm môđun của số phức z = 2 - \Ỉ3i + \Ỉ3i 

V 2 


D .«—b 


là: 
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A VĨÕ3 D 3^03 ^ 5VĨÕ3 

A.—-— B. — 1 —— c. ———— D. Đáp án khác 

2 2 2 

Bài 4 -rThỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Cho số phức z = (l + /) + (l+/) + ...+(l + /) . Phần thực của số phức z là: 

A.-2 11 B.-2 11 +2 C.-2 11 -2 D. 2 11 

Bài 5 -ÍThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Cho số phức z — 2—3i . Phần ảo của số phức w = (l + /)z - (2- i)z là : 

A.-9 i B.-9 C.-5 D -5/ 

Bài 6 -[Đằ thi Đại học -Cao đẳng khối A năm 2009] 

Cho số phức z — ữ+bỉ thỏa mãn điều kiện (2— 3/)z + (4 + /)i = -(l + 3/) 2 . TìmP — 2a+b A.3 

B.-1 C.l D. Đáp án khác 

Bài 7 -IThi thử chuyên Lam Son - Thanh Hóa lần 2] 

Cho số phức z — ữ+bỉ thỏa mãn điều kiện (2-3/)z + (4 + /)z = -(l + 3/) 2 . TìmP — 2a+b A.3 
B. -1 C. 1 D. Đáp án khác 


LỜI GĨẢĨ BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 
• • • 


Bài 1 -rThỉ thử chuyên Lam Son - Thanh Hóa lần 2 năm 2017] 

Cho hai sô phức Zj = 1 + /,z 2 = 2 + 3 i . Tìm sô phức w = (z t ) .z 2 

A. w = 6 + 4ỉ B. w = 6—4/ c. w = —6—4/ D.w = —6 + 4/ 

GIẢI 

■ Sử dụng máy tính Casio với chức năng MODE 2 (CMPLX) 

CMPLK s Hath À 

Cl + i) 2 x(2+3i) 


-6+4i 

Vậy w = -6+4/ ta chọn D là đáp án chính xác 

Bẩi 2 -ỊThỉ thử THPT Phan Chu Trinh - Phú Yên lần 1 năm 2017] 

Cho số phức z — a+bi .số phức z~ l có phần thực là : 

Ả.a+b D.a-b 

a +b 2 a +b 

GIẢI 

■ Vì đề bài mang tính chất tổng quát nên ta phải cá biệt hóa, ta chọn a = l;b = 1.25. 

■ Với z~ 1= — Sử dụng máy tính Casio 

m m ® m (E E) E) [2] [5] @ (Ù 

CMPLK s Math À 

16 20 , 

41 41 1 


Ta thấy phần thục sô phức z - là : ^ đây là 1 giá trị dưong. vi ta chọn b > a > 0 nên ta thấy ngay 
đáp số C và D sai. 

, 9 16 „ í . „ 

Thử đáp sôAcó a + £> = 1 +1.25 = — + — vậy đáp sô A cũng sai => Đáp án chính xác là B 


Bài 3-IThi thử nhóm toán Đoàn Ti 

Tìm môđun của số phức 4 = 2- v3/ 

rí Dũng lí 

(ỉ r-.) 

u J 

ỉn 1 năm 2017] 

là: 
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A. 


VĨÕ3 


B. 


3>/ĨÕ3 


c. 

GIẢI 


5y/m 


D. Đáp án khác 


(ị ' 

Tính số phức z = 2- y/si — + -J3i 

V 2. J 

(T](El®C3](g)(ĩl(T|(¥)[T](ẵ)ỊTl(g)E)®(3](g)Ịĩl[I](=) 


CMPLX 0 

2-J3i[ị+J3iJ 


Math Jk 


5-^i 

vs „ ,_y/3 . 

Vậy z = 5--^-ỉ 

Dùng lệnh SHIFT HYP tính Môđun của số phức z ta được 

ÍSHÌFTÌ ỊhỹpỊ [~5l R nì ÍVĨ1 nn (▼) rsi CR) IẼNGÌ 1=1 

CMPLK 0 MỉLth i 

5-ặỉ 


Vậy z = 


VĨÕ3 


■/IÕ3 


Đáp số chính xác là A 


Bài 4 -rThỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Cho sô phức z = (l + ỉ) + (l + ị) +...+(l+ỉ) . Phân thực của sô phức z là: 

A.-2 11 B.-2 n +2 C.-2“-2 D. 2 11 

GIẢI 

Dãy số trên là một cấp số nhân với ơ 1 =(l + /) 2 , số số hạng là 21 và công bội là 1 + ỉ . Thu gọn z ta được 

:z=Vì .ĩ£ =ạ+l) \ĩ±ỉí 

1 l-q v ’ l-(l + i) 

Sử dụng máy tính Casio tính z 

SSfflÌộ)[T|(i3(x)(M)CĩlE)CI][I](+)(ĩlQ](Z)(l](I]®Cĩ](ElCI]CĨIE) 
1Ộ)[T|(=] 


CMPLK 0 MỉLth À 

a+i)2xi vv^ 

-onRn-PCMQi 


2Ũ50-2Ũ48Ì 

Vậy z = -2050- 2048/ 

=> Phần ảo số phức z là -2050 = —2 11 -2 => Đáp số chính xác là c 

Bài 5 -ÍThỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

Cho số phức z = 2—3/ . Phần ảo của số phức w = (l + /) z - (2 - i)z là : 

A.-9 i B.-9 c 5 D. -5/ 

GIẢI 

Dãy số trên là một cấp số nhân với t/j=(l + /) 2 , số số hạng là 21 và công bội là 1 + / . Thu gọn z ta được 


21 


: z = U,'-^ r = ịl + if 1 -p^L 
1 l-q v ' l-(l + /) 

Sử dụng máy tính Casio tính z 

SSfflÌộ)|T|(^(x)(M)CĨ]SCI]CĨ]E]ÌỘ)CI](i!)CI]CI](5)CĨ]SCI]CI]E) 

ÌỘ)[T)(=) 
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CMPLX E Hs.th A 

-2050-2048Ĩ 

Vậy z =-2050- 2048/ 

=> Phần ảo số phức z là -2048 = —2 11 => Đáp số chính xác là A 

Bài 6 -[Đẻ thi Đại học -Cao đẳng khối A năm 2009] 

Cho số phức z — a+bỉ thỏa mãn điều kiện (2 —3/)z + (4 + /)z = —(l + 3/) 2 .TìmP = 2a+b X.3 

B. -1 c. 1 D. Đáp án khác 

GIẢI 

Phương trình (2 — 3/)z + (4 + /)z + (l + 3/) 2 =0 

Nhập vế trái vào máy tính Casio và CALCvới X = 1000 + 100/ 

m (~2i g f3i ÍẼNGÌ m ÍÃĨPHÃÌ m f+Ị m R~I f+Ị ÍẼNGÌ m ísHĩrrì f2i f2~i ÍÃĨPHÃÌ m m r+1 m rn 
[+1 íãl ÍẼNÕ1 m í^ì ÍCÃĨCÌ ÍTỊ ÍÕỊ fÕ1 fÕ1 [+1 m ÍÕỊ ÍÕỊ ÍẼNGÌ [=1 

CMPLK 0 Math Ãk 


6392-21941 


Vậy vế trái =6392— 2194/ với 


Í6392 = 6.1000 + 4.100-8 = 6a + 4b-8 
[2194 = 2.1000 +2.100-6 = 2a +2/7-6 


Í6a + 4/7-8 = 0 

Để vế trái =0 thì < _ _ <=> a = -2\b = 5 

[2a + 2/7 - 6 = 0 

Vậy z = — 2 + 5/ => p = 2a+b = 1 =>Đáp số chính xác là c 

Bài 7 -ỊThi thử chuyên Lam Son - Thanh Hóa lần 2] 

Cho số phức z — a+bi thỏa mãn điều kiện (2 —3/)z + (4 + /)i = -(l + 3/) 2 . TìmP — 2a+b A.3 

B. -1 c. 1 D. Đáp án khác 

GIẢI 


Phương trình •«> (2 — 3/)z + (4 + /)z + (l + 3/) 2 =0 
Nhập vế trái vào máy tính Casio và CALCvới X =1000 + 100/ 

m f2i f3~i ÍẼNÕI m ÍÃĨPHÃ1 m r+n m RH r+n ÍẼNGÌ m fsHỈFTi f2i C21 ÍÃĨPHÃÌ m m r+n m m 
[+1 íãi ÍẼNÕ1 m f^ì ÍCÃĨÕÌ ÍTỊ ÍÕỊ fõi fõi [+1 m ÍÕỊ ÍÕỊ ÍẼNGÌ [=1 

CMPLK 0 Math Ả 

C2-3i)X+C4+ỉ)Co> 


6392-21941 


Vậy vế trái =6392— 2194/ với 


J6392 = 6.1000 + 4.100-8 = 6a + 4 / 7-8 
[2194 = 2.1000 +2.100-6 = 2a + 2 / 7 -6 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 30. BIÊU DIỄN HÌNH HỌC CỦA số PHỨC. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Các khái niệm thường gặp 

■ Hệ trục thực ảo gồm có 2 trục vuông góc với nhau : Trục nằm ngang là trục thực, trục đứng dọc là 
trục ảo 

■ Số phực z = a+bi khi biểu diễn trên hệ trục thực ảo là điểm M (a;/?) 

■ Môđun của số phức z = a+bỉ là độ lớn của vecto OM 

2. Lệnh Caso 

■ Để xử lý số phức ta sử dụng lệnh tính số phức MODE 2 

■ Lệnh giải phương trình bậc hai MODE 5 3 

■ Lệnh giải phương trình bậc ba MODE 5 4 


11) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -[Câu 31 Đề minh họa THPT Quốc Gia lần 1 năm 2017] 

Cho số phức z thỏa mãn (l + ỉ) z = 3 - i . Hỏi điểm biểu diễn số 
phức z là điểm nào trong các điểm M,N,P,Q 
A.điểm p B.điểm Q c.điểm M D.điểm N 

GIẢI 

> Cô lập z = — — - 

1 + í 

Sử dụng máy tính Casio trong môi trường CMPLX để tìm z 

ÍMÕDẼ1 [2] fÉì [~3~1 [—1 ÍẼNGÌ (▼) m í+i ÍẼNGÌ Í=1 

CMPLX 13 Math Á 

3—i 

1+i 


y 


N 1 


M 



o 




p 


Q 


1 —2i 

=>z = l —2/ và điểm biểu diễn z trong hệ trục thực ảo có tọa độ (l;-2) . Điểm có thực dương và 

ảo âm sẽ nằm ở góc phần tư thứ IV 
=> Điểm phải tìm là Q và đáp án chính xác là B 
VD2-[Thi thử trung tâm Diệu Hiền - cần thơ lần 1 năm 2017] 

Điểm biểu diễn số phức Z = 1 + bi với b G R , nằm trên đường thẳng có phương trình là : 

A.x = 7 B. y = X C.y = x + 7 D. y = 7 

GIẢI 

> Điểm biểu diễn số phức z = 7 + bỉ là điểm M có tọa độ M(l\b\ 

Ta biết điểm M thuộc đường thẳng d nếu tọa độ điểm M thỏa mãn phương trình đường thẳng 

d 

> Thử đáp án A ta có X = 7 l.x + 0.y-7 = 0 . Thế tọa độ điểm M vào ta được : 

1.7 + 0./?—7 = 0 (đúng) 

Vậy điểm M thuộc đường thẳng X = 7 => Đáp án A là chính xác 

VD3-[Thi thử Group Nhóm toán - Facebook lần 5 năm 2017] 

Các điểm M ,N,P lần lượt là điểm biểu diễn cho các số phức 

Z 1 = ~J’ Z2 = (1 —i)(l + 2/) ;z 3 = -1 + 2/ 

A. Tam giác vuông B.Tam giác cân C.Tam giác vuông cân D.Tam giác đều 
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GIẢI 

> Rút gọn Zj bằng Casio 

®®(D(ĩ)iộ)B[I](=) 

CMPLX 0 Math A 

4i 

i-1 

2-2i 

Ta được Zj =2 — 2/ vậy điểm M(2;—2) 

> Rút gọn z 2 bằng Casio 

CD □□ B (ẽng) CTD CD □□ (+] em (ẼNỘ) QD [=] 

CMPLK 0 Math À 

a-i)(l+ 2 i) 


3+i 

Ta được z 2 =3 + / vậy điểm iv(3;l) 

Tương tự z 2 =-1 + 2/ và điểm p(-l;2) 

Để phát hiện tính chất của tam giác MNP ta nên biểu diễn 3 điểm M,N,P trên hệ trục tọa độ 



















A 























p 

p 
















N 








ầ 

k d 

1 





_ 

5 




% 

f 1 




L 


















■ 













-A 








—«—t-- 1 - 1 - 1 -— 

Dễ thấy tam giác MNP vuông cân tại p => đáp án c chính xác 

ni_ • ii. ‘ f * m * rp__ Ậ • A 2 1^ Á y /% A -I m 


VD4 -[Thỉ thử báo Toán học Tuôi trẻ lân 4 năm 2017] 

Trong mặt phẳng Oxy, gọi các điểm M,N lần lượt là điểm biểu diễn số phức Zj = 1 - i, z 2 = 3 + 2/ 

Gọi G là trọng tâm tam giác OMN , với o là gốc tọa độ. Hỏi G là điểm biểu diễn của số phức 
nào sau đây. 


A.5 —ỉ 


B.4 + / 


4 1. 

c. — + — / 

3 3 


D. 2 + — ỉ 
2 


GIẢI 


> Điểm M biểu diễn số phức Zj =1- / => tọa độ 

Điểm N biểu diễn số phức z 2 =3 + 2/ => tọa độ N(3; 2) 
Gốc tọa độ ỡ(0;0) 
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> Tọa độ điểm G 


X M + X N + X 0 .X/V ^0 


í 4 - 1 ! 

l 3 3 J 




11A . , 4 1 . _. 

Vậy G là điểm biểu diên của sô phức — + -ĩ' =>c là đáp án chính xác 

3 3 


VD5-rThỉ thử THPT Hàm Rồng - Thanh Hóa lần 1 năm 20171 

Trong mặt phang tọa độ Oxy , gọi M là điểm biểu diễn số phức z = 3-4/, điểm M ' là điểm biểu 


diễn số phức z ' = z • Tính diện tích A OMM ' 


A.c 1 = 25 




_ị^n V 

A OMM' - 4 ^-^AOMM' 

GIẢI 


15 

2 


> Điểm M biểu diễn số phức Zị =3-4/ => tọa độ M (3;—4) 


Điểm M ' biểu diễn số phức z ' = 


1 + ỉ' 


tọa độ N 


(Đ □□ [B (ỆNÕ) <® [2ll (S CD [311 (HI [S (ẼNỘ) □□ [=] 

CMPLX E Ms.th À. 

¥-!<(3-4i) 

2-i| 

2 2 1 

Gốc tọa độ ơ(0;0) 

Để tínhdiện tích tam giác OMM ' ta ứng dụng tích có hướng của 2 vecto trong không gian. Ta thêm 
cao độ 0 cho tọa độ mỗi điểm 0,M,M ' là xong 

ÕM( 3;-4;0) , ÕM'Ọ-\~\0\=> s = ị|[ỠM;ÕÃr]| 

\ 2 2 J 2 

Tính |[ÕÃf;ÕÃT , ]| 

BSHEEiHS ũp [=]ísg © BtDBBB d] {=} B 

ITỊ ÍTÌ ÍTI [=1 fõ11=1 ỊÃCÌ ÍSÍÌTÌ [TỊ [TỊ ÍSÍÌTÌ [TỊ Í7Ị |SHÌFTÌ [~5Ì ITỊ 1=1 

VCT 0 

VctA-VctB 


12.5 

Vậy ỊÕM-ÕM' ]| = 12.5 = f => 5 ơmm . = i|[ỠM;ÕM']| = ^ 

=>A là đáp án chính xác 

VD6-[Đề thi minh họa bộ GD-ĐT lần 2 năm 2017] 

Kí hiệu z 0 là nghiệm phức có phần ảo dương của phương trình 4z 2 -16z + 17 = 0 . Trên mặt phẳng 


tọa độ, điểm nào dưới đây là điểm biểu diễn số phức w = iz 0 



fi;2Ì 


í-i;2Ì 


í-ỉ;,1 


fl ì 

A.M 

B. M 

c. 

D.M 

-;1 


u J 


2 J 


4 J 


u J 


GIẢI 


> Sử dụng lệnh giải phương trình bậc hai MODE 5 3 để giải phương trình 4z 2 -16z + 17 = 0 

ImÕDẼI Ẻ [3] [4)(=)B[T][6](=](T|[7]@(=](=] 

0 MstthT 

Xi= 


2+ịi 
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X2= 


HathTA 


2-ịi 

. .„ „ 1 . 1 . 

Vậy phương trình 4 z — 16z + 17 = 0 có hai nghiệm z=2+—i và z = 2 —— ỉ 

2 2 

> Để z 0 có phần ảo dương => z = 2--^ữ . Tính w = z 0 i 

e [2] m [E E1 (H m <S)[2] (5> |§ di @ (=] 


CMPLK 


(2 + ịi) 


0 Hath À 


-ị + 2i 

1 




Vậy phương trình vv = - — + 2/ => Điểm biểu diễn số phức w là M 

2 

=^> B là đáp án chính xác 


1 




2 ;2 , 

V z J 


ĩĩ) BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1-ÍThi thử chuyên Khoa học tư nhiên lần 2 năm 2017 

Cho số phức z - 2+i . Hãy xác định điểm biểu diễn hình họ 

A.Điểm M B.Điểm N 

C.Điểm p D. Điểm Q 

] 

>c c 

ủa í 

ỉố phức 

w- 

=0 

-0 

z 




















M 

[ 











• 












N ể ị 












T 

▲ 

_ 

ị 







-5 






ụ. 

4-- 

♦ 

- • 

Q 










p 



























■ị - ị 

Bài 2-ÍThỉ thử facebook nhóm toán lần 5 năm 20171 

Cho số phức z thỏa mãn (2-ỉ)z = 4z + 5 . Hỏi điểm biểu d 
M,N,P,Q ở hình bên . 

A.Điểm N B.Điểm p 

C.Điểm M D. Điểm Q 

iễn 

củc 

u là đi 

ểm 

nà 

1 1 

0 trong các điểm 




'y 






M 

4 

[ 



] 

V 

i \ 



ì 


*«. 


k 




4 


\ p 

% 

¥ 

+ 



c 


2 


] 

p 










Bài 3-rThi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 
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Trên mặt phăng tọa độ các điêm A, B, c lân lượt là điêm biêu diên của sô phức — — , 

-“ + “ / 

5 5 

(l-ỉ)(l + 2ỉ), -2ỉ' 3 Khi đó tam giác ABC 

A.Vuông tại c B.Vuông tại A C.Vuông cân tại B D. Tam giác đều 

Bài 4 -Cảc điểm A,B,C , A\ B',C' trong mặt phẳng phức theo thứ tự biểu diễn các số : 

1 — i, 2 + 3 i, 3 + i và 

3i,3-2i,3 + 2i có G,G' lần lượt là trọng tâm tam giác ABC và A'B'C' . Khẳng định nào sau đây 
đúng 

A.G trùng ơ' B. Vecto GG' = (l;-l) 

c. GA = 3 GA' D. Tứ giác GAG'B lập thành một hình bình hành 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

___ •_ĩ_ĩ_ 


Bài 1-ÍThi thử chuyên Khoa học tư nhiên lần 2 năm 20171 

Cho số phức z-2+i . Hãy xác định điểm biểu diễn hình học của số phức w = (l-i)z 

A.Điểm M B.Điểm N 

C.Điểm p D. Điểm Q 




























ìk 

I 











í 

¥ - 










N 4 

k _ ị 










Â 

r - ị 

L, 


Á 



1 1 

- 

5 





%.4 

V 


1 

i 

1 1 






2- 

I 



9 Q 



















-4- 

- 







GIẢI 

■ Tính số phức w = (l- /) z bằng máy tính Casio 

CD □□ (=] (ẽng) DU CO em (+] Ung) CXI (=] 


CMPLX 13 Math Á 

(1-ÌỈC2+Ì) 


3-i 

Vậy tọa độ của điểm thỏa mãn số phức w là (3;-l). Đây là tọa độ điểm Q 
=> Đáp số chính xác là D 

Bài 2 -ÍThi thử facebook nhóm toán lần 5 năm 2017] 

Cho số phức z thỏa mãn (2-ỉ)z = 4z + 5 . Hỏi điểm biểu diễn của z là điểm nào trong các điểm 
M ,N,P,Q ở hình bên . 

A.Điểm N B.Điểm p 
C.Điểm M D. Điểm Q 
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Cô lập(2-/)z-4z = 5 <=> -(2 + /)z = 5 <=> z = -^—7 

-5 

Tim số phức z = ^—7 

(DBCSOCDEnD® 

__ CMPLX E Mith A 

2+r 


-2+i 

Vậy tọa độ của điểm thỏa mãn số phức z là (-2;l) . Đây là tọa độ điểm M 
=> Đáp số chính xác là c 

Bài 3 -1 Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 4 năm 2017] 

, \ _, , 7 ~ , , 4 

Trên mặt phăng tọa độ các điêm A, B, c lân lượt là điêm biêu diên của sô phức — - — , 

-“ + “ / 

5 5 

(l-/)(l + 2/), -2ỉ' 3 Khi đó tam giác ABC 

A.Vuông tại c B. Vuông tại A C.Vuông cân tại B D. Tam giác đều 

GIẢI 


Rút gọn ——— Ặ- được —2—4/ vậy tọa độ điểm A(-2;-4) 

-“ + “ / 

5 5 

Ịglf4l(T)R|gir2l(T)r5lC^)í+1|g|[T](T)r5](^)|ẼNGÌÍ=ì 

CMPLK 0 Hath Ả 




-2—4i 

Rút gọn (l-/) (1 + 2 /) được 3 + i vậy tọa độ điểm z?(3;l) 


CD □□ (=] (ỆNG) ôn CD □□ [+] dH ìng) QD [=] 

CMPLX E Ms.th A 


3+i 

Rút gọn -2/ 3 = —2/.í' 2 = 2 ỉ vậy tọa độ điểm c (0;2) 

Để phát hiện tính chất của tam giác ABC ta chỉ cần biểu diễn trên hệ trục tọa độ là thấy ngay 


Trang 276 
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=> Đáp số chính xác là A 

Bài 4 -Các điểm A,B,C , A\ B',C' trong mặt phẳng phức theo thứ tự biểu diễn các số : 

1 — i, 2 + 3 i, 3 + i và 

3i,3-2i,3 + 2i có G,G' lần lượt là trọng tâm tam giác ABC và A'B'C '. Khẳng định nào sau đây 
đúng 

A.G trùng G' B. Vecto GG' = (l;-l) 

c. GA = 3 GA' D. Tứ giác GAG'B lập thành một hình bình hành 

GIẢI 

Ta có tọa độ các đỉnh A(l;—l), B(2;3 ), c(3;l) => Tọa độ trọng tâm G(2;l) 

' _ X A +X B +X C _ 2 

G 3 

< yA + y B + yc =1 

l G 3 

Ta có tọa độ các đỉnh A'(0;3), fi'( 3;-2), C'(3;2) => Tọa độ trọng tâm G(2;l) 

' = ỊG+x e ±Xc = 2 
G 3 

< y* + y* + y<r =l 

{ G 3 

Rõ ràng G = G'^> Đáp số chính xác là A 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 

BÀI 31. QUỸ TÍCH ĐIỂM BIỂU DIỄN của số phức. 


ĩ) KĨÉN THỨC NÉN TẢNG 


1. Mẹo giải nhanh 

■ Bài toán quỹ tích luôn đi lên từ định nghĩa. Ta luôn đặt z = x + yi , biểu diễn số phức theo yêu cầu 
đề bài, từ đó khử i và thu về một hệ thức mới: 

■ Nếu hệ thức có dạng Ax + By + C = 0 thì tập hợp điểm là đường thẳng 

■ Nếu hệ thức có dạng (x-ơ) 2 +(y—bỴ = R 2 thì tập hợp điểm là đường tròn tâm /(a;Ễ>) bán 
kính R 

X 2 y 2 

■ Nếu hệ thức có dạng 2 + ,7 = 1 thì tập hợp điểm có dạng một Elip 

ab 

2 2 

X y ^ 

■ Nếu hệ thức có dạng —T- — 4y = 1 thì tập hợp điểm là một Hyperbol 

a b 

■ Nếu hệ thức có dạng y = Ax 2 +Bx + C thì tập hợp điểm là một Parabol 


2. Phưong pháp Caso 

■ Tìm điềm đại diện thuộc quỹ tích cho ở đáp án rồi thế ngược vào đề bài, nếu thỏa mãn thì là đúng 


|II) ví DỤ MINH HỌA 


VDl-IThi thử chuvên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 20171 

Tập hợp các điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn \z -2 -i\ = 
A.4jc-2j + 1 = 0 B. 4a' - 2y -1 = 0 c.4x + 2_y-l = 

z + 2i 

OD. 4x-6y-l = 0 


GIẢI 


❖ Cách Casio 

> Gọi số phức z có dạng z = a+bi . Ta hiểu : điểm M biểu diễn số phức z thì M có tọa độ 
M(a;b) . 

Giả sử đáp án A đúng thì M thuộc đường thẳng 4x-2y + 1 = 0 thì 4a — 2b+ỉ = 0 


> 


> 


Chọn a = 1 thì & = ^ => z = 1 + 2.5 ỉ . số phức z thỏa mãn \z - 2 - i = 
2 1 1 


z + 2i 


thì 


\z-2-i\- 


z + 2i 


= 0 


Sử dụng máy tính Casio để kiểm tra 

ÍSHÌFTÌ ỊhypỊ íiỊ 1+1 m rn [~5| IẼNGÌ R [TI R IẼNGÌ C^) R ÍSHÌFĨÌ liiỹa m R [TI n [~5| 

(D (+) [2] (D (=) 

CMPLX s Math Ả 

2 


Ta thấy ra một kết quả khác 0 vậy \z-2-ỉ\- 


z + 2i 


= 0 là sai và đáp án A sai 


Tương tự với đáp số B chọn a = 1 thì b = 1.5 và z = 1 + 1.5/ 

fSHĨFTÌ ÍRỹpỊ [T](±)[T][I|[I]iõ)B[2]B(ĩi(g)H (shỊỆĨ) @ (T| B [n Q (Ăl 

ẼNỘ) (+] em (ẼNÕ) 

CMPLK s Math À 


Ũ 
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> 

> 


Ta thấy kết quả ra 0 vậy |z —2-ỉ'| — z + 2i =0 là đúng và đáp án chính xác là B 

Cách mẹo 

Đặt z = x+yi (ta luôn đi lên từ định nghĩa). 

z + 2i\ ta được 


Thế vào |z —2-i| = 

|(* -- 2) + ( y - 1) ỉj = |x 2 + (-y + 2) ỉj 
<í>-^(x-2) + (y-l) =-^x 2 +(-y + 2) 


o(x—2) + (y—1) — X 2 +[—y + 2) 

ox 2 -4x + 4+y 2 -2y + l = x 2 + y 2 -4y + 4 
<=>4*-2y-l = Ó 

Vậy tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường thẳng 4x-2y-1 = 0 
=> đáp án B là chính xác 

❖ Bình luận 

> Trong dạng toán này ta nên ưu tiên dùng mẹo vì tính nhanh gọn của nó 

> Nhắc lại một lần nữa, luôn đặt z = x + yỉ rồi biến đổi theo đề bài 

VD2-[Thi thử sở GD-ĐT Hà Tĩnh lần 1 năm 2017] 

Cho số phức z thỏa mãn \2 + z\ = |l - /| . Chọn phát biểu đúng 

A. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z là một đường thẳng 

B. Tập họp điểm biểu diễn số phức z là một đường Parabol 

C. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z là một đường tròn 

D. Tập họp điểm biểu diễn số phức z là một đường Elip 

GIAI 


❖ Cách mẹo 

> Đặt z=x + yi. 

> Thếvào |2 + z| = |l —i| ta được 
|x+2 + yị| = |l—ị| 

<^\Ị{x + 2 ) 2 + y 2 =-^l 2 +(-l) 

<=>(x + 2) + y 2 =ị^Ỉ2^ 

Vậy tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm /(-2;0) bán kính R = yJ2 
Vậy đáp án c là chính xác 

VD3 -[Đề thi minh họa của bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Cho các số phức z thỏa mãn \z\ = 4 . Biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn các số phức 

w = (3 + 4i)z + i là một đường tròn. Tính bán kính r của đường tròn đó. 

A. r = 4 B. r = 5 C. r = 20D. r = 22 

GIẢI 


❖ Cách Casio 

> Để xây dựng 1 đường tròn ta cần 3 điểm biểu diễn của w , vì z sẽ sinh ra w nên đầu tiên ta sẽ 
chọn 3 giá trị đại diện của z thỏa mãn |z| = 4 

> Chọn z = 4 + 0ỉ' (thỏa mãn |z| = 4 ). Tính W 1 = (3 + 4ỉ)(4 + 0/) + / 

ỊT][ặ]ffl®@0(x]®E)(ĩ!(=] 

CMPLK s MỉLth Á 

(3+4i)x4+i 


12+171 
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Ta có điểm biểu diễn của Zị là M (12; 17) 

> Chọn z = 4/ (thỏa mãn |z| = 4 ). Tính w 2 = (3 + 4/)(4/) + / 

|T][3]E)(l](ĩl[lÌ(E][I]ÌệlE)Ìệ)(ầ 

CMPLX 13 Mith Ả 

-16+131 

Ta có điểm biểu diễn của z 2 là iv(— 16;13) 

> Chọn z = —^i (thỏa mãn |z| = 4 ). Tính w 3 =(3 + 4/)(—4/) + / 

G](Sffl(I](Ìỉl[I]II]Q®(Ìỉl(T)(±]l§(=] 

CMPLX 13 Mãth Ả 

C3+4i)i:-4ỉ)+i 

16—1 li 

Ta có điểm biểu diễn của Zị là p(l6;-ll) 

Vậy ta có 3 điểm M,N,P thuộc đường tròn biểu diễn số phức w 

> Đường tròn này sẽ có dạng tổng quát X 2 + y 2 + ax + by + c = 0 .Để tìm a,b,c ta sử dụng máy 
tính Casio với chức năng MODE 5 3 

> pj]@0@@00j]B@g0j]@000®j]00 

©@0®@0@qS©^00(3](^)(D[D[I](=)(E1[T](T) 

(D co (=)SQD © SEEtĩ]® (=)(=) 

0 MathT 0 MỉLthTA 

x= Y= 

Ũ -2 

0 Hath A 

z= 


> 

> 


-399 

vậy phương trình đường tròn có dạng X 2 + y 2 -2y-399 = 0 <=>x 2 + (y-l) = 20 2 

Bán kính đường tròn tập hợp điểm biểu diễn số phức w là 20 => Đáp án chính xác là c 

Cách mẹo 

Đề bài yêu cầu tìm tập hợp các điểm biểu diễn số phức w vậy ta đặt w = x + yỉ . 

s , . w-ỉ x + (y — ì)i 

Thê vào w = (3 + 4/) z + ỉ <=> z = —-—— = — _ . Tiếp tục rút gọn ta được 

v ’ 3 + 4/ 3 + 4/ 


[jc + (y-l)i](3-4i) _ 3x + 4y-4 + (-4x + 3y-3)i 
(3+ 4/) (3-4/) “ 25 


|z| = 4 <=> |z| 2 = 16 <SÍ> 


3x + 4y-4 
25 


+ 


-4x + 3y-3 
25 


= 16 


_ 25x 2 + 25y 2 + 25 -50y _ 

<=>--= 16 

25 2 

ox 2 + y 2 -2y = 399 


OJC 2 +(y-l) 2 =20 2 

Vậy tập hợp các điểm biểu diễn số phức w là đường tròn bán kính r = 20 
=> đáp án c là chính xác 

Bình luận 
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> Chức năng MODE 5 2 để tìm phương trình đường tròn được giải thích như sau : 

Đường tròn có dạng X 2 + y 2 +ax + by + c = 0 

Với M thuộc đường tròn thì \2a + Ỉ7b + C = -12 2 -17 2 
Với N thuộc đường tròn thì — lỏa + I3b + C = -16 2 —13 2 
Với p thuộc đường tròn thì \6a-\\b + c = -16 2 -11 2 

'\2a + llb + c = -\2 2 -\T 

Vậy ta lập được hệ phương trình 3 ấn bậc nhất < -16ữ + 13Z? + c = -16 2 -13 2 

16ữ -11ỈH- c = -16 2 -11 2 

Và ta sử dụng chức năng giải hệ phương trình 3 ẩn bậc nhất MODE 5 2 để xử lý 

> Hai cách đều hay và có ưu điểm riêng, tự luận sẽ tiết kiệm thời gian một chút nhưng việc tính toán 
rút gọn dễ nhầm lẫn, còn Casio có vẻ bấm máy nhiều hơn nhưng tuyệt đối không sai. 

VD4-[Thi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 3 năm 2017] 

^ r , , ~ r 7 z~ỉ , i. ^ 

Tập hợp các điêm biêu diên các sô phức z thỏa mãn phân thực của ——7 băng 0 là đường tròn tâm 


I bán kính R (trừ đi một điểm) 
' 1 


Z-1 


Ả.I 

C.I 

4 

> 

> 


V 2 

f\ 1 


13 1 „ ÍI o 

] ,R = -J= B ./' 

42 


2 ’ 2 


, r=4= 

42 


2 ’ 2 


3 1 

D.ỉ 

f 1 13 

, R = - 


J 2 


V 2 ’ 2y 


R = ị 
2 


GIẢI 


Cách mẹo 

Đặt z = x + yi. 

z- 1 ^ *_ X 

Thế vào ——7 ta được 


Z-1 

-x+y 2 -y + xyỉ-(x-l)(y-l)ỉ 


1+yi _ 

+(y-i)t" [^+(y-i)/][^-(y-i)ỉ] 


X 


+ (y-lf 


Để phần thực của 


z -1 


bằng0thì x 2 -x + y 2 -y = 0<3- 


í 0 

2 

( 

13 


+ 

y- 

— 

l 2) 


V 

2) 


Vậy tập hợp điểm cần tìm là đường tròn tâm I 


ĩĩĩ) BẢI TẬP Tự LUYỆN 


1'1 

2 ’ 2 


bán kính R = 


42 


1 

2 

>đáp án B là chính xác 


Bài l -[Thỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Cho các số phức z thỏa mãn |z + l-ỉ| = |z-l + 2ỉ| . Tập hợp các điểm biểu diễn số phức z trên mặt 

phẳng tọa độ là một đường thẳng. Viết phương trình đường thẳng đó. 

A.4x + 6y-3 = 0 B. 4x-6y -3 = 0 C.4x + 6y + 3 = 0 D.4x-6y + 3 = 0 

Bài 2 -ÍThi thử THPT Triệu Sơn - Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 


z - 3 + 4/ 


là phương trình có dạng 


c. X 2 + y = 25 


Tập hợp các điểm M biểu diễn số phức z ■ \z\ = 

A.6x + 8y-25 = 0 B. 3x + 4y-3 = 0 

D.(x-3) 2 +(y-4) 2 =25 

Bài 3 -rThỉ thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Cho các số phức z thỏa mãn \z\ = 2 . Biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn các số phức 

w = 3 - 2i + (2 - ỉ) z là một đường tròn. Tính bán kính r của đường tròn đó. 

A. r = 20 B.r = 4ĩã c.r = 4ĩ D.r = 7 

Bài 4-ỊThỉ thử THPT Hàm Rồng - Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 
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Trong mặt phẳng Oxy , tìm tập họp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn \z - 1| = |(l + ỉ) z\ 

A.Tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (2;-l), bán kính R = yỊĨ 

A.Tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (l;0), bán kính R = yJ 3 

A.Tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (0; -l), bán kính R = -j3 

A.Tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (0; -l), bán kính R - 9/2 

Bài 5 -ÍThi thử THPT Quảng Xương I - Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

Tập hợp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn \z\ 2 = z 2 là : 

A.Cả mặt phẳng B.Đường thẳng C.MỘt điểm D.Hai đường thẳng 

Bài 6 -Tâp họp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn 2 \z - 1| = ịz - z + 2i là một Parabol có dạng: 


X 2 

Ả.y = 3x 2 -ÓX + 2B. y = 


„ X 2 

c.y = --—4 
3 


_ 9 „ 1 

D. y = X + 2x + -j- 
3 


LỜI GĨẢĨ BÀĨ TẬP Tự LUYỆN 

_ i _ •_•_ 


Bài 1 -rThỉ thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Cho các số phức z thỏa mãn |z + l-/| = |z-l + 2/| . Tập họp các điểm biểu diễn số phức z trên mặt 

phang tọa độ là một đường thẳng. Viết phương trình đường thẳng đó. 

A.4x + 6y-3 = 0 B.4x-6y-3 = 0 C.4x + 6y + 3 = 0 D.4x-6y + 3 = 0 

GIẢI 

❖ Cách 1: Casio 

Giả sử đáp án A đúng, điểm biểu diễn số phức z = x+yi thuộc đường thẳng 4x + 6y-3 = 0 

Chọn x-1 thì y = -\ và số phức z = l-\i . 

6 6 

Xét hiệu |z + l —/| —|z — 1 + 2/| . Nếu hiệu trên = 0 thì đáp án A đúng. Để làm việc này ta sử dụng máy tính 

ÍSÍÌTÌ Ịiiỹpl m R ÍMÌ rn (T) f6l (R) ÍẼNGl [+1ÍTỊ R ÍẼNGÌ (^) R ÍSHÌFĨ1 (íiỹ pl ỊTỊ R ÍMÌ rn Ct) 

d] <g) Hệ) B ŨD H] Hệ) {=} 

CMPLK s Mã.th A 

I l-ii+1-i -|ỉ-{p 

-1 l+'/Ĩ93 


Hiệu trên khác 0 vậy đáp án A sai 

Thử với đáp án B. Chon x — \ thì y = ^ và số phức X = 1 + ^ỉ' . Xét hiệu : 

ỊshỊỆĨỊ @05)1)00®® iệ) (+) [3 Q @0 B (shỊft) @ O (+) (s) d) (5) 

(HD ÌNỘ) B □□ CB em (ỆNÕ) [=] 

CMPLK s Math Ả 

|l+ii+l-i|-|l+{l> 


0 

Vậy hiệu |z+l —ỉ'| —|z—l + 2ỉ'| = 0 <=> |z + l —ị| = |z —l + 2ị| =>Đáp án chính xác là B 

❖ Cách 2: Tự luận 

■ Vì đề bài yêu cầu tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức z nên ta đặt z = x+ yi 

■ Theo đề bài |z + l —i| = |z — l + 2i| |x + l + (y — l)ỉj = |x — l + (y + 2)ỉj 

^(x + l) 2 +(y-l) =(x-l) 2 +(y + 2) 

<» X 2 + 2x +1 + y 2 - 2y +1 = X 2 - 2x +1 + y 2 + 4y + 4 
<s> 4x - 6y - 3 = 0 . Vậy đáp án chính xác là B 
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Bài 2-ÍThi thử THPT Triêu Sơn - Thanh Hóa lần 1 năm 20171 

Tập họp các điểm M biểu diễn số phức z : |z| = 

z - 3 + 4/ 

là phương trình có dạng 

A.6x + 8y-25 = 0 B.3x + 4y-3 = 0 

c. X 2 + y = 25 

D.(x-3) 2 +(y-4) 2 =25 

7 



GIẢI 


Đặt số phức z = x+ỵi . 


Ta có : z = 


z 3 + 4/ 


x + yi\ 


|x-3 + (4-y)/| <=> X 2 + y 2 = (x-3) 2 + (4-y) 2 


X + y —X —6x + 9 + y —8y +16 < w’ 6x + 8y— 25 — 0 
Vậy tập họp các điểm M biểu diễn số phức z là đường thẳng 6x + 8y - 25 = 0 
=> Đáp án chính xác là A 

Bài 3 -ÍThi thử THPT Nguyễn Đình Chiểu - Bình Định lần 1 năm 2017] 

Cho các số phức z thỏa mãn \z\ = 2 . Biết rằng tập họp các điểm biểu diễn các số phức 

w = 3 - 2/ + (2 - /) z là một đường tròn. Tính bán kính r của đường tròn đó. 

A. r = 20 B.r = V2Õ C.r = VỸ D.r = 7 

GIẢI 

❖ Cách 1: Casio 

Chọn số phức z - 2 thỏa mãn |z| = 2 vậy w l =3 — 2/ + (2 — ỉ).2 = 7 — 4/. Ta có điểm biểu diễn của W 1 là 
Af( 7;-4) 

Chọn số phức z = — 2 thỏa mãn |z| = 2 vậy 1+2 = 3 — 2/ + (2 — /). (—2) = —1 + 0/ . Ta có điểm biểu diễn số 
phức w 2 là A/(-l;0) 

Chọn số phức z — 2/ thỏa mãn |z| = 2 vậy 1+3 = 3 — 2/+ (2 — /).(2/) = 5 + 2/ .Ta có điểm biểu diễn số 
phức 1+3 là p(5;2) 

CMPLK s Hath À 

3-2ỉ+C2-ỉ)x2i 


5+2i 

sử dụng máy tính tìm phương trình đường tròn di qua 3 điểm M,N,P 

(=) [0] (=) ỊT| 

(D E) El Ẽ3 (=) [5] (=) d] (D ỊT| (D E) [5] Ẽ3 E) d] Ẽ!) (D (D 

s MỉLthT s HỉLthTÌ 

x= v= 

-Ế 4 

s Math Ả 


-7 

Vậy phương trình đường tròn cần tìm là X 2 + y 2 - 6x +4y - 7 = 0 <=> (x - 3) 2 + (y + 2) 2 = ^V 20 j sẽ 

có bán kí nh là r = V 20 
=> Đáp án chính xác là B 

❖ Cách 2: Tự luận 

Vì đề bài yêu cầu tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức vv nên ta đặt w = x+yi 
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Theo đề bài w = 3-2/+ (2-ỉ)z => z = w 3 + ^ 


X- 


<=>z = - 


W = + z = ---7- 

3 + (y + 2)í’ l^x —3 + (y + 2)/J(2 + í) 
2 — i (2 —ỉ')(2 + i) 


<»z = 


2x - y-8 + (x + 2y+ l) 


Ta có z = 2 => 


2x - y - 8 


+ 


X + 2y +1 


= 4 


<I> (2x - y - 8) 2 + (x + 2y +1) 2 = 100 
<=> 5x 2 + 5y 2 -30x + 20y + 65 = 100 
<=> X 2 + y 2 - 6x + 4 y = 7 

<=>(*-3) + (y + 2) = (>/20) 

Bài 4 -ÍThi thử THPT Hàm Rồng - Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

Trong mặt phẳng Oxy , tìm tập họp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn |z -1| = |(l + ỉ) z\ 

A.Tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (2;-l), bán kính R = V2 

A.Tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (l;0), bán kính R = \J 3 

A.Tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm /(0;-l), bán kính R = *j3 

A.Tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm / (0;—1), bán kính R - 

GIẢI 

Đặt số phức z = x + yi . 

Ta có : |z-l| = |(l + ỉ’)z| -w> |x + yi — lị = |(x+ yỉ')(l + ỉ)| |x — 1 + yiị = |x- y + (x+ y)ỉj 

<=> (x —l) 2 + y 2 = (x —y) 2 +(x + _y) 2 

X — 2x + 1 + y = X — 2xy + y + X + 2xy + y 
X + >’ + 2x —1 = 0 

«(x + 1) 2 + /=(V2) 2 

Vậy tập họp các điểm M biểu diễn số phức z là đường tròn tâm I (-1; 0), bán kính R = \Ỉ2 
=> Đáp án chính xác là D 

Bài 5 -ÍThỉ thử THPT Quảng Xương I - Thanh Hóa lần 1 năm 2017] 

Tập hợp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn |z| 2 = z 2 là : 

A.Cả mặt phang B.Đường thẳng C.MỘt điểm D.Hai đường thẳng 

GIẢI 

Đặt số phức z = x+yi . 

Ta có |z| 2 = z 2 <=> |x+ y/| 2 =(x+ yif <^> X 2 + y 2 = X 2 +2xy/ + (yi) 2 

2y 2 -2xyi = 0o y(y-xi)o y = 0 

_y-ix = 0 

Vậy tập họp các điểm M biểu diễn số phức z là hai đường thẳng y = 0 và y-ix = 0 
=> Đáp án chính xác là D 

Bài 6 -Tâp họp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn 2 |z -1| = \z - z + 2í' là một Parabol có dạng: 


X 2 

Ả.y = 3x 2 - 6x + 2 B. y = 2 ~ x 


C.y = ị-4 Đ.y = x 2 +2x + ị 
3 3 
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GIẢI 

Đặt số phức z = x + yi . 

Nếu đáp số A đúng thì đúng với mọi z = x + yi thỏa mãn ỵ = 3x 2 —6x + 2. 

Chọn một cặp (x; y) bất kì thỏa y = 3x 2 -6x + 2 ví dụ A(0; 2) =í> z = 2 ỉ 

Xét hiệu 2|z-l|-|z-z + 2ỉj 

Í2lMíhỹpỊỊTỊÍẼNGÌR mC^)RM[hỹplinÍẼNÕ1 R mRÍTỊÍẼNGÌm[+1ÍTỊÍẼNGÌ[=1 

CMPLX 0 MỉLth À 

2l2i-il-l2i-C-2> 


-6+2-/S 

Vậy 2 \z - 1| - |z - z + 2ỉj = -6 + 2\Ỉ5 * 0 
=> 2|z-l| |z-z + 2ỉ' => Đáp số A sai 

Tương tự với đáp số B chọn Z = l-Ậị . xét hiệu2|z-l|-|z-z + 2ỉ 

2 1 

Ịj] @§10011® s @|TIS(M)(ĩl®[l]cS) 

B CT] □□ [+] o (ỆNỘ) <® em DD (+] em (ĨNÕ) [=] 


=] (_□ ụU (+] (ỊJ m <s> ỊẪ 

CMPLX B MỉLth À 

2|l-ị-l|-|l-ị-> 

0 


Vậy 2|z —1| — |z - z + 2/ = 0 => 2|z -l| = |z -z + 2Ỉ => Đáp số B chính xác 
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XÓM TẮTKỸTHUẬT sử dung CAS_I_0_ r_YLNẠCẠL HỔ_TR_Ợ_GI_ẢI_ đê thị môn toán 2017, 

PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 32. CỰC TRỊ CỦA số PHỨC. 


I) KIẾN THỨC NÈN TẢNG 


1. Bất đẳng thức thường gặp 

■ Bất đẳng thức Bunhiacopxki :Cho các số thực a,b,x, y ta luôn có 


a b 
<=> — = — 
X y 


(ax + byỴ < (a 2 + b 2 ^x 2 + y 2 ) • Dấu = xảy ra 

■ Bất đẳng thức Vectơ : Cho 2 vecto w(x;y) và v(x'; y ') ta luôn có 

<=> + y 2 + V x ' 2+ y' 2 — *\/( x_x ') +(} ;_ 3 ; ') 

X y 

Dấu = xảy ra -e> — = — < 0 
x' y' 

2. Phương pháp mẹo sử dụng sử tiếp xức 


+ 


> 


u + v 


■ Dạng 1: Cho số phức z có tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn (c) bán kính R. 
Với mỗi điểm M thuộc đường tròn (c) thì cũng thuộc đường tròn (c) tâm gốc tọa độ bán kính 

OM = y[ã 2 +b 2 . 

+)Để |z| lớn nhất thì OM lớn nhất đạt được khi đường tròn (c) tiếp xúc trong với đường tròn 
(c) và OM = OI+ R 

+)Để |z| nhỏ nhất thì OM nhỏ nhất đạt được khi đường tròn (c) tiếp xúc ngoài với đường tròn 
(c) và OM = OI—R 



■ Dạng 2 : Cho số phức z có tập hợp các điểm biễu diễn số phức z là đường thẳng (í/) . Với mỗi 
điểm M thuộc (d) thì cũng thuộc đường tròn (c) 

+)Để |z| nhỏ nhất thì OM nhỏ nhất khi đó OM vuông góc với (ú?) và OM = d{0',{dy^ 
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■ Dạng 3 : Cho số phức z có tập hợp các điểm biễu diễn số phức z là Elip có đỉnh thuộc trục lớn 
A(a;0) và đỉnh thuộc trục nhỏ 5(0;/?) . Với mỗi điểm M thuộc (ú?) thì cũng thuộc đường tròn 

(ò 

+)Để |z| lớn nhất thì OM lớn nhất khi đó M trùng với đỉnh thuộc trục lớn và 
max|z| = OM = OA 

+)Để |z| nhỏ nhất thì OM nhỏ nhất khi đó M trùng với đỉnh thuộc trục nhỏ và 
max|z| = OM = OB 



2 2 

Dạng 4 : Cho số phức z có tập hợp các điểm biễu diễn số phức z là Hyperbol (H):^-t- — ^-t- = ỉcó 

a b 

hai đỉnh thuộc trục thực A'(—a;0),A(a;0) thì số phức z có môđun nhỏ nhất nếu điểm biểu diễn 
số phức z này trùng với các đỉnh trên, (môđun lớn nhất không tồn tại) 


Ịĩĩ) Vĩ DỤ MINH HỌA 


VDl-IThỉ thử THPT Vĩnh Chân - Phú Thọ lần 1 năm 2017] 

Trong các số phức z thỏa mãn điều kiện |z - 2 - 4/| = |z - 2/| . Tìm số phức z có môđun nhỏ nhất. 

A .z — — 1 + iB. z — 2+2/C. z = 2+2ỉ' D.z = 3+2ỉ’ 

GIẢI 

❖ Cách Casio 

> Trong các số phức ở đáp án, ta sẽ tiến hành xắp xếp các số phức theo thứ tự môđun tăng dần : 

I—1 + i I < I—2 + 2i\ = |2 + 2i| < |3 + 2i| 
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> Tiếp theo sẽ tiến hành thử nghiệm từng số phức theo thứ tự môđun tăng dần, số phức nào thỏa 
mãn hệ thức điều kiện |z —2 —4ỉ'| = |z —2ị| đầu tiên thì là đúng 

Với z — —ĩ + i Xét hiệu : |(-l + ỉ)-2 —4ỉj —|(-l + ỉ)-2ỉj 

ÍSHÌFTÌ ỊiiỹpỊ m R m 1+1IẼNGÌ m R m R [TỊ IẼNGÌ CR) R ÍSHÌFĨÌ liiỹpỊ R m [+1IẼNGÌ 
0 [D Hộ) (D 

CMPLK 0 Hath À 

l(-l+i)-2-4il-li> 

2Ỉ2 

Ra một giá trị khác 0 vậy z = —\ + i không thỏa mãn hệ thức. => Đáp án A sai 

> Tương tự như vậy với z — 2+2i 

fSHĨFTÌ ÍRỹpỊ [2][+][2]Ị|õ)Q[2]Q[4]|NÕ)(g)Q (shỊfx) (hỹp) [ 2 ] {+} [ 2 ] Hộ) Q [ 2 ] 

Hộ) (=] 

CMPLX 0 Math À 

l2+2i-2-4i1-12+0 


0 

Vậy số phức z = 2 + 2ỉ‘ thỏa mãn hệ thức => Đáp số c là đáp số chính xác 

❖ Cách mẹo 

Gọi số phức z có dạng z — ữ+bi . z thỏa mãn |z —2 —4ị| = |z —2ỉ'| 


<=>|ữ —2 + (& —4)i| = |ữ + (& —2)i| 

<=> (a - ìf +(b- 4) 2 = a 2 + (b - 2) 2 

«• a 2 -4a + 4 + b 2 -86 + 16 = a 2 +b 2 -4b + 4 
<=>4a+46 = 16 
oa+b -4 = 0 

Trong các đáp án chỉ có đáp án c thỏa mãn «+6—4=0 => Đáp án chính xác là c 

❖ Cách tự luận 

Gọi số phức z có dạng z = a+bi . z thỏa mãn |z-2-4ỉ'| = |z-2ỉ| 


<=> |« —2 + (6-4)ỉj = |« + (6 —2)ỉj 

<=> (a - ìf + (6- 4) 2 = a 2 + (6- 2) 2 

« « 2 -4« + 4 + 6 2 - 86 + 16 = « 2 +6 2 -46 + 4 
<=>4a+46 = 16 
<=>«+6 = 4 

Theo bất đẳng thức Bunhiacopxki: 

16 = (a + b) 2 < (l 2 +1 2 ) (« 2 + b 2 ) => |z | 2 = a 2 + b 2 > 8 

=> \ z \ > 2V2 


a b 


Dấu = xảy ra <íí> -M 1 


<=>« = 6 = 2=>z = 2 + 2ỉ' 


a + b = 4 

VD2-[Thi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Với các số phức z thỏa mãn |(l+ i) z +1 -7ỉj = V2 . Tìm giá trị lớn nhất của I z\ 

A.max|z| = 4 B. max|z| = 3 C.max|z| = 7D. max|z| = 6 

GIẢI 


❖ Cách mẹo 

> Gọi số phức z có dạng z — a+bi . z thỏa mãn |(l + ỉ')z + l-7ỉj = v2 
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■Cí* + bí^ị\ + ỉ) +1 — 7ỉj — >/2 
<=>|ơ-& + l + (a + Ễ>-7)ỉj = \Ỉ2 
^>(a-b + ỉf +(a + b-7) 2 =2 

<s> 2ữ 2 +2b 2 +50-12a-16Ễ> = 2 
b — bơ — 8/? -+■ 25 — 1 
^(ữ-3) 2 +(6-4) 2 =1 

Vậy quỹ tích điểm biểu diễn số phức z là đường tròn tâm/(3; 4 ) bán kính i? = l .Ta gọi đây là 
đường tròn (c) 

> Với mỗi điểm M biểu diễn số phức z = ữ + bi thì M cũng thuộc đường tròn tâm ơ(0;0) bán 

kính v« 2 +b> . Ta gọi đây là đường tròn (c) , Môđun của z cũng là bán kính đường tròn (c) 

> Để bán kính (c) lớnnhấtthì 0,1, M thẳng hàng (như hình) và (c) tiếp xúc trong với (c) 


Khi đó OM =01 +R= 5 + 1 = 6 
=> Đáp số chính xác là D 

❖ Cách tự luận 

> Gọi số phức z có dạng z = a+bi . z thỏa mãn |(l + /)z + l-7ỉj = V 2 
<^=8 |^£Ị + bi^ịỉ + /) +1 — 7ỉj = ^[2 

|ứ — b (ũ -\- b — 7)ỉj = >/2 

o(a-b + ỉ) 2 +(a + b-7) 2 =2 

o2a 2 +2b 2 +50-ỉ2a-16b = 2 
ũ + b — 6a — 8 b + 25 — 1 
<=> (a - 3) 2 +(b — 4) 2 = 1 

> Ta có \z\ 2 =a 2 +b 2 =6a + Sb-24 = 6(a-3)+S(b-4)+26 

Theo bất đẳng thức Bunhiacopxki ta có : 6(ơ —3) + 8(£> — 4 ) < |ó(íỊ — 3) + 8(£> — 4)| 


<^(6 2 +8 2 )[(a-3) 2 +(ồ-4) 2 
Vậy \zf < 36 <=> |z| < 6 


= 10 


=> đáp án D là chính xác 

❖ Bình luận 

> Việc sử dụng bất đẳng thức để đánh giá |z| là rất khó khăn, đòi hỏi học sinh phải nắm rất vững bất 
đẳng thức Bunhiacopxki và các biến dạng của nó 

> Trong tình huống của bài toán này, khi so sánh 2 cách giải ta thấy dùng mẹo tiếp xúc tỏ ra đơn giản 
dễ hiểu và tiết kiệm thời gian hơn. 

VD3 -ỊThỉ thử báo Toán học tuổi trẻ lần 5 năm 2017] 

Cho số phức z thỏa mãn \z—4\ + |z + 4| = 10, giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của \z\ lần lượt là: 

A.10 và 4 B. 5 và 4 c. 4 và 3D. 5 và 3 

GIẢI 


❖ Cách mẹo 

> Gọi số phức z có dạng z — a+bi . z thỏa mãn \z-4\ + |z + 4| = 10 
|ữ — 4 + biị + ịữ + 4 + biị = 10 


<=> ■Ặã^4f+Ĩ 2 +^JĨã+4f^b 2 =Ỉ0 
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^>ự(« + 4) 2 +6 2 = 10-ự(a-4 ) 2 +è 2 

<=> « 2 +8« + 16 + ỉ> 2 = 100 + « 2 — 8« + 16 + Ễ> 2 -20^(a-4) 2 + z? 2 

«20^/(«-4 ) 2 +Z> 2 = 100-16« 

^5 A /(a-4) 2 +ồ 2 =25-4« 

^ 25 (« 2 - 8« +16 + 6 2 ) = 625 - 200« +16« 2 

9« 2 + 25Ễ> 2 = 225 

„2 .2 

« o 

< ^ > TT + -T = 1 

25 9 

Vậy quỹ tích điểm biểu diễn số phức z là đường Elip đỉnh thuộc đáy lớn là A(5;0) , đỉnh thuộc 
đáy nhỏ là z?(0;3) 

> Với mỗi điểm M biểu diễn số phức z — ữ+bi thì M cũng thuộc đường tròn tâm ơ(0;0) bán 

kính võ 2 +ỹ . Ta gọi đây là đường tròn (c) , Môđun của z cũng là bán kính đường tròn (c) 

> Để bán kính (c) lớn nhất thì M trùng với đỉnh thuộc trục lớn và M = A(5;0) =>OM =5 
=> max|z| =5 

> Để bán kính (c) lớn nhất thì M trùng với đỉnh thuộc trục nhỏ và M = 5(0;3) => OM =3 


=>min|z| = 3 

=> Đáp số chính xác là D 

❖ Cách tự luận 

> Gọi số phức z có dạng z — ữ+bi . z thỏa mãn |z — 4| + |z + 4| = 10 
1 « — 4 + biị + 1 « + 4 + biị — 10 


> 


<s> ^(a-4) 2 + & 2 + ^(« + 4) 2 + z? 2 =10 

<=> Ặa + 4) 2 + b 2 + Ậ-a + 4) 2 + (-ở) 2 = 10 
Theo bất đẳng thức vecto ta có : 

-w>10 = -^(« + 4) 2 ~+b 2 + ^(-« + 4) 2 +(-ỉ>) 2 > ^[(« + 4)-(-« + 4)] + -(-£>)] 

^10>V4« 2 +4è 2 
10 > 2|z| => |z| < 5 


Ta có <=> ^(«-4) 2 + ~b 2 + -^(a + 4) 2 + z? 2 =10 
Theo bất đẳng thức Bunhiacopxki ta có : 


100 = Ị^/(«-4) 2 +ồ 2 + • N /(« + 4) 2 +Z> 2 Ị <(i 2 +1 2 )~(«-4) 2 +ồ 2 +(« + 4) 2 +Z> 2 ~ 
<z>100<2(2« 2 +2& 2 +32) 


2« 2 + 2b 2 + 32 > 50 
<=> « 2 +z? 2 > 9 


Vậy |z| 2 >9<=>|z| ^3 


=> 3 < 

\z\ 

< 5 =>đáp án D là chính xác 

VD4-Trong các số phức z thỏa mãn 
A. z = 1 - \Ỉ3i B. z = -1 + yỊĩi c. z = 1 

|z-2|-| 

z + 2 =2 , tìm số phức z có môđun nhỏ nhất. 

D. z = yỈ3 + i 
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GIẢI 

❖ Cách mẹo 

> Gọi số phức z có dạng z = x + yi . z thỏa mãn |z-2|-|z + 2| = 2 
<=> \x-2 + yỉ|-|x + 2 + yiị = 2 

^(x-2) +y 2 -^(x + 2) +y 2 =2 

■\/( x_ 2) + ^ 2 = 2 + -^(x + 2) + y 2 

<í>(x-2) + y 2 = 4 + 4-^(x + 2) + y 2 +(x + 2) + y 2 


<=> 


<=> -l-2x 


- ^( x + 2) 


2 , 2 

+ r 


/ 


1 


-l-2x>0<=>x<- 

V 2y 

.2 _ „2 , , /I , ,2 


<=>l + 4x + 4x = x +4x + 4 +y 

in., 

3 

^ . 2 y 2 

Vậy tập hợp điểm biểu diên sô phức z là Hypebol yHy.x = 1 có 2 đỉnh thuộc thực là 
A'(-l;0),5(l;0) 

> Số phức z = x+yi có điểm biểu diễn M (x;y) và có môđun là OM = ya+ĩ> . Để OM đạt giá 
trị nhỏ nhất thì M trùng với hai đỉnh của (//) 

M = A => M(l;0) => z = 1 
=> Đáp án chính xác là c 

11) BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1 -Cho các số phức z thỏa mãn |2z -2 + 2/| = 1. Môđun z nhỏ nhất có thể đạt được là bao nhiêu 


a -Ị+2V2 B 1+272 ^ 

2 2 


D.n/2-1 


Bài 2 -Trong các số phức z thỏa mãn |z-3i| + |iz + 3 =10 . Hai số phức Zị và 4 2 cómôđunnhỏ 
nhất. Hỏi tích ZịZ 2 là bao nhiêu 

A. 25 B.-25 C.16 D.-16 

Bài 3 -Trong các số phức z thỏa mãn I iz - 3| = \z - 2 -ỉ| . Tính giá trị nhỏ nhất của \z\ . 


Ả. 


B. 




c. 


D. 


4~5 


LỜI GIẢI BÀI TẬP Tự LUYỆN 

_I_I_I_ 


Bài 1 -Cho các số phức z thỏa mãn |2z - 2 + 2í'I = 1. Môđun z nhỏ nhất có thể đạt được là bao nhiêu 


a.A±M „.í±ậ£ c.72+1 


D.V2-1 

GIẢI 


❖ Cách mẹo 

Gọi số phức z = x + yi thỏa mãn |2z —2 + 2i| = 1 |2x-2 + 2_yz' + 2/| = 1 

<=> (2x - 2) 2 + (2_y + 2) 2 = 1 
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«(x-l) 2 +(j + l) 2 =^ 

Vậy tập hợp các điểm biểu diễn số phức z là đường tròn (c) có tâm /(l;-l) bán kính R = ^ 

Với mỗi điểm M(x;y) biểu diễn số phức z = x + yi sẽ thuộc đường tròn tâm o bán kính 

R' = |z| = ựx 2 + y 2 .Vì vậy để /? = |z| nhỏ nhất thì đường tròn (c) phải tiếp xúc ngoài với đường 
(C) 

Khi đó điểm M sẽ là tiếp điểm của đường tròn (c) và (c) và |z| = OM = OI -R = 


-I + 2V2 


® (3 ẸO H GD 0 (ặE) (3 0 co 0 GO (TI (£) (£) 0 (M) (T| ( 3 ) d] (=] 

CMPLK 0 Math Ạ 

Ki-ỏy k +(.-i-ỏỳ z \ 

-I+ 2 VT 

2 

=> Đáp số chính xác là A 

Bài 2 -Trong các số phức z thỏa mãn |z-3ỉ'| + |ỉ'z + 3 =10 . Hai số phức Zj và z 2 cómôđunnhỏ 
nhất. Hỏi tích ZjZ 2 là bao nhiêu 

A.25 B.-25 C.16 D.-16 

GIẢI 

❖ Cách mẹo 

Gọi số phức z = x + yi thỏa mãn |z -3/| + |ỉz + 3 = 10 

■w> |x + ( ỵ — 3) ỉj +1 ỵ + 3 + Xỉ'| = 10 

<=> -Ịx 2 + (y-3) 2 + -\f(ỹ + 3) 2 + x 2 =10 

^ự(y + 3) 2 +x 2 = 10-^x 2 + (y-3) 2 

^(y + 3) 2 + x 2 =100-20^x 2 + (y-3) 2 + x 2 +(y-3) 2 

«20^/x 2 +(y-3) 2 = 100-12y 

^25x 2 +16 y 2 =400 

2 2 
_ X y 

of-+4- = i 
16 25 

Ẵ x 2 y 2 

Vậy tập hợp các điêm biếu diên sô phức z là đường Elip (E ): Y^- + ^- = 1 có 2 đỉnh thuộc trục nhỏ 
là A(-4;0),A'(4;0) 

Với mỗi điểm M (x; y) biểu diễn số phức z = x + yi sẽ thuộc đường tròn tâm o bán kính 

R' = \z\ = yfx* + y 2 .Vì elip (é) và đường tròn (c) có cùng tâm o nên để OM nhỏ nhất thì M là 
đỉnh thuộc trục nhỏ 

=> M = A' => Zj = —4 , M = A => z 2 = 4 
Tổng hợp z,.z 2 =(-4).4 = -16 

=> Đáp số chính xác là D 

❖ Mở rộng 

Nếu đề bài hỏi tích Z 1 Z 2 với |zj|,|z 2 | có giá trị lớn nhất thì hai điểm M biểu diễn hai số phức trên là hai 
đỉnh thuộc trục lớn 5(0;— 5),z?'(0;5) 

Trang 290 Tài liệu lưu hành nội bộ 
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=> M = B ' => Zị = —5 i , M = A => z 2 = 5í’ 

Tổng họp ZjZ 2 = 5ỉ'.(-5ỉ) = -25ỉ' 2 = 25 

Bài 3 -Trong các số phức z thỏa mãn |z'z -3| = |z - 2 -ỉ| . Tính giá trị nhỏ nhất của |z|. 

A.ị B. -Ị= c.ị D 4= 

2 72 5 75 

GIẢI 

❖ Cách mẹo 

Gọi số phức z = x + yi thỏa mãn |/z — 3| = |z-2-ỉ'| 

<=> |—y-3 + x/| = |x-2 + (y — l)ỉj 

^(-y-3) 2 +x 2 =(x-2) 2 + (y-l) 2 

<=> y 2 + 6y + 9 + X 2 = X 2 - 4x + 4+ y 2 -2y + l 
<=>x + 2y + l = 0 

«20 > /x 2 + (j- 3) 2 = 100-12y 

Vậy tập họp các điểm biểu diễn số phức z là đường thẳng (í/): X + 2y + 1=0 

Với mỗi điểm M(x;y) biểu diễn số phức z = x + y/ thi ịz\ = OM>OH với H là hình chiếu vuông góc 

của o lên đường thẳng (ú?) và OH là khoảng cách từ điểm o lên đường thẳng (ứ?) 

, , |l.0 + 2.0 + 11 1 

Tính OH = dị0;(d))= ị - — ===J- = -= 

v v ’’ Tĩ 2 ^ 75 


Vậy |z| > -4 

75 

=> Đáp số chính xác là D 


, „;_L. 1 


X — y +1 + 2xyi 


X 3 - xy 2 + x + x 2 yi + y 3 i - yi + 2xy 2 

X “1“ yi 

x+yi 


x + yỉ 


x 2 + y 2 
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PHƯƠNG PHÁP CASIO - VINACAL 


BÀI 33. PHƯƠNG TRÌNH sô PHỨC. 


I) KIẾN THỨC NÈN TẢNG 


1. Chuyên sô phức vê dạng lượng giác 

Dạng lượng giác của số phức : Cho số phức z có dạng z = r (cos y? + / sin y?) thì ta luôn có : 
z n = r n (cos rưp+i sin nọ) 

Lệnh chuyển số phức z = ữ+bi về dạng lượng giác : Lệnh SHIFT 2 3 
Bước 1: Nhập số phức z — ữ+bi vào màn hình rồi dùng lệnh SHIFT 2 3 (Ví dụ z = 1 + ^3/ ) 

rn [+1 ívìi f3~ì (g) ÍẼNÕ1ÍSHĨFTÌ ỊTỊ f3l [=1 

_CMPLX E Ms.th A 

l+VãiPriỡ 


n 


2lịn 

Bước 2: Từ bảng kết quả ta đọc hiểu r = 2 và ọ = 


II) VÍ DỤ MINH HỌA 


VDl -rThi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 1 năm 2017] 

Gọi z l , z 2 là hai nghiệm phức của phương trình z 2 - z +1 = 0 . Giá trị của I z l I + 1 z 2 1 bằng : 


A.o 


B.l 


c. 2 


D.4 


GIẢI 


Cách Casio 

Tính nghiệm của phương trình bậc hai z 2 - z +1 = 0 bằng chức năng MODE 5 3 

ÍMÕDẼI [51131 m 1=1 R m [=1 rõ f=) 1=1 

0 Ms.thT E Ms.thTA 

Xi = _ Xz= _ 

4+#i i-#i 

2 2 1 2 2 1 


1 Vã. 1 V3. _ , , 

Vậy ta được hai nghiệm Zị = 2 + 2~ v à Zl = ~2~ "2 ' Cl ^ a ^ a ' s ° p^ c tr ® n ta 

lại dùng chức năng SHIFT HYP 

pả @0 EỊ(p (VẹHỊEKỈ) \J} ® (ỆNÕ) (g) (+) (shỊfĨ) Ịhỹ§ 

ÍĐ □□ dD [=) (Đ (^1 o dD (ỆNÕ) [=] 


CMPLK 


1 ± J 3 . 


2"*" 2 ^ 

+ 


0 Hath À 

1 ỈF. 


=> II +1z 2 1 = 2 ta thấy B là đáp án chính xác 

VD2-[Thi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 2 năm 2017] 

Gọi Z 1 , z 2 là hai nghiệm phức của phương trình z 2 +2z + 2 = 0 . Tính giá trị của biểu thức 


p = zf l6 +zf m : 

Ả.2 l(m B.o 

❖ Cách Casio 1 


c. 2 


2017 


D. 2 


1008 


GIẢI 
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> Tính nghiệm của phương trình bậc hai z 2 + 2z + 2 = 0 bằng chức năng MODE 5 3 


ÍMÕDẼI [5][3][T](=][2](=][2](=](=] 

E MithT 


Xi= 


X2= 


0 HathTA 


-l+i 


-l-i 


> Ta thu được hai nghiệm z x = —1 + i và z 2 = —1 —ỉ’ . với các cụm đặc biệt —1 + ỉ', —1 —ỉ' ta có điều 
đặc biệt sau: (-1 + ỉ ) 4 = -4 , (—1-i ) 4 = -4 

ÍMÕDẼ1 [TìmRrní+IÍẼNGÌíTìí^ìíTìíHI 

CMPLK 0 MỉLth A 

c-1+n 4 


Vậy p = z 1 2016 + z 2 2016 = (-1 + o 2016 + (-1 - o 2016 = [(-1 + 0 
— ^^|.^ 504 _|_ ^_4^ 504 — 4 504 _|_ 4 504 — 2 1008 + 2 1008 — 2 2 1008 — 2 ] 
P = zỉ 0 ' 6 + z 2 


504 


(- 1 - 0 4 


504 


1009 


.2016 , -2016 _ 21009 ta Ạ là (Jáp chính xác 

Cách Casio 2 


Ngoài cách sử dụng tính chất đặc biệt của cụm (—l±ỉ) ta có thể xử lý —l±ỉ’ bằng cách đưa về 
dạng lượng giác bằng lệnh SHIFT 2 3 
\lớ\z x =-l + i = r(cosy?+ỉ'siny?) 

R rn [+1ÍẼNÕ1 íshĩẽtị in in [=1 

CMPLH 0 

-l+i^riỡ 


HỉLth À 




/— 

Ta nhận được r = V2 và góc ọ = - 7 1 - 


Z X =\Ỉ2 


(p 

( 3 n . . 3;r^ 
cos — + i sin — 

L 4 4 J 


í 


Tính cos 


2016.^ 

V 4; 


í 


+ ỉ.sin 


2016. 


2016 


3 n 


-(V2)”(. 


3tt __ 3tt x 

cos 2016. —+ ỉSÌn 2016,— 

4 4 J 


Ịẽõsị m fõi m (~ 6 ~| 1 x 1 Ịg) [~3~ì |SHÌFTÌ ỊxFì (▼) ịtị (Ê 9 (+1 IẼNGÌ íxi (sm) m fõi m (61 
íxi nì Í3i ÍSÍÌTÌ íxĩõ*! (▼) ịtị (g) m m Ịộ|g [=1 

CMPLK 0 MỉLth À 

Cũs(2ũl 6 x ^+1 


1 

zỉ ữl6 =(j2) 2016 = 2 100S 

> Tương tự 16 = 2 1008 => T = 2 1009 

VD3-[Đề minh họa bộ GD-ĐT lần 1 năm 2017] 

Kí hiệu z x ,z 2 ,z 3 và z 4 là bốn nghiệm phức của phương trình z 4 -z 2 -12 = 0 . Tính tổng : 
T = I I +1 z 2 1 +1 z 3 1 +1 z 4 1 

A.r = 4 B.r = 2V3C. r = 4 + 2^ D.r = 2 + 2^ 

GIẢI 
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> 


Cách Casio 

Để tính nghiệm của phương trình ta dùng chức năng MODE 5. Tuy nhiên máy tính chỉ tính được 
phương trình bậc 2 và 3 nên để tính được phương trình bậc 4 trùng phương z 4 - z 2 -12 = 0 thì ta 
coi z =t khi đó phương trình trở thành t 2 -í —12 = 0 

ÍMÕDẼI [5ir3iíTì[=iRrn[=iRrnr2ií=i[=i 


Xi= 


MathT 


X2= 


MỉtthTA 


-3 


vậy 


t = 4 
t = - 3 


hay 


z = 4 
z 2 = -3 


> 

> 


Với z 2 = 4 => z = ±2 

Với z 2 = -3 ta có thể đưa về z = 3i 2 -e> z = ±v3i với ỉ 2 = -1 . Hoặc ta có thể tiếp tục sử dụng 
chức năng MODE 5 cho phương trình z 2 = -3 <=> z 2 + 3 = 0 


Xi= 

0 MathT 

X2= 

0 Hã.thTA 


Vãi 

-Vãi 


> 


Tóm lại ta sẽ có 4 nghiệm z = ±1, z = ±\Ỉ3i 

Tính T ta lại sử dụng chức năng tính môđun SHIFT HYP 

ÍMÕDẼI ỊT| s Ịhỹẽl (TỊ O 00 HhỊft) Ịhỹjj| 0 \J} <s> (+] s @ (v-) [3] (g) (ẽ§ (g) (+] 
ÍSHĨẼTÌ [iĩỹpl R ívĩì [TỊ CR) IẼNGÌ 1=1 

CHPLX 0 Math À 

121 + 1-21 + 1 V 3 i i+l> 


4+273 

=> Đáp án chính xác là c 

VD4-[Thi thử nhóm toán Đoàn Trí Dũng lần 3 năm 2017] 

/^1 • 9 • 1_i >„1._J_/V . _3 , /• . _2 , /_• , l \ _ 


Giải phương trình sau trên tập số phức : z 3 + (i + 1) z 2 + (ỉ + 1) z + ỉ = 0 

D.Cả A, B, c đều đúng 


Ả.z = -ỉ 


1 ,^ !A J__ ^3 


B.z = --r + -r-ỉ'C. Z = ----- L -Ỉ 
2 2 2 2 


GIẢI 

❖ Cách Casio 

> Để kiểm tra nghiệm của 1 phương trình ta sử dụng chức năng CALC 

B0ẼÍ® gmmai+immwmi^mmrammmw 

171 [+1ÍẼNGÌ ÍCÃĨCÌ R ÍẼNGÌ Í=1 

CMPLX 0 Hath CMPLX 0 Mỉtth À 

X? X 3 +(i+l)X 2 +(i+l> 

-i 0 

Vậy z = -ỉ là nghiệm 

1 s. ._ 

> Tiếp tục kiểm tra z = - —+ —^-ỉ nếu giá trị này là nghiệm thì cả đáp án A và B đều đúng có nghĩa là 
đáp án D chính xác. Nếu giá trị này không là nghiệm thì chỉ có đáp án A đúng duy nhất. 

ÍCÃEÕÌ Rmmmf2imí+imívĩií3immr2imíẼNGì[á 
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ŨMPLX 0 Hs.th ầ, 

X s +(i+l)X 2 +(i+lP 

0 

1 Vã 

Vậy z - — + — I tiếp tục là nghiệm có nghĩa là đáp án A và B đều đúng 

=> Đáp án chính xác là D 

❖ Cách tự luận 

> Để giải phương trình số phức xuất hiện số i trong đó ta không thể sử dụng chức năng MODE 5 
được mà phải tiến hành nhóm nhân tử chung 

Phương trình <=> z 3 + z 2 + z + (z 2 + z + l)ỉ’ = 0 

z = -i 

JZ +Z+1=0 

> Phương trình z 2 + Z +1 = 0 không chứa số i nên ta có thể sử dụng máy tính Casio với chức năng 
giải phương trình MODE 5 

ÍMÕDẼÌ Í5irn[TIÍ=1[Tì[=ÌITỊ[=1[=1 

0 MỉtthT 

Xl = X2= 


<=> 


(z + í)(z 2 + z + l) = 0 


<í> 


0 MathTA 


1 .Vã 


1 Vã. 


2 2 * 2 2 * 

_ , ._,__ _ , 1.73 ,. 1 Vã. 

Tóm lại phương trinh có 3 nghiệm z = —i',Z = — — + —— i',z = - — ỉ 

2 2 2 2 

=>D là đáp án chính xác 

VD5-[Thi thử báo Toán học tuổi trẻ lần 3 năm 2017] 

Trong các phương trình dưới đây, phương trình nào có hai nghiệm z 1 =l + V3;z 2 =l-V3 

A.z 2 +/V3z + 1 = 0B.z 2 +2z + 4 = 0C.z 2 -2z + 4 = 0D. z 2 -2z-4 = 0 

GIẢI 

> Ta hiểu phương trình bậc hai ax 2 +bx + c = 0 nếu có hai nghiệm thì sẽ tuân theo định lý Vi-et (kể 
cả trên tập số thực hay tập số phức ) 

b 

z t + z 2 =-- 


z,z 


ơ '2 


Tính Z; + z 2 = 2 

ÍMÕDẼ1 íTìmí+1ÍVĨÌÍ3l(^ÍẼNGÌÍ+imRíỹĩì[TK^)ÍẼNGl[H1 

_CMPLK 0 

1+J3i+1-J3i 


Mìth Á 


Tính ZjZ 2 = 4 

CD □□ (+] (^1 [3ll (ẼNÕ) CXICD □□ (=) (^] o (ỆNÕ) CXI [=] 

CMFLH 0 _ Hỉtth À 

Cl+l3i)(l-J3i) 


Rõ ràng chỉ cỏ phương trinh -2z+4 = 0 có —— = 2 và — = 4 

a 

=> Đáp số chính xác là c 
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yp6-[Thi thử chuyên Khoa học tự nhiên lần 1 năm 2017] 

Phương trình z 2 +iz +1 = 0 có bao nhiêu nghiệm trong tập số phức : 


A. 2 


B.1C.0 D.VÔ số 


GIẢI 


Ta phân biệt: Trên tập số thực phương trình bậc hai ax 2 +bx + c = 0 sẽ có hai nghiệm phân biệt 
nếu A > 0 , có hai nghiệm kép nếu A = 0 , vô nghiệm nếu A < 0 .Tuy nhiên trên tập số phức 
phương trình bậc hai ax 2 +bx + c = 0 có 1 nghiệm duy nhất nếu A = 0, có hai nghiệm phân biệt 
A > 0 

A < 0 

> Vậy ta chỉ cần tính A là xong, với phương trình z 2 +iz + 1 = 0 thì A = ỉ 2 - 4 = -5 là một đại 
lượng < 0 vậy phương trình trên có 2 nghiệm phân biệt 
=> Đáp số chính xác là A 


nếu 


__. , , _ _ . (l-i) 10 (^ + i) 

VD7-Phân thưc của sô phức z là bao nhiêu biêt z = --- 77 T— 

(-1-.X/3)” 

A.-l + ị B.l C.3-2/ D.2 5 ỉ' 

GIẢI 

> Để xử lý số phức bậc cao (> 3) ta sử đưa số phức về dạng lượng giác và sử dụng công thức Moa- 


Vơ . Và để dễ nhìn ta đặt z = 


—10 _5 
M -^2 

V 


> Tính Z 1 = 1 — ỉ = r(cosỹ> + ỉ’sinộí>). Để tính r và (Ọ ta lại sửdụng chức năng SHIF 2 3 

m R IẼNGÌ |SHÌFTÌ f~2~ì f~3~ì (=1 

CMPLX 13 Mãth A 


■lĩl-XĨt 


Vậy Zj = V2 


f __ 

—n . . —n 
cos — + i sin — 
4 4 


z 1 10 =(V2j Ị^coslO,—^- + ỉ'sinlO.— 


—n . . — n 

Tính coslO,—- + /sinlO.—- 
4 4 


lcõsim fÕ1 íxl íãì R ÍSHÌFĨÌ íxĩõ^ì (▼) [~4~ì (g) m (+1 IẼNGÌ Ịsm) (TỊ í~õ~| Ixì Ịg) R ÍSÍÌTÌ 

B (g> [Ụ (B> 03 (=3 

CHPLX 0 Hath À 

cos( 1Ũ X ^) +isir> 


> 


Vậy z 1 10 =(V2) 10 i = 2 5 ./ 

Tương tự zị = 2 5 ^cos5.^- + ỉSĨn5. 


/r 

6 y 


^ 5 ( V3 1, 

= 2 -2^- + Ạ/ 

2 2 


10 _ ~10 
Z3 — 2 




coslO. 

V 3 


27Ĩ . . _ -2;r 

+ ỉ sin 10. 


V 

\ r 

= 2 10 


2 5 i.2 5 


10 5 

Tổng hợp z = _jo 2 = ■ 


3 y 

' >/3 1 ." 

■ . + . ỉ 
2 2 

V z J 


J__V3 

2 2 

V z z y 


>10 


_Ị_V3 . 
v~ 2 “ 2 
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[Ẽ)[I)l|jl(I]®lp(E)[|]Ị|Ị)[I]<S>[I]E)(ìl)l^)(I]®(I]®E)(E)E 

(^)iTi(^íẼNGim(T)r2iíZỉmrõi(^)mRígirn(T)iTi(^R ígỊí^i r3i 

< 5 > d] ® p) [Ị) (U 

CMPLK _ 0, j3Lth,Ì 

*“>(+#*) 

1 

Vậy z = 1 => Đáp số chính xác là B 


ĩĩĩ) BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -ÍThi thử chuyên Lam Sơn - Thanh Hóa lần 2 năm 2017] 

Cho phương trình z 2 -2z + 17 = 0 có hai nghiệm phức Z 1 và z 2 .Giá trị của |z 1 | + |z 2 | là: 

A.2y/Ĩ7 B. 2^JĨ3 C.2y/ĨÕ D.2y/Ĩ5 

Bài 2 -[Đề thi toán Đại học - Cao đẳng khối A năm 2009] 

Gọi Zj,z 2 là hai nghiệm của phương trình z 2 +2z + 10 = 0 . Tính giá trị biểu thức A = |z 1 | + |z 2 

A. 2 VĨÕ B. 20 C. 5 V 2 D.loVã 

Bài 3 -ÍThi thử Group Nhóm toán lần 5 năm 2017] 

Kí hiệu Zj, z 2 , z 3 là nghiệm của phương trình z 3 + 27 = 0 . Tính tổng T = IZjI +1z 2 1 +1z 3 1 

A.r = 0 B.r = 3\[?> C.T = 9 D.T = 3 

Bài 4 -ÍThi thử THPT Bảo Lâm - Lâm Đồng lần 1 năm 2017] 

Gọi Zj, z 2 , z 3 , z 4 là bốn nghiệm phức của phương trình 2z 4 - 3z 2 - 2 = 0 . Tính tổng sau : 

T^kl+kl+kl+kl 

A.5 B.5^Ỉ2 C. 3 V 2 _ D.V 2 

Bài 5 -[Thỉ thử THPT Bảo Lâm - Lâm Đồng lần 1 năm 2017] 

Xét phương trình z 3 = 1 trên tập số phức . Tập nghiệm của phương trình là : 

A - 5 =« B -k i; 2 hk'44'] D - S ={-I ± #'j 

Bài 6 -Biết z là nghiệm của phương trình z + — = 1 . Tính giá trị biểu thức p = z 2009 + 2 | K)9 

z z 

A. P = 1 B.P = 0C.P = -ị D.p = - 

2 4 


LỜI GĨẢĨ BẰĨ TẬP Tự LUYỆN 


Bài l -[Thỉ thử chuyên Lam Sơn — Thanh Hóa lần 2 năm 2017] 

Cho phương trình z 2 - 2z + 17 = 0 có hai nghiệm phức Z| và z 2 .Giá trị của |z 1 | + |z 2 | là: 

A.2^ B. 2 y/Ĩ 3 C.2VĨÕ D.2VĨ5 

GIẢI 

❖ Cách Casio 

■ Tìm hai nghiệm của phương trình z 2 - 2z +17 = 0 

ÍMÕDẼ1 [5ir3iíTi[=iRr2i[=irnr7ií=ií=i 

0 Mã.thT 0 HathTA 

Xl = X2= 


l+4i 1—4i 

■ Tính tổng hai môđun bằng lệnh SHIFT HYP 

ÍMÕDẼI |2| fSHĨFTÌ ỊìiỹpỊ rn R R ÍẼNÕ1 (R) R ísíÌTÌ ỊìiỹpỊ ỊTỊ R f4l ÍẼNÕ1 [=] 
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CMPLX 13 Hs.th Ả 

I l+4l1 + 1l-4iI 

2ỈĨĨ 

Vậy 1^!I + \z 2 1 = 2 VĨ 7 => Đáp số chính xác là A 

Bài 2 -[Đẻ thi toán Đại học - Cao đẳng khối A năm 2009] 

Gọi z l , z 2 là hai nghiệm của phương trình z 2 + 2z + 10 = 0 . Tính giá trị biểu thức A = |",| 2 + |z 2 | 2 

A. 2 ^ B. 20 C. 5 V 2 D.I 0 V 3 

GIẢI 

❖ Cách Casio 

Tim hai nghiệm của phương trình z + 2z + 10 = 0 

ÍMÕDẼ1 f~5~1 f~3~| m f=l [~2ll [=1 m f~Õ~1 f=ì f=1 

0 MãthT 13 Ms.thTÀ 

Xl= X2= 

-1+3Ỉ -1-3Ỉ 

Tính tổng bình phương hai môđun bằng lệnh SHIFT HYP 

ÍMÕDẼ1 [~2| ÍSHĨFTÌ ỊhỹpỊ [—1 m [+1 [~3 ~|íengI(►) ĩx^ì í+1 ÍSHĨFTÌ ỊhỹpỊ í—1 m [—1 [~3~1 íẽngI(►) ĩx^ì Í=1 

CMPLK 0 Math Ả 

I-1+3Ìl 2 +l-l-3i> 

20 

Vậy A = |z t | 2 + |z 2 | 2 = 20 => Đáp số chính xác là B 


Bài 3 -[Thỉ thử Group Nhóm toán lần 5 năm 2017] 

Kí hiệu z 1 ,z 2 ,z 3 là nghiệm của phương trình 4 3 + 27 = 0 .Tính tổng T = |T|| + |z 2 | + | z 3 

A.r = 0 B.r = 3^3 C.T = 9 D.r = 3 

GIẢI 


❖ Cách Casio 


Tính nghiệm của phương trình z 3 + 27 = 0 bằng chức năng MODE 5 4 

ÍMÕDẼI [5][4]ỊT|(=][Õ][=][Õ](=][2][7](=](=] 


Xi= 

0 MathT 

X2= 

0 MỉLthTA 

X3= 

13 

Mã.th A 



3,3'/s" - 

3 

3'/3" - 


-3 

1+2 i 

2 

2 i 

Vậy Zi=-3,z 2 = 

3 3^3 . 3 3\fĩ. 

+ i,z 3 = i 

2 2 3 2 2 





Tính tổng môđun T = |z 1 | + |z 2 | + | z 3 


@@0 ỊJ) @ 00 (=) [ộ] (=) s m s f2~ì_ Ị shĩft| Ịhỹ pỊ B (TỊ 

(R> [+1ÍSHÌFĨ1 íh^l í¥lf3l(?)r2lC^)[+1í¥ir3líỹĩir3l(T)Í2lC^)ÍẼNGK^)í+1 ÍSHÍFTÌ fhỹpì [W\ 
[3] (▼) 11] ® 0 ® [3] Ge) d] (▼) d] Hệ) (=] 

CHPLX 0 Hath Ả 


1-31 + 


ị+ăg-i 

2 2 1 


I 

. 


9 

Vậy T = 9 => Đáp số chính xác là c 
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Gọi z 1 ,z 2 ,z 3 , z 4 là bốn nghiệm phức của phương trình 2z 4 - 3z 2 -2 = 0. Tính tổng sau : 
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r= Z 1 + Z 2 + Z 3 + Z 4 


A.5 B .572 C .372 

D .72 

7 


GIẢI 

❖ Cách Casio 

Đặt t = z 2 .Tìm nghiệm của phương trình 2t 2 - 3t - 2 = 0 

ImÕDẼI d][3]CI](=]Q[3](ỂS[I][=][=] 


Xi= 


0 MstthT 


X2= 


Ms.thTA 


1 

2 


Vậy 


t = 2 


1 2 


z 2 = 2 

z 2 — 1 

z _ 2 


Với z 2 = 2 => z = ±72 

Với z 2 =-^-=> z 2 = l —=> z = ± -7= 

2 2 72 

Tính tổng môđun T = IZ 1 1 +1z 2 1 +1z 3 1 +1z 4 1 

(shỊẼĨ) @ (?/■] [Ị] (g)<g)jì) ÍSHÌFĨÌIỹp| ẸHpỊCIỊCg) (£> (+) s @ (M) (ỆNÕ) (5) 

G/ĩ) [2] (g) (g) (g) E) (HU @(M)(E1(Ĩ1 (ỉ)(^)[2](=) 

CMPLH 0 H;-.th & 

172 W-72l + |ị} 

372 

Vậy T - 3\Ỉ2 => Đáp số chính xác là c 

Bài 5 -ÍThi thử THPT Bảo Lâm - Lâm Đồng lần 1 năm 2017] 

Xét phương trình z 3 = 1 trên tập số phức . Tập nghiệm của phương trình là : 

-1 + 73 


A.S = { 1 } B. s = < 1 ;- 


; u =j 1 44j 

GIẢI 

❖ Cách Casio 

Giải phương trình bậc ba z 3 -1 = 0 với chức năng MODE 54 

ÍMÕDẼl [|]®[7](=][Õ](=][Õ](=]0|T|(=](=] 

0 MỉLthT 

Xl= X2= 


»H-Ỉ4 


0 HstthTA 


X3= 


1 


-l + #i 

2 2 1 


0 Math À 

-l-#i 

2 2 1 


__ , , __, 1 73 , 1 73 , 

Phương trinh có 3 nghiệm X 1 =l,x 2 = - — + —^-i,x ĩ = - — — —^-1 
=> Đáp số chính xác là c 
Bài 6 -Biết z là nghiệm của phương trình z + — = 1 . Tính giá trị biểu thức p = z 2009 + —7 


2009 


A.p = l B.P = 0C.P = -ị Đ.p = ị 

2 4 


GIẢI 


❖ Cách Casio 


1 


Quy đồng phương trình z + — — 0 ta được phương trình bậc hai z — z +1 = 0 . Tính nghiệm phương trình 

z 

này với chức năng MODE 5 3 
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ÍMÕDẼ1 [ 5 ] [3 m (Ị) E) [Ẹ (U dl (U (U 

0 HathT 0 

Xl= X2= 

1 Vã. 


MsLthYA 


l + #i 

2 2 1 


2 2 1 

Ta thu được hai nghiệm z nhưng hai nghiệm này có vai trò như nhau nên chỉ cần lấy một nghiệm z đại 
diện là được 


í -TT Tr\ 

n . . n ' 

cos -j- + i sin -j- 
V 3 3 y 


ì s. 

với z = — - —— i ta chuyển về dạng lượng giác => z = 1 
2 2 

dì rn (▼) in (g) f+1 (ã) ívìl ITI (▼) (TI (^) ÍẼNGl ÍSÍiTÌ ITI Í3l [=1 

_CMPLX 0 Mstth À 

1 +^i ►riỡ 


2 2 


vậy 


,2009 _ 12009 


= l zuuy cos 2009.Ị + i sin 2009.Ị = cos 2009. ^ + i sin 2009. ^ 

V 3 3) { 3 3 J 

Tính z 2009 và lưu và biến A 

IõnỊ Ịcõs| (TI fõ1 fõ1 nn 1x1 Ịg) |shìftì ỊxFÌ (▼) f~3~ì(►►) m (+1IẼNGÌ (sm) m fÕỊ [Õ1 fÕ1 (xì Ịg) 
ÍSÍÌTÌ íxĩ(Fl (▼) Í3l (R) m [=1 ÍSHĨFTÌ ÍRÕ1 F)| 


CMPLX 


Mít lì í 


cos(2009x1) +1*5 ]> 

0.5-0.866025403► 0.5-0.366025403► 

Tổng kết p - A + — = 1 
A 

ÍÃLPHÃÌ í^õì í+1 dì ÍTỊ (▼) ÍÃĨPHÃÌ R 1 )] [=1 

7 + r 


Đáp số chính xác là A 
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